ANNALES

DFE. MATHEMATIQUES
PURES ET APPLIQUEES,

LE BARBIER

Questions résolues. Solution des deux problemes de géométrie
énoncés a la pag. 72 du présent volume

Annales de Mathématiques pures et appliquées, tome 21 (1830-1831), p. 184-187
<http://www.numdam.org/item?id=AMPA_1830-1831__21__ 184_1>

© Annales de Mathématiques pures et appliquées, 1830-1831, tous droits réservés.

L’acces aux archives de la revue « Annales de Mathématiques pures et appliquées » implique
I’accord avec les conditions générales d’utilisation (http://www.numdam.org/conditions). Toute
utilisation commerciale ou impression systématique est constitutive d’une infraction pénale.
Toute copie ou impression de ce fichier doit contenir la présente mention de copyright.

NuMbDAM

Article numérisé dans le cadre du programme
Numérisation de documents anciens mathématiques
http://www.numdam.org/


http://www.numdam.org/item?id=AMPA_1830-1831__21__184_1
http://www.numdam.org/conditions
http://www.numdam.org/
http://www.numdam.org/

184 QUESTIONS
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QUESTIONS RESOLUES.

Solution des deux problémes de géométrie énon~
cés a la pag. 72 du présent volume
Par M. LE BarBIER.

ATV VLYY

P ROBLEME I. Conduire, dans Uintérieur d'un triangle, deux droi-
tes ltelles que chacune d'elles contienne les centres de gravite des aires
des deux segmens du iriangle determinés par ['autre ?

Solution. De quelque maniére qu'une droite divise l'aire d'un
triangle en deux segmens , toujours les centres de gravité de ces
deux segmens sont en ligne droite avec le centre de gravité du
triangle ; d'ou il est aisé de conclure que les deux ' droites de-
mandcées par 1'énoncé du probléme doivent avoir leur intersection
a ce dernier point.

Si I'on joint I'un des sommets du triangle au-milieu du c5té op-
posé par une droite , cette droite contiendra le centre de gmvilé
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de l'aire du triangle qu'clle divisera en deux autres: et si , par
ce cenlre de gravilé , on méne une paralléle au coté du triangle -
au milieu duquel se termine la droite dont il s’agit, cette paral-
l1¢le contiendra évidemment les centres de gravité des aires des
deux segmens du triangle.

D’un autre cdté, cetie paralléle divisera le triangle en deux seg-
mens, dont I'un sera un triangle qui lui sera semblable, tandis
que l'autre sera un trapéze. Le centre de gravité du premier de
ces deux segmens sera évidemment sur la premiére droite ; ‘et,
comme le centre de gravité du triangle total y est aussi, il en sera
de méme du ceuntre de gravité de l'autre segment. '

Ainsi, si, par le centre de gravilé de l'aire d'un triangle, on
méne deux droites ; 'une paraliéle 2 I'un de ses cOtés et I'autre
passant par le sommet opposé, chacune de ces deux droites con-
tiendra les centres de gravité des aires des deux segmens du trian-
g{e déierminés par lauire; le systéme de ces deux droites offrira
donc une solution du probléme. "

Et comme, dans un triangle, on peut conduire irois sysi¢mes
de deux pareilles droites , il s’ensuit que le probléme proposé ad-
met trois soluiions.

PROELEME II. Conduire , dans Pintérieur d'un étraédre , trois
plans tels que Tintersection de deux quelconques contienne les centres

de gravite des volumes des deux segmens du tetraédre determines par
le lroisieme P

Solution. De quelque maniére qu'un plan divise un tétraédreen
deux segmens , toujours les centres de gravité des volumes de ces
deux segmens seront en ligne droite avec le centre de gravité du
volume du tétratdre. Puis donc que lintersection de deux quel-
conques des trois plans cherchés doit contenir les centres de gra-
vité¢ des volumes des deux segmens déterminés par le troisiéme ,
elle doit aussi contenir le centre de gravité du volume du tétrad-
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dre; d'ol l'on doit conclure que les trois plans cherchés doivent
se couper en ce point.

Scient A, B, C, D les sommets du tétraddre , et soit G son cen-
tre de gravité. Par ce point , conduisons un plan paralléle a la
face ABC, ce plan détermineraun Iriangle A/B/C’, semblable a ABC,
et dont le centre de gravité sera le méme que le centre de gravité
G du tétracdre. De plus ce méme plan A/B/C/ divisera le tétrad-.
dre en deux segmens dont les centres de graviié seront évidem-.
ment sur’ la droite DG. '

Conduisons , par le point G, dans le plan du triangle A’B/C/, denx
droites qui résolvent le précédent problime par rapport a ee triangle ;.
par exemple , une parallile A“/B/ au coté A/B’ et une droite €€,
joignant le sommet C/ aw miliew G/ du c6té opposé A'B’, par chacune
de ces droites et par le sommet D conduisons deux plans; le premier
divisera le téiraédre en deux pyramides de méme sommet que
lui, dont une sera clle-méme un téiraddre , tandis que autre sera
une pyramide quadrangulaire; et ces deux segments auront évi-
demment leurs centres de gravité sur la droite C/C’ ,intersections
du premier plan A’/B/C’/ avec le troisitme.

Quant & ce troisiéme »lan , il divisera le tétraddre en deux autres
de méme sommet que lui, dout les centres de gravité scront évi-
demment sur la droite A#B/, intersection des deux premiers plans.
Ainsi les trois droites DG, CC' et A”B/, prises deux a deux,
déterminrent trois plans tels que chacun d'cux partage le téiratdre
en deux segmens dont les centres de gravité sont situés a l'in-
terseetion des deux autres , c'est-d-dire , trois plans qui résolyent
le probleme.

Mais , par le précédent probléme , on peut mener, dans le
plan da triangle A’/B’C’, deux autres systémes de droiies qui, avec
la méme droite DG déterminent trois plans qui le résolvent éga-
lement ; donc , en conservant toujours le plan A’B/C/, comme ['un
des plans cherchés, le problétme aura d¢ja trois solutions.

Mais attendu qu'au liew de conduire ce plan parali¢lement 3
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la face ABC on aurait pu tout aussi bien le conduire paralléle-
ment & chacune des trois autres faces; et que, pour chaque di-
rection qu'on voudra lui assigner, le probléme aura toujours trois
solutions ; il s'ensuit que le nombre de ses solutions s'éléve jus-
qu'a douze.

Mais comme il existe quatre plans dont chacun est le méme
pour trois des solutions , il s'ensuvit que le nombre des plans em-
ployés dans les douze solutions s'éléve sculement a vingt-huit et

non pas a trente-six,




