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Soient E un Banach, A une probabilité sur E, & : R = B une
fonction croissante., Nous considérons le probléme suivant : pour quels

E, A, &

¥ X' B [a(l<x',e>]) dr(e) <o = [ g(llell) ar(e) <=
F E

Soient E, F deux Banach, u : E = F un opérateur, & : R+ - r"

une fonction continue, croissante et telle que Q(O) = 0,

Définition 1 :  Soit lim &(t) = =,

t o

u est d-sommant ( noté u € ﬁé(E,F) ) si et seulement s'il existe p>0 tel

que pour chaque probabilité p sur E

sup, I Q(l<f,e>|)du(e) <1 = I ) dhﬂﬁlﬂ) du(e) s1
P N

Définition 2 : Soit H(t) = min(1,t) pour t € R'.

u est M-sommant ( noté u.EnG(E,F) ) si et seulement si ¥ ¢>0 35 > 0, pour

chaque probabilité u sur E

r Allu(e)) du(e) s &

sup
x'€p lx' <1

(Y

8(|<x',e>|) dp(e) < 8§ = j‘
5 E

Proposition : Soient E un Banach, A une probabilité sur E, § : R ~ R

convexe telle que 3(0) = 0.
Supposons que
1°) Tour tout Banach F

u € ng(E',F) = u € n, (F',E"),

s
2°) 1I1 existe §>0 tel que

f @(1<x‘,e>,) di(e) < & = I Q(!< x‘,e>l) dr(e) < 1
I3 E
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l
Alors f ¢ (ﬂ%L) di(e) < ® pour un a > 0.
E

Démonstration : Soit LQ(E,A) est 1'espace d'Orlicz des fonctions f : E-R

telle qu'il existe a>0 avec

[ o dtledly me <o
E

Muni de la norme “f”§ = inf{al f Q(LiiglL) dA(e) < 1}, c'est un Banach.

E
Soit i :+ E = LQ(E,A) un opérateur défini par i(x)(e) = <x',e> ; i est bhien

défini, a cause de 2°),

Soit F = i(E) dans Lg(E,A). L'injection de F dans Ly(E,A) et dans L_(E,7)

définit une probabilité cylindrique p sur 6(F',F). Par la condition 2°),

p est $-typique et O-cotypique. Comme A = it(u) nous obtenons par le théo-

réme de dualité de L., Schwartz que i : E » F est O-sommante.

Par 1°), it : F - E est 3-sommante et alors A = it(u) est d'ordre 3, c'est-

a-dire I § ( : ) dA(e) pour un a > 0.
E

cqfd

La condition 1°) de la proposition est vérifide si E = Lp,
1 sp <2, Dans le cas E = Lp, 2 < p<e® elle est vérifide pour chaque &

tel que &(t7P) soit convexe.

La condition 2°) est vérifiée pour toute probabilité A sur E
telle que tous les x' € E'posstdent des lois de probabilité équivalentes,
c'est-a-dire, si x',y' € E!, il existe t, s tels que
A {el<x',e>'< o} = A {e|<sy',e><;ﬁ pour chaque p.

. t2
Exemple : Soient E = Lp, 1<p<wo § ==¢e , y probabilité ganssienne
sur E (tous les x posstdent des lois gaussiennes) alors

f @(ﬂiﬂ) dr(e) < = pour un a > 0 .
E



