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DEUX THÉORÈMES SUR L’ÉQUIRÉPARTITION MODULO 1 DE SUITES f n(03B8)
par Georges RHIN

Groupe d’Etudes de
THEORIE DES NOMBRES
Année 1967/68, n° 1 et 4 13 novembre et 11 décembre 1967

1. Dans le corps des réels.

DÉFINITION. - Soit (xn)n1 une suite de nombres réels dans (0, Si

0  a  b ~ ~ , soit v~a , y b , N) le nombre de n tels que

La suite (x ) est dite équirépartie si

Une suite (x ) de réels sera dite équirépartie modulo 1 si la suite des parties

fractionnaires est équirépartie dans (0 , 1( a

CRITÈRE de Hermann (1916). - Une condition nécessaire et suffisante pour que
la suite (xn)n1 soit équirépartie modulo 1 est que, pour tout h entier rela-

tif non nul, on ait ~ 1

THÉORÈME de Koksma (1935) [2]. - Soit (x n(t))n >-1 
une suite de fonctions déri-

n n>1
vables dans ~~ . On pose, si n

On suppose que y n , t) ne s’annule pas et est une fonction monotone de t

dans (a ~ p) .

Si l’on peut extraire une suite d’entiers telle quek ~1



alors la suite est équirépartie modulo 1 pour presque tout t dans

C« , .

COROLLAIRE 1. - Etant donnée une suite de fonctions dérivables sur p~
telles que (t) - (t~‘ > K > 0 pour # n 2 et tout t E (a , p~ , alors

la suite est équirépartie modulo 1 pour presque tout t E 

COROLLAIRE 2. - Les suites (8 E R , 1) , et (u 
n 

t) (u 
n 

E Z et

n ~ u injective) sont équiréparties modulo 1 pour presque tout t E R .
n -

La suite 0) est équirépartie modulo 1 pour presque tout t tel

que |t| > 1 .

2. Dans le corps p-adique élément aire.

Soit g le complété de Q pour la valuation p-adique, et soit x E Q . Alors

Le rationnel est défini modulo 1 . On pose

partie fractionnaire de

/

DEFINITION. - Une suite (x) est dite équirépartie modulo 1 si la suite
n

(H p(xn)) est équirépartie dans [0 , le .

THÉORÈME ([1], p. 81-96). - Soit D un disque de Qp ° Soit (f ) une suite
d’applications continues de D dans . . Pour tout couple d’entiers positifs, soit

* *
Soit K un sous-ensemble de N x N contenant les couples tels que m = n ,

et K~ désigne le nombre d’éléments (m , n) de K tels que sup(m, n) ~ N .

On suppose les deux conditions suivantes réalisées :
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2° il existe une suite croissante N (k = 1 , 2 , d’entiers positifs telsk

que

Alors la suite (f (x)) est équirépartie modulo 1 dans Q pour presque
tout x de D . 

n n>1 .~,p

COROLLAIRE. - Les suites

(u x) (u E ~ , ~u ~ ~ a et n -~ u injective) avec D quelconquen n p n p n q ’

vérifient les conditions du théorème ci-dessus.
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