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FATSCEAUX QUASI~COHERENTS
par Pierré GABRIEL

On_supposera connues _les définitions et les propriétés &lémenteires des faisceaux
de modules sur un espace topologique, c'est-a-dire [2 J, chapitre I ,' paragrephe 1,
et chapitre II paragraphe 1 et 2, On appellsra préfnisceau P sur une base
d'ouverts % d‘un espace topologique X ; & valeurs dans une catégoris C ,
1la donnée :

a. pour tout ouvert U de 2B , d'un objet P(U) de C , qus 1l'on pourra
encore noter (U 4 P)

b. pour tout couple U , V d'ouverts de % ;, tels qus U CV d'un morphisme
Puv ¢ P(V) => P{U) . Le morphisne ?UV sera nomé la restrictionde V & U .
On suppose en outre que si U CV CW sont trois ouverts de SI} alors

Pove fw=FPw °

La construction du faisceau associé P awn préfaisceau P se généralise aisé-
ment an can des prdéfalocesnuso wos boce diouverts. Si U= (u )i €1 est un recou-
veemontzmvort lelouvert Ue SR , o Uye P, et T nte et s1 P est
un préfaisceau d'anneaux ou de nodules sur la base Sj s on conviendra de noter

H° (3 5 P) 1s sous-anneau (resp. le sous-nodule) de ;_Z.I P(U ) formé des

(Xi)i ¢l tels que FU:]. nu, , U (X ) = fy }U‘] (X ) pour tout ecunle

J i d :I
1, 3€I.0naalors des applicatiomns canoniques 3

P(U) = HO(\L, P) = B(U) ;

si ces applications sont injectives pour tout resouvrenent . satisfaisant
aux conditions précédentes,alors. P(U) est réunion des 1 (0. s P) o

1, Prélininaire sur la localisatione

Soit A un amneau commutatif & élément unité. Un sous-monoide S du nonoide
multiplicetif de A (i.c. un sous-emsemble # ¢ de A qui avec & et t con~
tient s.t) est dit complet s'il satisfait & la condition suivante : sl
st €S , alors s et t appartiemnont 2 S . A tout sous-tionoide multiplicatif
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S, on associe un nmonoide complet ¥ de la nanidre suivante ¢ s € 3 si et oovles
sent s'il existeo un t dans A tel que s.t € S . Les idcu premiers qui rencon-
trent S rencontrent S ot réciproquenents En outre le complénentaire de s dans
L est réunion d'idéaux premisrs (Montrer qus les iddaux Laxinaux parmi ceux qui
ne rencontrent pas S sont preriers)a

Si naintenant M désigne un A-pmodule uniteire, S étant un sous-nonoide nul-
tiplicetif de LA , on notera par MS le groupe abélien suivant ¢

Ltensenbls MS est quotient de M x Si bar 1n relation d'équivaience

(n,s):(r_;,‘h)»’.‘:) 2 reS telqus r(nt -~ns) =0 .

L'addition dens M x S est définiec par m, s) + (n, t) = (nt + ns , st) ;

notre rel-~tion d'équivalencé est compatible avec 1l'addition, d'ou une structure
de groupe abélien sur My « On notera par n/s 1a classc ds (n , §8) dans
l% .

On a une application bilindaire &g &, Mg =~ My définie par passage aux quotients
3 partir de l'application ((a , s) , (W, t)) = (an , st) o Faisant M=4 , on
voit que 'AS est un anneau et, plus g:néralement, MS est un S-module. Liap-
plication ¢ m ~»n/l de M dans My est compatilli: avec 1'homomorphisne
dtanneaux \.rs a—>a/l de L dons AS (ie0. c'est un homororphisme de

groupe abe]ien tel que y(a.m) = ¢ (a)ey¥ @)

On vérifie en outre aisément les assertions suivantes : la correspondance
M =»M; est fonctorielle (de fagon évidente). Le foncteur M =» My est exact
(1e6e 81 O —=M=—> M! => M —» 0 est une suite exacte de A-nodules, alors
0 =My =M —> Ml —>0 est une suite czacte de A-nodules) et corrmte avec
les linites inductives (f.e. 81 (M)
et L une limite inductive de ce systéme, les (M_-:_)S fornent un systéne inductif
ds Ag-modules, et les homomorphisnes (M )g )y > Ly ddduits des M, —» L définis-
sent IS corme limite inductive du Systeme ((M, )S)) « L'application canonique

Me, S —_ MS est bijectives

est un systéne inductif de A-modules;

8i 8 et T sont deux sous-monoIdes,les groupes abéliens (Mg)y , (MI‘)S et
MS'.T sont canoniquement isomorphes, S.T désignant le monoide composé des pro=-
duits s«t, s €S, t¢€T.Identifiant les anncaux (ig)p , (Ap)g b by mo
qui sont eux-m&mes canoniquement isomorphes entre sux, les isomorphismes entre
(MS)T , (MT)S ot My, sont des isonorphismes de modules.
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Si S est contenu dens un sous-monoide S! du monofde multiplicatif de A , il
v a une application canonique de My dans g, qui fait correspondre a 1'élénent
mg, de Mg (avec me M, s eS) 1'élénent de My, désigné par le néne syrboles
L'application AS —>AS, est un homonorphisne d'anneaux j:l'application
M —> My, est cells qui gorreSpond & l'application M &, AS ~>Me, Agy déduite
de Ag —>Ag, «Si 8! = S est le plus petit momoide complet contenant S ,
1'apg,‘lication My =My st bijectives Enfin, si S est réunion d'une famille

ordonnée filtronte croissante de monoides S; , My d'identifiec & lim My .
i

2. Le spectre prenier d'un anneau cormutatif e

Soient A un anneau comutatif avec élément unité, et V(A) .1l'ensemble des
idéaux premiers ds A « 51 <. est un jdéal de A , on note U(<a) 1l'ensenble des
1déaux premiers qui contiemment & , et U( Q) =Vv(@R) ~W(e) .

Mnst W(a) ©V@) , U(a) V), W@ay) =0Q vlay),
W@ nb) =u(a.6) =u(a)UH(b), 1@ o) = Y la,),
uanb)=0(a.6) =) NU(B) .

L'ensemble U(n,) croit avec @ et () déerott quand € croite Enfin
(o) = W(b) si et seculenent si tout &léuent de ©v a une puissance dans b et
réciproquenent : En cffet dire que W(@)C W(b) c'est dire que tout idéal
premier qui contient < contient % , autrenent dit que 6 est contenu dans 1l'in-
tersection des idéaux preniers contenzint Q et 11 est classique que cette derniére
intersection est formée des élenents dont une puissance est dans & .

les ensenbles U(Q) sont les cuverts d'uns topologie de V(A) et, muni de
cette topologie, V(A) aura lc non de spectre prenier de A . '

Si 1'iddal % est engendré par les (fi) , alors U(q,) est réunion des

U((fi)) = Ufi ;3 corme Uf o) Ug = Ufg , les Uf fornent donc une base d'ouverts

quand f parcourt les éléments de A . Tout ouvert du type Uf sera dit spécial,
Tout ouvert spécial est quasi-compact & En effet si Uf est réunion des U(o_a) ’
ona U= Li U(O.i) = U(I:o,i) 6t une puissance ' 3 f appartient 2

i
%Q'i at donc A la sorme d'un nonbre finl des O«i .

En particulier V =1T; est quasi-compacts Enfin si 1'anneau A est noethérien
toute suite croissante d'iddaux est statiomnaire et il en va de néme de toute
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suite croissante d'ouverts. Le spectre prenier est alors un espace topologique de
Zariski e

3, Faisceaux qucsi=cohérents sur V(A) .

Soit naintemnt M un nmodule unitaire sur l'anncau A « On va définir un
préfaisceau S_f).’(f sur 1o base des ouverts spécioux de V(A) .-Associons pour-cela
ad tout £ €4 le systéne multiplicativenent stable S £ ‘forné du conplénentaire

dens 4 de le réunion des idéaux preniers de Up o Le systéne S ¢ 68t le systene
multiplicativenent stable complet engendré par £ « On a alors l'équivalence §

Ceci étant, nous définirons le préfaisceau QX? 34 1l'aide des forrmules

% (U ) = MS s que nous noterons encore % ;i U Ug s 1'app1ication de
restrlctlon y Sﬁf(U ) = ?JIZ*(U ) est l'apphcatlon canonique de %}g ans
Qj?sg o Ces définitions ne dc,pendent éviderment pas des élénents £ et fg qui défi-
nisfent Uf et U_ 3 cn outre les axiones des préfaisceaux sont sutisfaits en

vertu des propriétés de la localisation.

Nous noterons par 9,1')7. le faisceau associé au préfaisceau S . Coume 1es Af
sont des anneaux et les M, des Af-modulcs, 5\,2)* est un préfaisceau d'anneaux,
N un préfaisceau de S -nodules, &)L un faisceau d'anncaux et 3 un faisceau
de &}}-modules. En outre les foncteurs qui & M associent i ot N1 sont
exacts car il en est ainsi des foncteurs qui & M associent les Mf « On appelle
faisceau algébrique sur V(A) tout faiscean de modulss sur le faisceau d'anneaux

&)+ On appelle faisceau quagi-cohérent sur V(A) bout faisceau isomorphe & un
faisceau M(M) o Nous allons d'abord nous intéresser aux sections d'un tel fais-

ceau sur un ouvert spécicl Uf o

Pour cela on remarque d'etord que les idéaux preniers de Af sont les images
par ltapplication A -Hif des idéaux preniers de A qui ne continnent pas f .
De plus l1l%epplication canonique aimsi définie du spectre V(Af) de Af dans
V(&) estun homéomorphisne de V(Af) sur Up Enfin le faisceau sur V(Lf)
associé au moduls M, s'identific 2 la restriction de Na Up o

Plus généralenent, si S est un systéme multiplicativenent stable (quton peut
supposer complet) de 4 , soit Eq le sous-espace topologique de V(A) forné des
idéaux premiers qui ne rencontrent pas S . L'application canonique A = A4
induit un homéomorphisne de V(AS) sur Eq j si S ost engendré por les £,
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ES est intersection des Uf 6t réciproquenent toute intersection dtouverts

i
spéclaux de V(&) est du type ES o Nous allons voir que la rcstriction de )
au sous-espace ES stidentific au faisceau 5]1'( associé au As-nodule Ms .

Pour tout idéal premier ‘P , on désignec par A.p et M 1l'anneau et lé nodule
obtenus par localisation & partir du systéne nultlpllcatlf S =A -,p

THEOREME 1,

ae Si ,p est un point de V(A) , 1l'annceu ponctuel 8\, (fibre du faisceau &)
au~dessus de ,p) est canoniquenment isonorphe & 4 o 3 s identifiant Sll’b a A P

ls nodule ponctuel “)2240 du faisceau &} en % st canoniquenent isonorphe &

Mp s donc & Me , A fa o
b. L'applicatlon canonique de M, 6?4’5 Up ) dans Jﬁ)(U ) est un isomorphisme.

La premiére assertion de (a) résulte de ce que

51.1%‘=‘--]j-_)me3*‘ﬂ ‘SU-(U:E‘) =_]imf‘f=~f3 Af =A43 3

la seconds assertion de (a) se démontre de la méne nanidre.

. . . . S s as .
Montrons mainteantn que 1'application M. —> m(Uf) est injective & Comne
U, = V(A) o Le noyau de
1'application M =>8QUV) est alors forné des n tels que n 8, 1ﬂ =0
pour tout idéal premier ,.p s c'est-a-dire des n dont l'annulateur n'est contenu

Uy = V(Af) s on peut toujours supposer que f£ =1,

dans aucun idéal prenier ¢ lec noyau est donc nuls

De méne l'application Mo == é?)”t(uf) est surjective ¢ il suffit en effet de

le dénontrer quand £ =1, Uf =V . D'aprés ce qui précéde (V) = T (IR est
réunion des H° ()] ,6)'17*) quand ) parcourt les recouvrenents finis de V jar
des ouverts spéciaux ; il suffit donc de montrer que l'application M =% HO(UL ,é)'ﬂ»)
est surjective pour tout recouvrement fini par des ouverts spéciauxs

Pour cela, soient (fi) s p €léments de A tels que V = UUf s €t soient Xi
i
des éléments de M tels que X, et X, aient néne inage dans M 5 quitte
i 1 J fiof j
& renplacer fi par une de ses puissances, on peut toujours supposer que Xi est

de la forme mi/?i g OU m, € M ., Corme Xi et Xj ont néne inage dans Mfi‘fj ’

mi fj -mj fi
f, £,
N |




1-06

est nul dans M o Autrenent dit

f, ol

17

(f.oi‘.)r(m.,;’: o, £.) =0 dans M pour r assez.grand.
1 J 1 J g 1

Dtautre port les U, =T regouvrent V , c'est-a~-dire que les f;w 1 en=

fi f§+1 |
gendrent 4 , ou que lfon a une relation de la forme 1 = ig ay. i‘?l ou
< e
a, €h o I1 en résulteq , & = =4-n, a, fr , alors
i i 711
f1.'+1 n = }.,m a, m, fi f{wl = Z— a, n, £5 fr+1 =n, £%
j L 717171 7] 1 b - i3
et dans M, , on a lidgalité Xj LS m{/fj =n/l pour tout j,
J " _ C. Q. F, D,

COROLLAIRE 1. = Si 5 est une pertic multiplicativenent stable de A la restric—
tion & By du faiscean &N s'identifie au faisceau Sms de V(AS) associé &

Soit en effet £ tn élénent de & . L'ouvert ES N Uf de ES s'identifie

elors & Eg o, et lion a par conséquent
B (4 £

i

S My NT) =M, o = (M), = Ln M,
st Ve = s, Yle UJ;%HESf.g

Les applications naturelles M, g = *Zfﬂ(Ufg) —a-‘sm(ES n Uf) se prolongent donec en

une appiication
' T 3\ —n) n}“,u E; ”
S A I'f" S N f)

et induisant un morphismes de faisceaux $

- 5)123 N smms

Mais s1 ek , la fibre de &y, au-dessus de P ntest autre que
(MS )_{,) =M S et 1tapplication préecédente induit un isomorphisme au-dessus de

chaque f $ liapplication est donc un isomorphisme de faisceaux.
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COROLLAIRE 2. = MS est le nodule des sections de &1 au-dessus de Eg o

COROLLAIRE 3. = S1 ¥ et N sont deux A-nmodules, l'application
$ 3 Hon(M , N) => Hom(&)i, Y1) définie par le foncteur M ==L est bijectibe,

Nous zllons en gffet exhiber une application inverse \}t « Pour cela soit T
le foncteur qui & tout faisceau de 9) -modules associe son module des sections sur
V(A) + Le foncteur [ définit une application de Hom(:NT, M) dans
Hom( ™ (M) , V(927)) , et donc, puisque ce dernier groupe est isomorphe &
Hom(M , N) pour un isonorphisme explicité ci-dessus, une application b de
Hom(Wt, ) dans Hom(M , N) « En fait y et ¥V sont des applications récipro-

quese

I1 résulte de ce corollaire, et de l'exactitude du foncteur M = Wlque si
u: F-—>G ost un morphisne de faisceaux quasi-cohérents, alors Ker u et

Coker u sont des faisceaux quasi-cohérents.

THEOREME 2. - S1 F est un faisceau algébrique sur V(A) , les propositions

suivantes sont équivalentes @

ae F est quasi=-cohérent.

be Pour tout ouvert spécial Uf s llapplication naturslle

v(V, F) 8, h, = r(Uf , F)

£

est bijective.

ce Pour tout point ,p de V , llapplication naturclle

(v, F)s, A¥ —eFjP

est bijective.

de F est localement isomorphe 3 un faiscecau quasi-cohérent, i.ce tout point
A de V posséde un voisinage spécial U, tel que FIUf soit un faisceau

quasi-cohérent.

On a déja vu qus (a) = (b) , (a) =>(c) , (g) =x(d) .

Montrons que (b) = (a) & soit en effet M= r(V, F) . ilors pour tout
ouvert affine - Uf on a des restrictions : M —> l"(Uf s F) et comme

r(Uf s F) estun & gmodule 11 en résulte une application @
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Ces applications induisent un norphisme do faisceaux : €Il ~>F

Ce norphisne sera bijectif si les applications induites - 6I)'((Uf) — F(Uf.) sont
bijectives (ainsi (b) = (2)) ou encore si les applications induites
Q?Z$-9‘ F,(A sont bijectives (ainsi (c) =» (a)).

Reste & montrer que (d) = (a) . La Aénonstration qui suit est dus & GROTHENDIECK:

On renarque d'cbord que ltapplication 4 —9Af minit tout 4 f—module d'une
structure de A-module et associc donc A tout faisceau quasi-cohlrent F sur Uf
un faisceau quasi-cohdrent F. . sur V (on reviendra plus tcrd sur cettc opération).

En outre si Ug est un ouvert affine de V , ona :

r(Ug y F) = T (V, F)g = T‘(Uf , F)g = (U, nUg , F)

Dornons-nous donc un feoisceau algébrique G sur V tel qu'il existe un recou~

vrement de V par des ouverts spéciaux Uf avec les conditions @ G}Uf est
‘ i i

quasi=cohérent. Montrons alors que G est quasi-cohérent,
Buisque G est un faisceau, on a pour tout Ug une suite exacte du type ¢

r T (U - U NV, N, ;G
0= T(U,, @) =71 r (U, Ny, 0) ;Tjkr(g EARAYRY)

ou encore

0—> f(U_,G) =TT T(@W ,TU)="l1 (U ,GU MU0
g 1 g i ie] g 17
Les deux derniers termes de la suite exacte sont lss sections sur Ug des fais=
ceaux associés aux modules
M=TT V(U , GlU,) et N= T

[ T(u, NU,, G) .
5 1<j iﬂa,

Faisant vexrier g on obtient par passage & la linite "une suite exacte de
faisceaux" : O —> G —» Mep M, g frisceau G est donc 1o noyau d'un norphis=-

me de faisceaux quasi-cohérents ¢ G est quasi-cohérent.
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4. Faisceaux cohérents sur V(&) .

\

On wa supposer & partir de naintenant que A cst un anneau noethérien. Il est

bien connu qu'alors lao catdgoire des A-nodules noethériens colncide avec celle
des A-modules de type fini, On-appellera faisceau cohérent sur V(A) tout failsceou

F . isomorphe ? un faisceau du type €QU , ou M est un A-nodule de type fini.
Le faisceau F est Jonc quasi-cohérent et c'est un faisceau de type fini (un
faisceau F de )\ -nodulss sur un cspace topolegique X est dit de type fini
si tout point X adnet un voisinage U et une surjection &P |U-»F|U—>0,
ot P est lc faisceau somme directec de p faisceaux isororphes & S, Une

telle surjection induit une application
WU, e0P) = (U, 80 > (U, F)

et définit p sections de F sur U, & savoir les inages des vecteurs de base
de I(E ,&J)p « Réciproquement la donnée de p sections de F sur U définit
une application LP|u L Flu),

’ \
THEOREME 3. =~ Les propositions suivantes sont équivalentes @ L st noethérien

et si F est un faisceau algébrique sur V(A))

a. F est un faisceau algébriqus cohérent sur V(i)

be F est quasi=cohérent et de type fini

ce F est de type fini, et pour tout ouvert U et tout morphisme
Ys: G ~>F|U , oi G est un falsceau de type fini sur U , le noyau
Ker \‘7 est de type fini sur U . :

On seit déja que (a) = (b) . Réciproquenent si F est quasi-cohérent et est
de type fini, il existe un recouvrement (Ui)i el de V(A) par des ouverts spéciaux

tels que "(Uf » F) soit un A, -nodule de typs fini. Corme V(A) est quasi-
i i '
compact, on peut toujours supposer quc ce recouvrenent est fini et que F est

du typs YU 11 stagit de montrer que M est un A-moduls de type fini. Mais
pour tout i il existe un nombre firi de m; € M qui engendrent M. , et si
k i
N désigne le sous-nmodule engendré per tous les n, N est un AL-nodule de
type fini, et on-a manifestenent N = SIX, dtoh N=M,
Ce Q. Fo Do
Montrons que (c) =>(b) : En effct si F est de type fini, tout X adnet un

voisinage spéeial U dans lequel on a une surjection $
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SP|U ~F|U =0
Corme le noyau de cette surjection est aussi de type fini, on a en f:it une

suite exacte (pourvu que 1l'ouvert spécial U soit assez petit) @

S U = 4P |U = Flu =0

Le faisceau F est donc, sur tout ouvert spécial assez petit, le conoyau d'un
morphisme de falsceauxquasi-cohérents : ainsi F est localement gquasi-cohérent

et est donc quasi-cohérent.,

Enfin (a) = (c) ¢ car si F st cohérent, F est de type fini. En outrc si
Y G —>F|U est un porphisme, on peut toujours supposer que U est

un ouvert spécial assez petit pour que l'on ait une surjection

P2 Pl e —o0,

On a alors le diagramne suivant
SNP |y,
1 = 1y

Ker Yy — G L FlU

|

0

Les faisceaux SUP|U et F|U sont cohlrents sur U et ¥ est donc induit par
un aorphisme )ﬂ': é\z‘?(U) —»F(U) . Cette "résolution" de- (U, F) = F(U)

86 prolonge en une résolution
(U, 8= @, )P = (@, F)

Cette derniére suite exacte permet de compléter le diagramme et nontre que, sur

U, Ker tF est quotient d'un faisceau de typc fini 3
WUy — Py s Flu

d ol

Ker § —> G —>F[U

l |

0 0
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REMARQUE. — L'assertion (c) donne une caractérisation des faiscesux rohdrents,
qui ne fait pas intervenir la base des ouverts spéciaux de V(A) . En fait si V
est un espace topologique gueleonque et € un faisceau d'anneaux sur V, les fais~ -
ceaux de &4 -modules qui satisfcnt & 1l'assertion (c) sont les objets d'une sous-—
catégorie abélienne de la catégorie des faisceaux de QL -modules (voir-SERRE [4]).
Dans le cas considéré ici les faisceaux quasi~-cohérents sont les limites inductives
de faisceaux cohérents.

5. Le spectre maximal d'un anneau de Jacobgone.

Nous allons appliquer ce qui précéde & la géométrie algébrique. Pour cela nous

noterons S*(4) " et appellarons spectre maximal de A 1e sous-espace topologique

de V(A) formé des idéaux maximaux de A . Nous supposerons en outre que A est

un anneau de Jacobson, c'est-a-dirs que tout idéal premier est intersection d'idéaux

maximaux (voir [1] et [3]). La proposition suivante est dés lors vérifide

PROPOSITION ~ --Les assertions suivantes sont équivalentes

as A est un anneau de Jacobgon.

b. la correspondance U —>U N Q(A) entre ouverts de V(A) et _de K(A) est
bijective.

c. La correspondance W —>W N € (A) entre fermés de V(A) et de QA) est
bijective.

L'équivalence de (b) et (ec) est triviale. D'autre part les fermés de V cor=-

respondent aux idéaux de A qui sont intersection d'idéaux premiers. Les fermés
de & correspondent aux idéaux'de A qui sont intérsection d'idéaux maximaux.
Les deux familles d'idéaux coincident si ét seulement si A est. un anneau ds

Jacobgon.

Sous cette derniére hypoth&se les espaces V(A) et & (A) ont donc méme treillis
des ouverts. Il en résulte évidemment que les faisceaux sur V et sur O %Yse cor-
respondent biunivoquement”. En particulier on appellera ouvert spécial de O la
restriction d'un ouvert splcicl ¢ V , faisceau algébrique quasi-cohérent (resp.
cohérent) sur 52 , la restriction d'un faisceau algébrique quasi-cohérent (reép.
cohérent) de V . ies propriétés de ces faisceaux sur V s'étendent & leur res—

triction sur £ moyennant des modificationsévidentes.

En particulier toute algébre de type fini sur un corps est un anneau de Jacobson
'S1 k est un corps algébriquement clos, V un ensemble algébrique affine sur k ,

A son anneau des coordonnées, alors V est homéomorphe au spectre maximal
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QU(A) de A . Le faisceaqu d'gnneaux SU|Q(A) porte le nom de faiseeaux Aes germes

de fonetions rézulieéres sur V .

De méme un faisceau de modules sur ce faisceau d'anneaux -sera dit algébrique
(resp. algébriqus cuasi-cohérent, resp. algébrique cohsrent) s'il est restriction

d'un faisceau de V(A) du méme nom.

6+ Faisceaux quasi-cohérents sur une vari.té algébrique.

Plus généralement, si X est un ensemble algébrique quelconque sur k , On appel-

lera faisceau algébrique quasi-cohérent (resp. cohérent) sur X tout faisceau F

tel qu'il existe un recouvrement de X par des ouverts affines Ui satisfaisant
a la condition : FIUi est quesi~cohérent (resp. cohérent). D'aprés la remarque
qui suit le théoréme 3, csci équivaut & dire que;pour tout ouvert affine U, le

faisceau F|U est quasi~cohérent (resp. cohérent).

En particulier 1~ faisceau d‘'anneaux &W.qui est tel pour tout ouvert affine U,
BLMU) soit 1'anneau des fonctions régulidres sur U (avec les restrictions

évidentes), est un faisceau cohérent. On le nommera faisceau des germes de fonc-

tions régulisres. Tout faisceau de modules sur & sera dit algébrique.
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