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UNE PROPRIETE DE SEUIL POUR LES INTERSECTIONS 

DANS UN ENSEMBLE FINI 

par 

Jean-Luc PAILLET 

Université de Provence - MARSEILLE 

Nous donnons ici un court résumé d'un article qui va paraître dans 

le Journal of Combinatorial Theory, Séries B, sous le titre "A threshold 

property for intersections in a finite set11. 

Soit F une famille de sous-ensembles d'un ensemble fini E et 

soit n un entier strictement inférieur au cardinal de F. Sous quelle condi­

tion la connaissance des cardinaux des intersections dfordre m dans F, pour 

tout m < n, détermine-t-elle univoquement le cardinal des intersections quelcon­

ques dans F ? et quelle est la condition minimale ? Nous donnons une réponse 

complète à ce problème. 

Définition. Soit F =» {A ,... ,A } et F 1 = {A'.....A1} deux familles de 
1 P 1 P 

sous-ensembles d !un ensemble fini E, et soit n un entier tel que n < p ; 

nous disons que F et F 1 satisfont la "condition d'intersection de rang n" 

1er. abrégé : c i . de rang n) ssi pour tout m < n et tout m-emble 

\i,,...,i } contenu dans Jl,...fpif nous avons 
i m r 

Card(A. n . . . n A. ) = Card(A! H...HA! ) . 
i« î i1 î 
i m 1 m 

63 



Une propriété de seuil pour les intersections dans un ensemble fini 

Théorème. Soit E un ensemble fini et n un entier tel que 

2 n _ 1 < -jardin) < 2 n ; alors, pour p quelconque ^ n et deux familles quelcon­

ques p = |A À I et F 1 = {A; , •.. ,A!} de sous-ensembles d e E, Si P et 
H 1 P' 1 p 

F ! satisfont la c i . de rang n, alors elles satisfont aussi la c i . de 

rang p ; mais la c i . de rang (n-1 ) n'est pas suffisante en^néral pour 

entraîner lac.i. de rang p. 

Corollaire. Soit E un ensemble fini et soit n un entier tel que 

2 n" 1 < Card(E) < 2 n . Soit p > n et deux familles F = { X , , . . . ^ } et 

F' = {A^,...^} de sous-ensembles de E ; si ces familles satisfont l a c i . 

de rang n, alors il existe une permutation de E qui applique A i s u r A^ 

pour chaque i = 1,...,p ; autrement il n!existe pas de telle permutation. 
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