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REMARQUE SUR LES ANNEAUX DE FRACTIONS ET LA FACTORISATION

par Colin FLETCHER

Dans cette note, nous démontrons un résultat concernant la localisation
dans les anneaux 3 factorisation unique [4] ou UFR, répondant 3 une question
de [2] .

La terminologie et les notations employées sont celles de [1] et [3] .

THEOREME. - Soit S une partie multiplicative ne contenant pas zéro d'un
anneau A d factorisation unique. Alors sTV A est wn anmeau a factori-

sation unique et l'image canonique de A dans s™! A est intégralement

fermée.

DEMONSTRATION. - a) D'aprés [3] , On a un isomorphisme canonique
A=A ¢ ... ® An , ol A, est un anneau factoriel ou un anneau principal

spécial ; il existe dans chaque Ai une partie multiplicative Si telle que

]e...es"A et
n n

(n S AX S A
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1'isomorphisme canonique ci-dessus est défini par

(al,...,an) a a
—_—_— (— ,...,—s-—) .
(sl""’sn) s n

On ne conserve, dans la somme directe (1) que les anneaux non nuls :

2) sla~s'a o...05'A avec men.
1 1 m m

Si Ai est factoriel, il en est de méme de S;I Ai ; si Ai est principal
spécial, comme on suppose S_lAi non nul, on a S;l AiQ:Ai. Par conséquent

5 -1 - . . .
d'aprés [3] , 1'anneau S A est un anneau i factorisation unique.

b) Scient ¢ : A-———as—lA 1'homomorphisme canonique et % € S_lA

un élément entier sur ¢ (A) avec a = (a],...,an) et s = (s],...,sn)e S 3

. -1 . .
soit ¢i : Ai_—'si Ai 1'homomorphisme canonique ; on a :

n
(3) QA= @ ¢i (Ai) , et il est facile de voir que pour tout

1=1
34 -1
i=1l,...,n 1'élément — ¢ Si A; , est entier sur ¢i(Ai) .
s.

1

Si Ai est factoriel, Aiﬁf¢i(Ai) est intégralement fermé dans S;] Ai .

a.

donc —= € ¢i(Ai). Si Ai est principal spécial, alors S;] Ai est nul ou
i
. 8 a
isomorphe a A;. Donc dans tous les cas, on a ——-e¢i(Ai) et —€ ¢(A), d'ol
S.
i

le résultat.

La deuxiéme assertion du théoréme répond 3 une question de [2] .
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