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[KRe} .
SUR LE CERCLE PEDAL;

Par M. G. FONTENE.

Bobitlier a denné en 1829, dans les Annales de
Gergonne, le théoréme suivant :

Pour une hyperbole équilatére, le cercle pédal
d’un point D de la courbe, relativement a un.triangle
inscrit ABC, passe au centre de la courbe.

Ce théoréme est obtenu en transformant par polaires
réciproques, relativement a un cercle de centre D, le
fait que tout triangle circonscrit & une parabole a son
cercle circonscrit passant au foyer de la courbe; le
point, D est pris sur la directrice. On déduit de la la
propriété suivante, sur laquelle j'ai fondé une démons-
tration du théoréme de Feuerbach (Vouvelles Annales,
1905, p. 260 et 504) :

Etant donné un quadrangle ABCD, les cercles des
neuf points des quatre triangles auzguels il donne
lieu ont un point commun K ; en outre, le cercle pé-
dalde U'un quelconque des quatre points relative-

megnt au triangle formé par les trois autres passe
au point K.

Voici une démonstration élémentaire de cette der-
Di¢re propriété :

Soit un triaagle ABC, doat les cOtés ont, leurs mir
lieux en M, N, B. Le point S. étan{ quelcopque, et les
milieux. des segments SA, SB, SC étant M/, N, P/, les
cercles des neuf points des deux triangles SAB et SAC
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ont en commun le point M’ €t un autre point que
nous appellerons K ; on a alors

KD = NP =KX,
"KN = 2"—m z-z‘-'—'@

et, par soustraction,

N
(1) PRN = 29— A = 2¢ — PMN:

le ‘point K appartient donc au ‘cercle des neif points
du triangle ABC, et une démonstration analogue s’ap-
plique au triatigle SBC. Ce ptemier point étant acquis,
soit DEF le triangle pédal du point S: le cercle DEF
passera au point K si les angles FKE et FDE sont sip-
plémentaires. Or, le point K dtant $ur 'te cetcle des
neuf points du triangle SAB, dont SF ést une hautélr,
ona

PO NrAYNEPAN
PKP — SBA — SAB = SDF — §aB:

on a de méme

NKE = SCA —SAC = SDE — §AC

b

I"addition donne

on a donc, en tenant compte de (1),

ﬁ(\ﬁ.—_ (2d— A)— (ﬁ—A) =24 — FDE.

‘(3ai ethployé tes notatiobs de fa page 55 du Volime
des Nouvelles Annalés pour 1906.)



