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[L'1a]
SUR LA DISCUSSION DE I'EQUATION DES CONIQUES:
Par M. L. RIPERT,

Ancien éléeve de 'Ecole Polytechnique.

Le Tableau par lequel on résume ordinairement la
discussion de I'équation générale
(1) AX2+ 2BXY+ CY24 2DXT+2EYT+ FT2 = o
ne donne que I'espéce de la conique; mais I'examen de
I’équation donne d’autres résultats. Nous posons

h = ACF -+ 2BDE — AE2— CD2— FB2,
b=DE—BF, ..., e=BD—AE,

a = CF — E?,
JS=AC—B2

Tutorime I. — L'espéce d’une courbe du deuxiéeme
ordre donnce par Uéquation (1) et sa situation tant
par rapport & la droite de'l'infini gu’a U origine, sont
indiquées, sans exception, par le Tableau suivant :

L’origine est, pour:

f>o. Ah >o0 ] Ellipse imaginaire. ‘ X N .

Coniques coupant la Point réel d'intersection de AF <o, intérieure;
h o= F =o,surla courbe:
droite de I'infini cn deux ( deux droiles imaginaires, AF > téri ’

points imaginaires. Ah <o| Ellipse réelle. ! 0, extericure.
5 Lescoordonnéesdu

f< centre sont :
0.

Coniques coupant la) 770l Hyperbole. w_’d, y=e t=f.
droite de U'infi d ( Deux droites réelles se cou- | L’équationdelapo-
itede I'infini en deux h=o0 . . laire de Yorigin t:
points réels et distincts. { pant en un point fini. ¢ lorigineest :
DX + EY + FT = o.

S =o.
Coniques coupant la
droite de Pinfini en deux
points confondus.

e
|
|

h # o | Parabole.

aouc >o

{

h—=o{a=c¢c=

{

aouc<o)

Deux paralléles
imaginaires

Deux paralléles
o

| confondues

Deux paralléles
réellesetdistinctes |

|

se coupant cn un
pointréel de la droite
de Vinfini.
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De ce théoréme on passe immédiatement, par corré-

lation, au théoréme suivant :

Tueorieme W, — La situation, tant par rapport a
Porigine qu’a la droite de Uinfini et Uespéce d’une

courbe de deuxiéme classe donnée par Uéquation

(2)

AU2+2BUV - CV24+-2DUR +2EVR +~FR2 =0

sont indigudes, sans exception, par le Tableau suivani :

f .o
Coniques  auxquelles
ou peut mener de 'opi- ¢
gine (intérieurc) deux
tangentes imaginaires.

f\O. ‘

/
‘ Al
h

Coniques auxquelles
on peut mener de Vori- |
gine (extéricure) deux | XA
tangentes réelles et dis- ‘
Llinctes. !

R
S=o.

Coniques  auxquelles
on peut mener de lori-+
gne (surla courbe)deux b
tangentes confonducs.

' A\ -

A0

> o{ Coniquc imaginaire.

'y Droite réclle de jonction de
S { deux points imaginaires.

o] Conique réelle.

. Conique réelle.
v Deun points réels sur droite
f de jonction finic.

=

» 0| Conique réelle.

_ { Deuxpointsima-

aouc> o L.
\ ! ginaires
\

Deux points con-
=o0’a —-c-—o
! fondus

( Deuxpointsréels

o P
! et distincts

aourc

v L’espéce de la co-
niquce est, pour:
AF <o, cllipse;

I = o, parabole:
AF > o0, hyperbole.
' Les coord. de la po-
"lairedePoriginesont:
u=d, v=e, r=f.

L’¢quation du centre
est :

DU + EV-+ FR =o.

'sur droite de jone-
tion réelle passant
s par lorigine.

On peut ajouter d’autres détails, tous corrélatifs.

Supposons maintenant que X, Y, T soient des coor-

données trilinéaires normales, X =0, Y =0, T=

¢lant les équations des cotés ay, a,, ay du wiangle de

rélérence Ay A A,. [l est alors facile de voir que :

1’équation (1) représente une conigue ne coupant

pas, tonchant ou coupant le coté as, selon que 'on a
JS5o. La conique est imaginaire si 'on a f >0, Ah>o0
(ou encore f = h = o0, a ou ¢ >>0); clle est réelle dans
wus les autres cas. Le point (f> 0, k= o0) n'est pas
sur @y, non plus que le point commun aux droites



(331)
(f<o,h=0); les droites (f="h=o0) se coupent
sur @y. Le sommet Aj est intérieur ou cxtérieur, selon
que 'on a AFSo. Les coordonnées du pole de ay sont
d, e, [; Péquation de la polaire de A, est

DX+ EY +FT =o.

Résultats analogues pour les couples (a,, Ay) et (a,, A,).
La conique est ellipse, parabole ou hyperbole, selon
que 'on a

o=aja-—ra;ayb + ajc+ 2a,a;3d + 2asaze -+ al fo.

Les coordonnées du centre sont o, , o, , o, .
] 1 4tz 4“3
Nous laissons au lecteur le soin d’énoncer, par pas-
sage direct de 'équation (1) a I'équation (2), les résul-
o | )

tats corrélatifs.



