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SOLUTION D'UNE QUESTION PROPOSEE POUR L’ADMISSION
A L’ECOLE NORMALE EN 1885;
Par M. F. FARJON, a Boulogne-sur-Mer.

Du foyer ' d’une ellipse comme centre on décrit un
cercle : d’un point P, de ce cercle on méne la tangente
PP, a lu courbe, puis la tangente PoP;. puis la tan-

gente P, P,, et il sagit de déterminer le rayon du
cercle de telle sorte que P, P, soit aussi tangente.
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Abaissons les perpendiculaires F'M,, I"M,, I'Mj,,
I'M,, le quadrilatére M, M,M;M, est un parallélo-
gramme, puisque ses sommets sont les milieux des cotés
de P, P,P; Py, ct il est inscriptible : c¢’est donc un rec-
tangle, d’ou il suit que les diagonales du quadrilatére
P, P, Ps P, sont rectangulaires et que le centre O est le
milieu de M, M;.

On sait que, si un quadrilatére inscriptible a ses
diagonales rectangulaires, la droite qui joint Ie milieu
de 'un des ¢otés au point de concours des diagonales est
perpendiculaire sur le coté opposé (*). Il en résulte que,
F désignant le point de concours des diagonales de
P, P,P;P,, M, est parallcle & F'Mjy, et FM; paralléle
a F'M,; 1M, FM; est donc un parallélogramme ct le
point I, symétrique de F' par rapport & O, est le second
foyer de ellipse.

Ainsi, tous les quadrilatéres, a la fois inscrits dans le
cercle I’ et circonscrits a I'ellipse, ont leurs diagonales
rectangulaires ct se coupant au foyer 1. Remarquouns,
en passant, que tous ces quadrilatéres ont leur centre
de gravité en O.

Cela posé, considérons en particulier le quadrilatére
qui a 'un de ses sommets au point I)' ou le grand axe
prolongé rencontre le cercle, I' étant le point de con-
cours des diagonales, le sommet opposé sera en D' a
I'autre extrémité du diaméire IV'F, et les deux autres
sommets sur la perpendiculaire FE & ce diamétre. Me-
nons OE, et soit R le rayon cherché; on a

2 —2 —2

<

e
i

=
=
F

s

(') Ce théoreme, d'apres Chasles, cst di au géomctre indien
Brahmegupta, qui vivait au vi* siecle de notre cre (dpercu hist
Note \II).
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Pangle circonscrit DVED étant droit

—2

QOE = a2+ b2;
I'égalité précédente peut donc s’écrire

a2+ 02=(R+2¢)(R—2¢)+ c2,

d’ou

R2=2(a%+ c?).

Note. — Solution identique par M. Théodule Caronnet; solution
analytique par M. Juhel-Rénoy.



