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THEOREME D’ALGEBRE;
Par M. DE VIRIEU,

Professeur a Lyon.

A la page 144 du tome IX des Nouvelles Annales

(1™ série), se trouve une Note ainsi congue :

Comment démontrer que

P —1 "t — Kby S {
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r—1 x—1 P —1

est une fonction entiére de x, m et p étant des entiers
positifs dont le premier w'est pas inférieur au second.

1. Posons, b étant un entier positif,
F (x, 2, m, b) = (1 + 2) (1 + 22%). . . (1 + zz(m=128),

I (x, z,m, b) est une fontion entiére de x et de z et du
degré m par rapport a celle-ci; on peut poser

p:m
(A) (14 2)(1 4 3z2d). .. (14 zz(m—b) = E (2p 2P).
p:o

2. Onax,=1. Dans ’hypothése 1Z p Sm, x, est une
fonction entiére de x, et, comme elle est la somme de
produits dont chacun contient p facteurs égaux a des
termes différents de la série

—1)b
z0 b, a%, .., b

le terme le moins élevé de x, estde degré égal a

o+b+2b+...4+(p—1)b ou r—IPy,
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donc esl une fonction entiére de x.

x_x_ z
3. Dans I'identité ( A), remplacons z par zx*

1+ zzmb
(t4+2) (14 za®)... (14 22(m="8) 5 ——— ——Z z, xtb2P),

1+2
d’ou
P:m
(B) (1+ z)Z (zpartar) = (1+ 22) W (2, 2),
p:o =
dou, 1Zpm,
(C) 2z, + 2t~V g, =z, + 2™z,

4. L’identité C donne les identités suivantes :

x(m+r=p)b __

z, =Pz

z(m-H—p—r)b_ I

— +r—2)b -
T pgor—t — z(p ) P Lpar-23
multipliant membre 4 membre,
p+r=3r /, p(m+i—p)b__ 1 plm+r—r—p)b _ 1
Tppry=a ! oo _ L
Pt 1 x(p+r—1)b __ I '
posant p =1 et remplagant 7 par p,
z, by p(m—)b__y Z(m+1—p)b__ ¢
r—iby, T oab—1 by abp — 1

x 2

Or, en vertu du n° 2, le premier membre de cette
égalité est une fonction entiére de x : il en est donc de
méme du second. C. Q. F. D



