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THEOREME D'INEGALITE SUR UN PRODUIT CONTINU;
D’aerks M. e D* SCHLOMILCH.

Tatorime. 1%.2*.3%...n% > n”.
Démonstration. On a I'inégalité

a™ — bm

”’a”l'—l 3
> a—b

lorsquea™> 6> a.
Faisant
b=m, a=m+41,

il vient
m(m =4 1)"""">(m + 1)"— m™,
m™ > (m + 1) (excepté pour m =1),
m™ (m~+ 12 >(m 1)+,
(m -+ l)2> M.

,nm
Faisant successivement m égal a 1, 2,3,...,n—1, et
multipliant ces inégalités, on obtient
1%.22.3 .. n* >nn
Corollaire. La série

S, = log 1 log2 .. log n
n-1 n4 2 n-n

devient infinie lorsque n = o .
En effet

logr+log2 +...+logr
an '

S >

Sn>lng(1.2.3...n)'

2n
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Or 2log1.2.3...n>nlogn (voir ci-dessus), donc

s,.>]-°—2-’f,

donc, etc.




