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NOUVELLES PROPRIETES DE LA LOXODROMIE;
D’aenis M. H. D’ARREST.

(Astron Nachr 1803, t XXXVI p 3))

1 Notations

«, 9 coordonnées astronomiques d'un point d unc loxo-
dromie passant par Uorigine.

A = anglc constant de la loxodromie avec le méri-
dien b TEs

r= rayon de courbure sphenque de 1a loxodromie au
point ( ’)) R

a', 0’ = coordonnées du centre du cercle osculateur de
la loxodromie au point («, d).

n = portion de la normale comprise entre la courhe

ct Péquateur.

r’ = rayon de combuic de la développée au point

(2,97,
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n’ = portion dela normale au point (a’,d’) comprise
entre la développée et I'équateur.
A" = angle que fait la développée au point («/, ")
avec le méridien passant par ce point.
s' = longueur d’un arc de la développée.

2. Formules.

Equation de la loxodromie passant par 'origine :

' )
(1) log tang (45"—-2- = xcotA,
(2) cotr = — sin A tang 9.
(3) @ = ak
>,
(4) tang 0" = == tang A séc 4.
(5 tang rtang n = — coséc® A.
. sin A tang ¢’
(0) cotr’ = —--—77-.—»78—-
sin’ @
{7 tangr’ tang n’ = — coséc? A sin*d’.
(8) sinA’ sind’ ==+ sin A.

\ e

. (u.’—*;f-t.>nom —(a'i?)cot A,
(9) rangr?’::i;langA e 2 “+e¢ \ 2

¢quation de la développée.
(10) coss’ cOsA = cosd”.

3. On conclut de I'équation (9) que la développée de
la loxodromie n’est pas une loxodromie; elle différe en
cela de la spirale logarithmique.

Si I'on méne les deux cercles parallélesde latitude + A
et— A formant deux segments sphériques, I'équation (g)
montre que la développée est formée de deux spirales sépa-
vées, renfermées chacune dans un des segments et ayant le
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pole correspondant pour point asymptotique. Chacune
de ces spirales s’étend aussi dans la zone comprise entre
les paralléles.

4. Le cone qui a pour centre celui de la sphére et pour
base la développée de la loxodromie coupe le cylindre
qui touche la sphére suivant I'équateur en une certaine
ligne courbe; développant le cylindre, la ligne courbe
devient plane et a pour équation

2
1 ( : T
y=-c\ + e

équation de la caténaire.

CRE:]

5. A étant toujours I'angle constant, supposons qu’'un
point décrive sur la sphére une courbe qui coupe chaque
méridien suivant un angle A’ tel, que 'on ait la relation

tang A" ==tang A sind;
I'équation de cette courbe sera
(a) log cos 9§ = o cotA :
la projcction orthogonale de cette courbe sur I'équateur
a pour équation polaire

p= pra cot./\,

c’est une spirale logarithmique.
L’équation de la normale sphérique a la courbe (a)
cst
tangd’ = tangd [cos (« — «') — tang A sin (« — «')],
ou o', 9’ représentent les coordonnées courantes.
Faisant
¢ = o,
- on obtient

tang sous-normale = cot A.
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Ainsi l?fjsous—xwrmale est constante, ce qui n'a pas lieu
pour la PWIP sphérique.
6. Rdppelons ces formules générales données par. Gu-
dermann.

Soient

-

S(2,8) =0 »

Péquation®une courbe tracée sur la sph(‘ff'e; rlerayon de
courbure; &/, 3’ les coordonnées du centre de courbure
correspondant au point « , d.

Posons

da . R
d—<?= v, w I+ 7icost =), x’cosé‘—-rsmf?:y,

risind = v,

on a

tang (& — o') = — @sind — »)

12
p €0s ¢ O p? e 95— 2 )’

tangr —

‘J-—[L.

On trouve ces formules dans la Sphérique analytigue
de Gudermann; Cologne, 1830.



