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THEOREMES SUR L'INTERSECTION DE TROIS CONIQUES:;

Par M. MERAY (Cuarcrs),
Eleve de Vinstitution Barbet.

Soient trois coniques O, O', O, tangentes & deux
mémes droites L, L' (réelles ou imaginaires) se coupant
au point T; de deux points P, Q) menons-leur des tan-
gentes; désignons par A, B, A’, B, A”, B” les tangentes
menées du point P respectivement aux coniques O,0’, 0"
désignons de méme par C,D, C’/;D’, C”,D” les tangentes
menées du point Q. Le quadrilatére formé par les quatre
droites A, B, C, D est circonscrit & la conique O, ses
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sommets sont AC, BD, AD, BC, donc les quatre droites

T. AC, T.BD, T.AD, T.BC sont en involution, d'unc
part avec les droites L, L/, de I'autre avec les droites TP,
TQ. Si nous considérons de méme le quadrilatére A’, B/,

C’,D’, les droites T.@, T.@’, T.@’, T.@ sont
en involution, d'une part avec les droites L, L', de I'autre
avec les droites TP, TQ; il en est de méme pour le qua-
drilatére A”, B”, C”, D”. Nous avons donc le théoréme
suivant, du a M. Lagucrre :
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1°" Tutorime. Quand trois coniques sont tangentes a
deux mémes droites (réelles ou imaginaires) se coupant
en Ty si de deux points on leur méne des tangentes, ces
droites formeront trois quadyilatéres circonscrits aux co-
niques: en joignant le point T & trois couples quelconques
de sommets opposés, on aura un faisceau en involution.

Considérons trois coniques O, 0’,0” ayant en com-
mun deux points ¢, ¢ (réels ou imaginaires). Coupons
ces coniques par deux droites L,L’; soient a,b,c,d les
intersections de la conique O avec les droites L, L/;
a,b',c',d'y a”,b",¢”,d" les intersections des coniques
0O’,0" avec les mémes droites. Le quadrilatére a,b,c¢, d
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est inscrit a la conique O ; donc les quatre points e9, ac,
N, N, . . ,
€9,bd, ¢9,ad, cp,bc sont en involution, d’une part avec
. R . YT
les points ¢, 0, de I'autre avec les points L, eg, L/, eq; de

A 1 . /\/I /,\/ /I\I /1\/
méme les quatre points 9, @’ ¢/, ¢9,6'd’, ep,a'd',ep,b'c
sont en involution , d'unc part avee ¢, ¢, de 'autre avec

L,¢o, L(,e\qz ;11 en est de méme pour le quadrilatére
a”,b”, ¢", d”. Nous avons donc le théoréme suivant :

2¢ Tutorkme. Quand trois coniques passent par les
deux mémes pointse, ¢ (réels ou imaginaires); si on coupe
ces coniques par deux droites, on aura trois quadrilatéres
inscrits: les intersections des cotés opposés avec la corde
ep fourniront six couples de points ; trois quelconques de
ces couples sont en involution.

Si les sécantes coincident, on a le théoréme :

3¢ Tutorime. Quand trois coniques passent par deux
mémes points € , 93 si on les coupe par une droite et qu’on
méne les tangentes aux points d'intersection, ces tan-
gentes détermineront sur la corde commune six points
en involution.



