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( a « 5 )

NOTE SUR UNE PROPRIÉTÉ DES NOMBRES CUBIQUES
(Voir t. V, p 640);

PAR M. ALPHONSE DE POLIGNAC,

Élève de l'Institution Sainte-Barbe.

1. Théorème. La différence des cubes de deux nombres
consécutifs est égale à la somme de quatre carrés, dont
trois sont égaux.

Démonstration. On a les deux identités

(?.n -h i)3 — (inf = (3n -f- i)'-+- 3n>,
( 2 « ) 3 - ( 2 « - l)3=(3/I — l)2-f- 3/22.

2» Lemme. Le produit de deux facteurs quadratiques,

a* -f my\ f1 -4- mu\

esl de la même forme quadratique.
Déni o nstratio n.

x7 -f- myl = (x -H y sj— m) (x — Y \/— m),

^ -|- mit1 = (t -+• u y/— m) \t — a y — /w),

\x -f j y/— w ) (* -+" " V̂ — m) — tjc — /««JK -f- v/— m (ux

{.v — r y/ — M) (f — /* y— m) = .̂r — w « / — V̂ — m {ux H~ (T) >

donc

(x2 -f- /w_/*y ( '̂ -h nui1) = (^x — muyf -\- m {ux -h £ j ) \

C. Q. F. D.

3. Théorème. Lorsque tous les facteurs d'un produit
sont les diflérences des cubes de deux nombres consécutifs,
le produit est égal à quatre carrés, dont trois sont égaux.

Démonstration. C'est une conséquence immédiate du
femme précédent.


