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Sur les formes quadratiques proprement primitives, dont le

déterminant changé de signe est > o et =3 (mod. 8);

Par M. J. LIOUVILLE.

Etant donné un entier 4 positif et = 3 (mod. 8), soit N le nombre
des classes de formes quadratiques proprement primitives dont le
déterminant est égal 4 — k. Considérons successivement les diverses
formes qui représentent ces classes, et pour chacune d’elles cher-
chons les deux plus petits nombres impairs a, a' qu’elle exprime
proprement, a’ étant supposé > a, puis effectuons le produit

aa — a),

enfin calculons la somme
Ya(a—a)
pour les N formes indiquées. J’ai reconnu que ’on a toujours

Na(@ —a)y= %Nk.

La démonstration est facile : je laisse a nos jeunes lecteurs le plaisir
de la trouver d’enx-mémes.
Soit, par exemple, £ = 3; on n’a alors que la seule forme

x® + 372,

pour laquelle @ = 1, @’ = 3. La vérification est immédiate.
Pour k=11, on a trois formes

at+11y?, Jxt+2ay 4y, Bt — 23y + 47
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et trois systémes a, @', savoir :

a=1, a =11, a=3, a=2>5; a=3, a=>5.

da(@—a)=1.10+23+23=02.

D’un autre coté,
2

N/f ==.3.11 = 22.
3

N

Notre théoréme est donc encore vérifié cette fois.
Tl I'est également pour k& = 19. Aux trois formes

x* 419y, fat+ 2xy+ 5y, Lx'— 2xy + 592,
qui se présentent alors, répondent les trois systemes
a=1, a =19; a=>5, a = 7; a=>5, =7,

de facon que 38 est la valeur commune des deux quantités

Yala —a)

2 -
§NA.

Entin cette valeur commune est 54, lorsqu’on a k=27, ce qui
amene les trois formes

x4+ 27y, 42+ 2x) + 707 4x — 22y + )%,
auxquelles répondent les trois systémes
a=1, a =27; a=17, a=g; a=17, a=g9.

Je ne pousserai pas plus loin ces exercices numériques.




