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A A AR WAMARARAV ANAAA Y LLLTY

SUR LA FORME
x4 2y + 22 + 3%

Par M. J. LIOUVILLE.

1. I.a détermination du nombre des représentations d’un entier
donné n par la forme

X2yt + 22" + 317,
c’est-a-dire du nombre des solutions de 'équation
n=ux+2y*+ 22"+ 31,

se rattache aussi aux questions traitées ci-dessus. 1l faut, cette fois

encore, pOSB)‘

n=12"3%m,

m étant un entier impair non divisible par 3 et les exposants «, § pou-
vant se réduire A zéro; aprés quoi on forme la fonction numeérique

g —1
3 \
2
(=1 (g) d
relative aux diviseurs conjugués d, ¢ de I'entier

m=dd.

La recherche du nombre
N (223 m = % + 29 -+ 22° + 3¢£2)
des solutions de I’équation

2%3fm=a*+ 2%+ 22° + 3¢

Toma VI (2# série).— AvaiL 1863. 17
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dépend en effet surtout de la fonction

~

Z(—[)a:]@)d

(que nous désignons par la simple lettre

3.

did

2. Quand on a a = o, c¢’est-a-dire quand il s’agit ’un entier impair
b

3 m

b

je trouve que
N(3Fm=a*+ 2y +a2*+30) = |73’?+' — (=) (ﬂ>J >

En particulier si P'on prend 8 = o et si ’on ne considere que les
entiers impairs premiers a 3, lesquels sont susceptibles, relativement
au module 6, des deux formes distinctes

6 +1
ou
6l —1,
on a
N(m=x*+2y* +222+38)=2 Y
quand
m=06[+1,
mais
N(m=ux"+2y*+ 22+ 38) =4 )
quand

m=6[-—.
S’il s’agit d’un entier pair, 23 m avec « > o, la valeur de

NP a2+ 30)
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est

n—1

[ = e (2)] L g ] s

On voit donc que les deux cas de & = o et de z > o sont absolument
distincts.

3. Donuons maintenant le nombre des solutions propres de 1'é-
quation

2“3 m = ax* 4 27 + 22° + 3¢°,

et a cet effet introduisons, comme dans les articles précédents, an lieu

de la somme

le produit

T I e 8

qu’on forme a Paide de la décomposition en facteurs premiers de P'en-
tier

m=a"¥b ...
il faudra considérer successivement les entiers impairs, les entiers
impairement pairs, les multiples de 4 non divisibles par 8, et enfin

les multiples de 8.
$’il s’agit d’un entier impair m, non divisible par 3, le nombre de-

mandé s’exprimera par
. m\ ]
[3-(5)] 11

211

m=6{+1,

¢’est-a-dire par

si

7..



132 JOURNAL DE MATHEMATIQUES

mais par
;11
stim=6{—1.

Pour un multiple impair de 3, non de g, comme 3, il faut prendre

o+ (511

et enfin s'il s’agit d’'un multiple impair de g, 3*m avec £ > 1, ce sera

838~ |1

Passons aux entiers impairement pairs 2.3%m. Lexpression du
nombre cherché sera '

[ (5)] == T

o= (3]0 Ty

=]

il |
silonaf > 1.
Pour les multiples de 4, non de 8, 4.3*m, on aura, si B = o, l'ex~
pression suivante :

si 3 = o, mais

si B =1, enfin

8.3'3_1[2 — (=)

m— ]

5= (@]l - =07 I

mais, si 8 =1, celle-ci

o+ (2)] 15— % |11

enfin, si 3 est > 1, ce sera

8.3'3“’[34—(— o ]H.
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En dernier lieu viennent les multiples de 8, représentés par 2%3%m
avec a > 2. Pour ceux-la, suivant que I'on a f=0,0u =1, ou
enfin 8 > 1, I'expression du nombre cherché est

3.2477[3 — (=" ()]0
3.2“"~2 [9 + (—1)* (%)] 11
213 I

ou bien

ou enfin



