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SUR LA FORME
X+ yr 42 st 1

Par M. J. LIOUVILLE.

1. Nous sortons de la terminologie précise de Gauss en donnant le
nom de forme i V'expression

x4yt 4zt o+ 1

puisque le rectangle s£ n’y a pas un coelficient pair; mais il est bon
(uelquetois d’admettre des coefficients impairs. Quoi qu’il en soit,
on demande une formule simple pour calculer & priori le nombre
des représentations d’un entier quelconque n par 'expression indiquée

a4yt st A+ U
cest-a-dire le nombre |
N(li:l‘2+_}’2+zz+zt—f—t2\i
des solutions de I'équation
=x*+ yi+ 2+ 2l 4+

oux, ¥,z L sont des entiers indifféremwment positifs, nuls ou negatits.
Or nous pouvons répondre tout de suite a la question proposee en
nous en référant a ce qui a été dit davs Iarticle précédent concernant
la forme
at e yP 42z 22t + 212,

On s'assure aisement en effet que la valeur de

Nip=a®+ 2+ 2+t + "
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et celle de
N(2n=a* + y* + 22* + 22l + 21%)
sont égales entre elles,
Si done on pose
n=2"3m,
m désignant un entier impair non divisible par 3, et les exposants a, 5

pouvant se réduire 4 zéro, on lrouvera (en se servant des résultats et
des notations de l'article cité) la valeur suivante

[3,6—!—1 — (= I)at—!—ﬁ (%)] [20H_2+ (— I}H 2 - ] 2

pour le nombre cherché
N(2%3fm=a® + y* + z° + 2t + £*).
2. Dans le cas particulier de « = o, f§ = o, c'est-a-dire pour
N(m=2x*4 y*+ 2* + 2t + 1*),

cetie valeur se réduit a

=5l s

savoir, a

quand m = 12k -+ 1, mais a

quand m =12k + 5, et &

quand m =124 — 5, enfin &

quand m = 12k — 1.

lome VIH { 2 serie ). — Avrin 1863. 16
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Pour o = o, =1, c’est-a-dire pour

N@Bm=a*+ y*+ z* + 2t + t*),

ce serait

m—1

o+ (8]l - 0™ |3
302

24 2
J0 2
bo X

savotr,

st m=12k + 1, mais
si m=—12k+ 5, ou

si m =12k — 5, enfin

sim=12k— 1.
Soit en dernier lien & = 1, 8 =0, de facon qu'on demande la va-
leur de
N(am= a4+ y* + 2* + 2t + ¢*).

Cette valeur sera

m-—i

=3,

EGIEEE
3
43
%3
)

savolr,

quand m = 12k + 1, mais

quand m =12k + 5, et

quand m =12k — 5, enfin

quand m =12k — 1.
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3. Veut-on maintenant le nombre des représentations propres de
2%3%m
par la forme qui nous occupe
X 4 ¥ 2 Azt +
Il faudra, comme dans les deux articles précédents, former le produit

M=o+ (@) e][ps 0™ Q.

au moyen des facteurs premiers a, b,... de I'entier

m=a"b .. .;

_puis, considérant I'expression .

[0 et () e o 3

du nombre total des représentations, on y changera d’abord

2
I

inais en outre, si 3 est > 1, on y remplacera le facteur

()

en

3
par
8.3° 71,
et, si o est > 1, le facteur
ot e L
20(—1—2 + (__ I) 2
par
3.2%:

Pexpression transformée sera celle qu’on cherche.

16..



