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THEOREME
CONCERNANT LES NOMBRES PREMIERS DE LA FORME 24k 41

Pir M. J. LIOUVILLE.

————

Soit m un nombre premier de la forme 24k + 1. Je pose de toutes
les maniéres possibles équation

M= 120% 4 pti p2

x et y étant des entiers Impairs et p nn nombre premier qui ne divise
Pas y : j'admets pour [ la valeur zéro. On demande une regle simple
qui dise A priori si le nombre N des décompositions de m sous la
forme indiquée est pair ou impair.

Nous répondrons i cette question en remarquant que pour tout
nombre premier m de la forme 24k + 1, on peat poser, d’une seule
.. maniére, en nombres entiers, ’équation

m=a®+ 24 5%,

et en ajoutant que 'on a toujours

N=J (mod. a),

en sorte que N est pair quand & est pair, mais impair quand b est im-
pair. Nous n’avons pas besoin d’avertir que zéro est compté comme
nombre pair.

Les quatre nombres premiers les plus petits que la formule 24k + 1
- fournisse sont

73=17%+24.13,

97 =1%+24.23,

193 =13 424 12,
241 =5% 4 24.32,
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Pour le second de ces nombres, b est pair, N doit donc aussi Vétre.
Pour les trois autres, b étant impair, N doit étre impair. Or il est aisé,

en effet, de s’assurer que notre équation
m= 121‘2 +Pll+i ]2

est impossible pour m =97, de fagon qu’alors N = o, tandis que 'on
a N = 1, relativement aux trois autres valeurs de m citéees plus haut
73, 193, 241; c’est ce que prouve pour 73 I'équation canonique

73:12.124—6[.12,

puis pour 193 et 141 les équations canoniques respectives
193= 12.12+181.17

et

241 =12.12+229.1%.

1l est bon de faire observer que les nombres premiers qui figurent
aux seconds membres des équations que nous venons d’écrire sont
tous de la forme 24g + 13. Clest qu'en effet, dans les conditions ou
nous nous sommes placés, 'équation

[ 2 Al 2
m=12x°-+p Y

entraine les deux congruences

p=>5 (mod. 8)
et '
p=1 (mod. 3),

d’ou résulte nécessairement

p=24g+13.
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