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PAR M. V. A. LEBESGIJE. 

PROBLÈME. Si le nombre η est divisé successivement par les nombres 
1, 2, 3,..., n, pour un certain nombre h de diviseurs, le rapport du 
reste de In division an diviseur tombera au-dessous de a < 1. Pour 
les autres diviseursce rapport sera = ou > a. On demande la li-

mite du rapport quand η devient déplus en plus grand. 

Dans l'article précédent, M. Lejenne-Dirichlet a trouvé pour cette 
limite 

ülll? ITA« ItUI^ 

Si on la met sous la forme 

Jim - = I + Y í ^ 1, n ¿mi I f S II CX. : 1 
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en posant 
1 — a = β, 

et à cause de 

L I 
on aura 
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Comme Euler a donné les sommes ̂  ̂  avec seize décimales, on trou-

vera facilement l'expression numérique de limh/n 
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Quand on pose 

)iiand on pose 
on trouve 
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M reo 

mais 

y_ „ c «û-* //< 

donc enfin 

ίθ-^Hf ̂ -^=f ̂  . 

en posant xp = ψ. 
Si l'on fait 

I .= r~ — ? a-

on trouvera par les formules connues 

» X < 

(a) I
K
 = ^ — log ^ cot απ 4- 2 ^ cos α . ι s π. log sin s. y 

S =: I 

Cette formule suppose ̂ impair; pour ρ pair, les limites de la somme 2 

deviendraient ι et - — ι . 

De cette formule on tirerait encore 

(3) Ï1 31 _ i 2a 

Mais la formule (ι) paraît plus propre au calcul numérique, surtout 
quand ρ n'est pas un petit nombre. 


