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AT AARTIARTALTAAA AN WA n L AV AR Y

Nowveaur: théoremes relatifs aux intersections de certains

systemes de courbes ou de surfaces;

Par M. \VOEPCKE.

Solent
B,, Byy.... B, et C,,C,,...,C,

deux s¢ries de fonctions de p variables et de degré m; posons

A= B4 Cu A, =B+ C2,-"’ Ay =B+ ke Crl—l 3 A, =B, + 3.0,

X, = 3 By Ci—2y B, C2;~'-: :I,n«\:lanr—lcx _)\n—lBICnv—x, :l,n:)‘an C— 2,80,

. N . "
PR h—aBpo Gy — It Bps Cn-—l s Zpe-s, 2 ==p—2 Br Gy — B._: C.,

2"u—l,n - )\n—-—l Bn Cn—\ - )‘/zB '

-

et désignons par ¢ (M = o0, N = o) la totalité des systemes de valeurs
des variables satisfaisant simultanément & deux équations M=o et
N =o. Il est évident

1°. Que

satisfait aussi 4 A, = o3

2°. Que

v (B, =o, Bﬁ: 0), V(By_: o, szo), V(CJ.;—O, B‘,g——‘o),

9(C;=o0,C,=0), v(A,=0, Ay=0),

o I 1

viA, =B, + —C,= 0, A,2:B3+ \—0320)7

Py i ' Ao !

ainsi que tous les ¢ (2, ., =0, 2, =0}, que I'on obtient en donnant

a ¢ successivement les valeurs 1, 2,..., 7, a Pexception de p =z et p =3,
18..
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satisfont simultanément & une seule et méme équation du (2 m)éme
degré
2“ 2 — O.

2

Si les B = o et C = o sont des équations de surfaces ou de courbes
de degré m, on obtient que la surface on courbe du (2m )™ degré
3.,z passe a la fois par les intersections de B, avec B, de B, avec C,,
de C; avec By, de Cg avec C,, de A, avec Ag, de A}, avec A;, qui sont
des surfaces ou courbes du m*”* degré, et, en outre, par les intersec-
tions de tous les couples de surfaces ou courbes du (2m)®* degré
2, =oet 3, z=o0,quel’on obtient en donnant & p successivement
les valeurs 1, 2,..., n, a 'exception de p =« et p = f.

Ainsi, lorsque les B = o et C = o représentent des courbes de de-
gré m, on trouve que les (47 — 2)m? points d’intersection auxquels
donnent lieu les six couples de courbes du m‘" degré et les n — 2
coup]es de courbes du (2 m)eme degt‘e sont tous sur une seule et méme
courbe du (2m " degré.

Si I'on remplace chacune des fonctions B par une seule et méme
fonction U, on obtient les théorémes précédemment énoncés. (Foir le
cahier de décembre 1854 du présent Journal, page 407.)

1I.
Scient
B,, By,..., B,,
C,, Gy ..., G

LIEPEY

Ry, Ray.evs B

q séries de fonctions de p variables et de degré m, ¢ étant un nombre
pair.

Formons les fonctions de degré gm

%, 5=%,.B5.C,.D5.E,...Qs. R, — 25.B,.C5.D, . Ez... Q, . R,

en donnant a z et 5, successivement et indépendamment 'un de 'autre,
les valeurs 1, 2, ..., 7, et en excluant les combinaisons o = f3.

[T 1 : T LR R I R R R R N T R I ' e
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La fonction X, ; estla différence de deux produits que nous désigne-
rons un instant par X, . @, 3 et bz, 7z, . Divisons le produit =, ; d'une
facon quelconque en deux produits ¢, 5 et Yo, 2y de telle sorte que

Za, B= )\7. cPu, B l-l‘oc,,? - )~‘3 P2 e ‘b/?, %1

i

et formons les fonctions

Ts, A= )\y, ¢ ?“712 - (‘Pl‘g;“’ 0.357- = kla : (101‘3’“ - ‘Pyﬂ 5

Nous obtiendrons ainsi : ¢ fouctions 5, de degré (g — 1) m, telles
. L
que

) Blg — C/g. D,. E,q Q,,'. ng, etc.;

9(q—1) : ; . :
. fonctions ¢, . de degré (g — 2)m, telles que

% B;.C,—D,.E;s...Q,.Rs, elc.,

q(v—l)---<%+l>

I.2...

. . . . ’ 4
et ainsi de suite; enfin, fonctions ¢, , de degré Lo,
LA 4

(VRN

telles que
).B3.C,.D5..7, — K,.L;M,.. Rz, etc.
11 est évident que :
i’ ¢(Bz=o0,B,=0), ¢(Bzj=o0,C;=0),..., v(Bz=o0,R;=0),

v(C,=o,B,=0), ¢v(C,=o0,Cz=0),..., v(C,=o0, R;=0),

v(R,=o0, B, =0), ¢(R,=o0,C;=0),..., ¢v(R,=o0,R;=0);

2°. Tous les v(Z,

que I'on obtient en donnant a p successivement les valeurs 1, 2, ..., 7,
a Pexception de p = et p = 33

3°. Tous les v(@, =0, G, ,=0),
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satisfont simultanément a une seule et méme équation du (gm ;"
degré
.:a, g— 0.

Done, pour parler seulement de courbes, on voit que les (gm)*
points d’intersection auxquels donnent lien les combinaisons
{(B;=o0, B,=o0), etc., les (n — 2) (gm)* points d’intersection auxquels
donnent lieu les combinaisons (2,, ., = 0, 2, 3= 0), et les

q
’ —1) ) .
7(¢g—1) (2 ! .',/‘)2 .
[P - n

St

q(q—1)*+ L——(?:I)(q —2) 4+ .+

I.2...

RIS,

points d’intersection auxquels donnent lieu les combinaisons

\.
(ga,l 20}7

g — 0, 0,

19y %

sont tous sur une seule et méme courbe du (gm)*” degré.



