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SUR UN PROBLEME DE GEOMETRIE;

Par M. BESGE.

De la Hire a résolu jadis ce probléme, du reste élémentaire, de
trouver le lieu décrit par le sommet d’'un angle, constant en gran-
deur, et dont les cotés touchent continuellement une conique donnée.
[.a courbe est géométrique et du quatriéme degré. On peut semblable-
ment se proposer de trouver sur un ellipsoide le lien décrit par le
sommet d’un angle de grandeur constante, dont les cotés sont deux
lignes géodésiques continuellement tangentes a une ligne de courbure
donnée. Le probleme se résout on ne peut plus facilement 4 aide de
I'équation connue

0t cos® i + visin® i = f3

des lignes géodésiques. On peut supposer que le point (u, v est le
sommel mobile, et que 1'équation que je viens d’écrire est celle d'un
des cotés de 'angle. Alors il est clair que I'angle en question est ex-
primé , soit par 2, soit par m — 21, et que, par suite, on a, suivant
les cas. ou plutdt snivant Ja maniére dont on veut que Pangle § soit
forme,
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On pourrait prendre aussi
e R
tang § = = tang 2l = F 2 ey

lci § et 3 sont des constantes; p et v sont les coordonnées variables.
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En faisant £ = 5*, on aura le cas ot les deux cotés de Pangle passent
constamment par deux ombilics.

I,’équaﬁon

est la plus commode qu’on puisse employer pour arriver a I'équation
en coordonnées rectangulaires qui, avec celle de Pellipsoide
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détermine le lieu cherché. Elle donne

(0*+v® — 2 B tang® § = /4@(;}? V) — vt — 4R

On v’a donc plus qu’a substituer pour p®* 4 v¥ et u?v? leurs valeurs,
savoir,
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ce qui conduit 4 une équation dn quatriéme degré comme dans le
cas du plan.
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