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SUR I’ INTEGRALE

(=4
f e “x"dx;
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Par 4. LIOUVILLE.

Le produit e~*x" s’évanouit aux deux limites o et o, il n’a d'ail-
leurs qu’un senl maximum qui répond a & = 7n; on peut donc poser

e—zxn o e—" ’zn e—l=’

en faisant varier tde — owc & + o, et 'ou a
=]
Cerxtde = e="n” N et g
A o de
En prenant les logarithmes des deux membres, la relation entre x et ¢
se met sous la forme

x —nlogr =n—nlogn + t2
Soit & = n'+ u; elle deviendra

w— nlog(n-+u =1*— nlogn.

Mais, en désignant par § une quantité essentiellement comprise entre o
et 1, on a, d’apres la formule de Taylor,

—logn + %

log (n + u) gn -+ - PYemermE

11 en résulte
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Mais de Péquation

x —nlogx =n—nlogn + 3,
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on déduit

dt x—n ) u

Donc, en mettant pour ¢ sa valeur, on a

de o .
- = Nent 2(t — 0,3
par suite, et a cause def e dt = ym,
—Ww
& , 2 - -
e~txtdr=e "n"yenn| 4+ = et — 6 tdt)-
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Or la valeur numérique de l’intégrale

e 3 .
f e~ (1 — 9)tde,
) :

ou le facteur 1 —§ est positif et < 1, est ¢videmment inférieure a

celle de
fm e~ tdt = ;_

Donc pour 2 = % son quotient par y2nrw se réduit A zéro. De la ane
démonstration rigourcuse et assez simple de cette proposition connue,
que le rapport des deux quantités

] e
[ e~ x"dr, e "n"yanm,
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a pour limite I'unité lorsque n grandit indéfiniment,
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