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PURES ET APPLIQUEFS. Ahi

MAMA IR L O AL LI DA AT 111 R AT A AR TLAAY A VLAY L AAIAA MMV VA

EXTRAIT D'UNE LETTRE DE M. WILTLIAM ROBERTS

A M. LIOUVILLE.

« Dublin; 24 ectobre 1835,

» ... Je viens de lire dans les Comples rendus de " Academie des
Sciences, tome XX1, page 201, une communication de M. Chasles ,
velative aux arcs de la lemmiscate de Bernoulli. et on se trouve nne
génération de cette courbe dans le cercle.

» Je transcris :

v Quiautour d’un point pris au dehors d’un cercle, a wne distance

du centre égale aie rayon mndtiplié par \ 2, on Jasse tourner une droite.
et quion porte sur cette droite, & partir du point, un segment égal a la

corde qicelle détermine dans le cercle, ce segment sera le rayon vectein
d'une lemniscate.

» La lecture de cette proposition m’a suggere les remarques sui-
vantes :

» A. Si le point fixe est choisi arbitrairement, la construction i
dessus dounera le lien des projections orthogonales du centre d'une

ellipse ou d’une hyperbole quelconque sur les tangentes 4 cetle courhe.

» 2. 8i par un point pris sur la surface d’une sphere on fait passer
des ares de grands cercles qui coupent un petit cercle décrit sur
sphere avec le rayon sphérique o, et si, & partir du point fixe, on
porte sur ces grands cercles des arcs égaux aux cosdes sphériques cor-
respondantes du petit cercle, les exirémités de ces ares donneront une
courbe représentée par P'équation polaire

la

2 $ID* 22 — $i* Fsin® m
tang® §p = ——— 107,
2 cos? 7

7 est Vare de grand cercle compris entre le point fixe et le pole di
petit cercle.
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+ Tai fait voir, dans votre Journal, que cette équation est celle d’une
courbe obtenue en coupant une sphere par un cone du second ordre,
dont le sommet est en un point de la surface sphérique, et dont I'un
des axes principaux passe par le centre de cette surface; c’est aussi
Péquation du lien des extrémités des arcs de grands cercles abaissés
perpendiculairement du centre d’une conique sphérique sur les grands
cercles tangents a cette conique.

+ 3. Deux variétés de cette courbe présentent, comme je lai pre-
cédemment montré, des analogies remarquables avec la lemniscate
ordinaire, de méme que les coniques sphérigques dont elle dérive
ont avec ’hyperbole équilatere de grandes analogies. On obtient ces
deux variétés en établissant entre o et ¢ les relations

() sin ¢ = ya.sina,

i2) sin = ya.sint o

» Quoique les résultats que je viens de vous indiquer n’aient pas
par eux-mémes un grand intérét, je crois quiils valent la peine d’etre
mentionnés : ils confirment P'analogie entre une classe remarquable
de courbes planes et une classe de courbes sphériques quin’a pas, que
ie sache, été jusqu’ici remarquée, et qui peut servir a la représentation
dles fonctions elliptiques. »



