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NOTE

SUR UNE FORMULE RELATIVE AUX INTEGRALES MULTIPLES;

Par E. CATALAN[].

Cette Note a pour but ]a détermination de I'intégrale d’ordre 2,

(1 A= f’f.uf 0 (22) 9 () (@) 004+ @ oo ) a0y et i
Considérons d’abord , pour plus de simplicité, I'intégrale double
(2) B= [ . * g, () galaa) f (0, ) dae, oy
Afin de pouvoir séparer les variables, j’emploie la formule de Fourier:
flx)y= ;_ j;m do. f;;m cos (o — 2x) [ (1) du.
Elle donne, en remplacant & par Xy + Za»
B= éﬁm j;m D (X)) @2 (05) oy dx, ﬁm do. f_:m cos (aw — o, — 0&3) f (u) du.

En vertu des relations qui existent entre les lignes trigonométriques et
les exponentielles imaginaires , le second membre sera égal & la partie

réelle de

C= 37; ﬁw ﬁw 0, (20,) ¢ (@s) dox, dxy j:o ot f_;m gln—om—an V= f (1) du.

[*] Ayant cherché démontrer le théoréme de M. Tchebichef, je suis arrivé & la
formule (7), laquelle ne differe de celle de ce géométre que par 1a maniére dont elle est

écrite,
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Changeant L'ordre des intégrations, nous aurons

,e R . =] o » . o o
se=" "7y whda [ e da [ gy ey [Cpatmie o T,
T J—c o o o

Posons
&~ v *x v
VA : ey VD i o VD
vy Yy (@) = I 91 (2, 72 ‘dxn $a(2) = ﬂ ?3 (23) 77" da,,
o
L g ,_\/: P (g
‘5 F (e = ‘ﬁ e Ny (o) g (o) dat,
d’on
. . 1 +w | .
6 U= . J () F (u) due;

et la partie réelle de cette derniere intégrale sera la valeur de B.

La méthode que nous venons d’employer est évidemment générale;
donc, ponr trouver I'intégrale (1), nous ferons

. x —
Wio)= [T ) e da,.
0

bt = [ oy e da,

=< —
= [ i s,
o
. * v L
Fiu)= f e ™ by (o) Yy ia). . by, (o) das
et Lous aurons

7 A= ﬁ T fow P du,

pourvu que, dans cette derniere intégrale. nous négligions la partie
imaginaire.



