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NOTE DE M. POISSON 

RELATIVE AU MÉMOIRE PRÉCÉDENT. 

La première équation du paragraphe XIV, savoir : 

Hx t/77»* 

peut se changer en celle-ci, 

L rb àx ç* j>dj Jo l/fò*—jrMfc.’—xn 7* l/ír*—¿»Ve*— r*' 

/'b x*dx fc dy
 t 

Pour la vérifier, je fais d'abord 

x=bsinp, dx — b cos φάφ, b=xac, 

les limites relatives à φ, qui répondent kx—oeXx =b, seront φ = ο el φ 
et d'après les notations connues de Legendre, il en résultera 

1/r gf » ih J o l/fi*— *')(<:•—X*} *./o 

/'* x'dx Γ\ ·π dp 

— cf** Ϋι —υ*8ΐη*φdp = c(F,a—E.a). 
Je fais ensuite' 

—, — = cot*. Ô, jr· = c* — (c1—6*) sin'fl, 

(c*—¿*)ún9co»i<rt V e*—(c*— 
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les limites relatives à jr, qui répondent à jr = b et y a c, seront S = £* et 
θ = 0 ; en les intervertissant et changeant le signe de l'intégrale, on aura 

r e f 

/>c r'ér P-* 

Au moyen de ces transformations, l'équation (a) devient 

(3) F
t
aE,« -Jr Ρ,βΕ,α — F,aF,e = ; 

et en observant que les modules a et a sont complémentaires, on voit qu'elle 
coïncide avec une équation trouvée par Legendre (*}. 

La dernière équation du paragraphe XIV devant subsister pour toutes les va-
leurs de ft, et ayant lieu évidemment pour ft as ο, il suffira de vérifier sa diffé-
rentielle par rapport à ft, ou, ce qui est la même chose, l'équation 

I j ; ^ J , J ' J = W— «,'(ί··)·ί')4.μν. 

Elle se décompose en trois autres, savoir : 

[j'—x>)djdx 

\fTc {jr'—x*)djrdx 

Γ'Γ x*jr*(jr*-x>)djrdx 
J o7 s V (i5—X»)(c·—x·)^—ô»)(c*—6 

La première est la même que l'équation (i), qu'on vient de vérifier; les deux 
autres peuvent s'écrire ainsi : 

(*) Traité des fonctions elliptiques, tome Ier, page 6o. 
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/•* dx /** o V(A»—**)(«*—X*) 

x'dx ft J o »/(A*—X') (e*—**) 7 O ir V'Cr—*')(**-/) in (6*+O 

r: X'(ÍX 

r *dx f' s** - jo ÿ\b'—*•)(«:•—*•) ./» V(jr'—b'){*—J"i 

D'après les transformations précédentes , on a 

/*» r'dr /{* ύη^φάφ 

fc x*dy __
 CJ

 /*,w (ι~β*8ΐη'β)' d®. 

En integrant par parties, et ayant égard aux limites, on a aussi 

/';* sin'pcos^de . /i_ , . , 

et, par conséquent, 

/'pr sin^d» /*i«r ύα'φάφ 

ι pi* (ι—asin'p) (ι—a'sin»d<p 
«ν ο 1—a'sin'^ 

— a(' 4 Γτ* sin'^dp ι_ 
a* J ο |/1 —a'sin1^ a%J ° \/ i~a,sinsip 

/'i* sin *?dy 

d'où l'on déduit 
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/•ι*· ύα^φάφ a( ι->-«*) sm'çdip 

Γ\π dip 
3«V ο \/1—n'sin2p 

2+α4 /»> dip a(i4-«') A* . y -Γ— . 
3β* ^ ο ι—- n'sin4p 3 J 

En même temps, on a 

/'i* â Ζ"1»· dô 

. r\it sin'ôdfl . , /*> sin+fidfl 
Jo 1—aasina0 J° 4/1—»'sin40 ' 

/'ijr sin*0d9 2(1+·®) A* sin'fldâ 

3*'io \/ 1— •■sin2S 

d'où l'on conclut 

3 J o y/1—rt*sina8 7T î7 ï T\ /i i 

2β'(a"—2) Ç\if sin'fldS 

_ 2(1+a4) ri»
 J4

 α4 A* « 
■S J ο y ο J ο y 1—e2sin3i 

Cela étant, en employant les notations de Legendre , on aura 

Ch x%dx __ c:,(a-fa3)
 v

 _ _ c3(i4-es) „ 
J Ο l/(£4—χ4) (c4—χ') 3 3 

/>c j idjr 2C3(l + e') „ e'Cs „ 

et comme on a trouvé précédemment 
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IL x'ax o 

/'
4 x*dx „ 

Ù x*dx « (c*—x*I c(F,a-

rdjr = c E,u, 

les équations (4) deviendront 

(ι +ea) (F.eE.a + F.aE.e — F.aF.e) = +<;·), 

( F.aE.e + F,«E,a — F,aF
t
«) = jrb'c* ; 

ce qui coincide, à cause de b — ac, avec l'équation (3) citée plus haut. 


