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NOTE DE M. POISSON

RELATIVE AU MEMOIRE PRECEDENT.

La premiére équation du paragraphe X1V, savoir :

(r*—x*)dydx —
(l) f f ‘/ (b,__xs)(cz__ xa)(y — b')(e‘ _ w »

peut se changer en celle-ci,

. yidy
o [ V (b'—fx«-:—f) /v —e—rm
- /‘ f Y .
° V(b’-—r’)(C’—-x’) b V=t e—r)

Pour la veérifier, je fais d’abord
x=bsing, dx = b cos pdp, b==ac;

les limites relatives & ¢, qui répondent d x =—oetx =&, seront p==o et 9 =1 im
et d’aprés les notatlons connues de Legendre, il en resultera

L[~ . lF.,

° \/( b’—x Ve —a%) “cto Vi—a'sintg €
z'dx _ i dp
f ‘/(bz_xs)(cz_xz) - cfo V 1—a'sinp

—_— cf; " V1 —a'sin*e dp=c(F,a—E a).
o
Je fais ensuite’

s . b3
z —a=cothd, =t (b sin's,
dy=— (c>—&°)sinfcosbdd , S — b= Pat,

V c—(c"—5%)sin’
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les limites relatives & y, qui répondenta y == b et y ==c, serontf=ix et
8==0; en les intervertissant et changeant le signe de 'intégrale, on aura

fc dy 1 f—; x 4l o= If
———— e T — ~-F...
Y (y —bYe—yy e Vi — a® sin" c
c——- ‘r’d_'l" —c f %ﬂ' ———
bV e e—r) oV 1—a*sin% di==cE,a.
Au moyén de ces transformations , I’équation (2) devient

(3) FlaEl“ + F|.E|a — F.aF,a = ix;

et en observant que les modules a et a sont complémentaires, on voit qu’elle
coincide avec une équation trouvée par Legendre (*}.

La derni¢re équation du paragraphe XIV devant subsister pour toutes les va-
leurs de i, et ayant lieu évidemment pour g ==o0, il suffira de vérifier sa diffé-
rentielle par rapport a s, on, ce qui est la méme chose, Péquation

f bfc ‘/(,.j_—_ﬂ (@ —y?) (yr—z")dydz
o/ b g

= Lyt — laut(b? 5 1 b"(,".
(BPm=z?) (& ™) (D) (= 7*) g T e P

Elle se décompose en trois autres, savoir :

fbfc (y*—2)dydx =i
0J b V(b’—.‘r’) (c’—x') (.7“—5’) (ca_‘r,) 2%

b e ( jé_.ﬁ)d ‘Ld'.i_ _ . . .
j;/; V (b’—x‘)(c‘—z")(?'_—b')(c*-_rs) —_ 3""(6 -+c*),
f lfc z—x‘j’(f‘- £)dyd = ibier.
oJ b VEF=N— N —NE—r)

La premigre est la méme que Véquation (1), qu'on vient de vérifier; les deux
autres peuvent s'écrire ainsi :

(*) Traité des fonctions elliptiques , tome I°T, page 6o.
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b d=x [ Jhdy
o V@—z)—a%) Jb V(r=b)(c—r)

=} b4 c*),

_ /‘b xidx fc dy
” ° ‘/m o Vir=bNe—r)
f ydy
o v (b-—x') (c—z") J b \/ (, = e—r
xidz gdf =3 %w ber.
o Vib—m) o= Jb V(r—b)CE=1)

D’aprés les transformations précédentes , on a

ridz sindpdp
=a'c® j . ‘/ =

o \/(b'—x’)(c’-::‘) = —asin® ¢
[\ &5 = i

En intégrant par parties , et ayant égard aux limites, on a aussi

iz sin’@cos’pd
B sask 4 TR [ (cos*¢—sin )Y 1-—a*sm°¢dp,

o V1i—d'sintp @&
et, par conséquent ,

f‘;,.- sinfpdp (3w sin*@de

o (i—asinp Jo Vi—a'sin’p
_1 f & (1——28in°p) (1—a (1=—a'sin’p)dp
\/ l—a’sm’cp

2(1 + a’) iz sin’dg 1

LI V4 l____a’—si—n"qp ﬁ V I— a‘sm (]
Ly sinipdp
*Jo V 1—a*sin*p ’

d’ou Von déduit

CORRTTRRECATET RMSTE 0 e o v epnprweon
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SIn4¢d¢ - 3(l+ al) sin* s d 4’
o t/l—a’sm' - 3at ° V PR
I & U S
3“" o Y 1—a'sin’g
'2.+a“ a(14a?) fir __
= 3at Joe V - a’sm" T 3ab ° V 1—a*sin’p de.

En méme temps, on a

x 3 1 d
f:fw {(v—e«sin?0) > di = e ’

o Vv :;’—siﬁﬁ
g’ lw  sin®0dl snddd sm4ﬁd6
. ° \/ x—-a“sm’ﬂ o \/ T—a'sin’d ’

fgw sindddd 2(1+-’) .sin*0db
o  Vi—asint f o ‘/:—u’sm*é
o d .
3a’ f o ‘/}:Fs—u;;é ’

d’ou Yon conclut

/; 2 (l-—a’sm’o) : df =

° ‘/ 1 —u‘sm’G

2-’(:: -—2) f sm’odo
o V 1—a*sin®e

2(!+a‘)f,w Wy do——a;—v ix

0 ‘/ 1 —-‘sm’o

Cela étant, en employant les notations de Legendre ; on aura

xidx _ c(o+4-a?) Faen c(14-a%) E.
oV (&—a) (¢~ 3 3 s
yidy 2c’(x 4 @) a* ¢’
= o Ll === F|“ :
V(_y —5*) (=g 3 3

et comme on a trouvé précédemment
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fb___ir_—_.—.LFa
Jo VFE—) =z ¢
x'dx

o \/u,»_—m:-:f = o(Ra—ka),

= L Fn"r
b V(=8 (.7’—5‘) (c’—.r‘) ¢
¢ ‘7:‘-1'7’ ____:-— =cE

y V=t e

les équations (4) deviendront

—c:;- (1 + a*) (F,6E,« -+ F aE,a—F aF &) = }x (8* 4-¢*),

,a — F aF &) = ixb'c*;

ce qui coincide , a cause de & = ac, avec I’équation (3) citée plus haut.




