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Intégration de l'équation 
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dans laquelle on suppose p_, q, m ^ n
;
 etc., des nombres 

entiers; P., Q ^ etc. des coefficients constans et V une 
fonction quelconque de la variable indépendante x; 

PAR A.-M. FAVRE-ROLLIiY (*). 

Pour plus de simplicité, nous supposerons qu'il y a dans le pre-
mier membre de l'équation proposée trois termes seulement : le lec-
teur verra sans peine que notre méthode reste la même quel que soit 
je nombre des termes de ce premier membre. 

ρ 
Soit donc l'équation d-ll Vdfl ι Q^r _

 v
 , x 

dx^ 
Je prends la différentielle à indice - de chaque membre, et je trouve 

~P~ m+P- » + ? l 
d?y pd V , Qd !r _ 

2 n + P- Ρ ' 
dxH dx 9 dx 9 dx1* 

ce qui revient a 
2E PP. 

*lz + _i_ 9H) (2] 
dx9 dx1 dx '1 

Ρ 
Substituant dans l'équation (2) la valeur de cfj tirée de l'équation (1), 
on a 

(*) J'ai traité cette question et d'autres plus générales dans un Mémoire destiné 
au prochain cahier du Journal de l'Ecole Polytechnique. ( J. LIOUVILLE.) 



54o JOURNAL DE MATHÉMATIQUES 
ν /-

d9 y , /P<f . Qf^A /y ρ <r Q<^r\ 

dx9 dx"1 

ou bien 
ν ? 

dqy (γ,d"»jr
 po

<f"+y
 l0

.d"jr\^V _ /Pd- Qd*s
 y 

dx9 dx9 

équation que je mets sous la forme 
ψ ^ 
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par rapport aux quantités , ■— devront porter sur les indices de 
differentiation, et non sur ces quantités elles-mêmes, et indiqueront 
combien de fois les indices m et η doivent être répétés et non combien 

de fois , ~-
n
 doivent être multipliés par eux-mêmes. 

Traitant l'équation (3), comme on a traité l'équation ( ι ), on arri-
vera facilement à la nouvelle équation 

3/> V Ρ 
d'1 y /P d*y Qdy Y d9 V (Vd" , Qd'\ /P d- Qd"\» 

dx9 d** dxq 

En continuant ainsi l'on aura, si q est un nombre entier], l'équation 
finale 

m(t— 0.^—1 T 4 ( I V I \dxm dx") ^ ^p \dxm dx*) 

Dx W-

facile à intégrer, puisque la variable y n'est plus affectée de diffé-
rentielles à indices fractionnaires. ( Le signe -f- devra être pris si q 
est impair, et le signe — devra l'être si q est pair.) 



Jonrnti/ <ic Λ!it Af/ytr/nf>rr 7bm- J ■ Pi /. 

/{V /

 ' 

A 
/ \ 1 

! \ A\ / JT \ y*i 
y.—: m y y π, 

t
/ . ^ λ,, 

. ι 


