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PROLONGELENT MAlLYTIQUE DES SOMiES IR GAUSS, III

par Yvette AIICE (T)

1. Introduction.

On utilise les notations de [3]. On y a montré que si f € Ci(g_(m)) , la fonc-
tion (£, T) = (£8; * 1)' (- 1) est analytique sur Dy = {T €C ; [T - 1] < 1},
ol GT désigne le caractére p-adique continu du groupe additif de Ep(m) défini

par BT(n) = Tn pour mn € 7 .

L3 . e
Si f =% est un caractére de Dirichlet de conducteur 4 =up , on a, pour

CE{Ld,

clest donc une somme de Gauss classique.

Commne f ——> G(f , .) est une application injective de Gi(zp(m)) dans llespace
des fonctions analytiques sur Dm , il est naturel de chercher & inverser cette ap-
plication, c'est-&-dire & reconstituer f & partir de a(rf ’ .) : clest l'objet du
§ 2.

M § 3, on donne une interprétation des transformations f ——> c(f s .) et
a(f ’ «) ——> T en termes d'analyse fonctionnelle, et de distributions dont la res-

triction aux fonctions localement constantes est invariante par translation.

Dlautre part, si Ff(T) = Zﬁ?O f(n) ™ admet un prolongenent analyticue au point
1,ona G(f, 1)=- Ff,(l) . En particulier, si ¥ est un caractéve de Dirichlet
de conducteur mpe dont le facteur modulo m est non trivial, on sait que, pour

8 € Qp et [si < plm(l/(p_l)) on a

(1) s Lp(l s, x) =-0(x,1) =s Pl 1)S_l(l) )

ol @S(X) = o(x)(x)® . On démontre au 3 4 des relations exprimant Ff(l) comme
limite de combinaisons de valeurs de f sur [N : 1'intérét de telles formules

réside, par exemple, dans (1).

2. Formule d'inversion.

. 1
Rappelons [3] que si f e Gu(gP(m)) , on a
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(2) - 3og T F.(1) = P, (1) + c(£, T) ,

ou cette relation est, en génédral, formelle. Chacunc des fonctions qui y figurent

adnet un unique développement en “série de Laurent"

>k

’

Zke_g a (1)1 - 7"

ou Ak est un polynbme de degré strictement inférieur & m . Pour Ff et Ff, ,

m ~,
T - 1] =1 ; pour Log

on a Ak =0 pour k =20 , et la série converge pour
et G(f ’ .) s On a au ccntraire Ak =0 pour k <0, et la série converge pour

o
lT - 1] <1 . On montre que les séries correspondant & ILog et F_. sont formel-

f
lezent multipliables, et la relation (2) signifie que F oy (resp. G(f , T)) sont

les parties & indices négatifs (resp. positifs ou nuls) de la série produit.

$
I1 est clair que f —=> G(f , .) est une application injective de (%(Zp(m))
dans 1l'espace des fonctions analytiyues-sur Dﬁ : le théorene ci-dessous fournit

une forme explicite de 1l'application inverse (qui n'est definie que sur 1'image

e, (2, (=) ).

THEORELE 2.1, - Soit fe ci(gp(m)) , a€z(n) et T€D ,ona
= i Z —a “
(3) £(a) = lim n@mpgm ¢(£, 1)) ,

ou cette limite, indépendante de T , est uniforme en a .

- N A e
Remarquons que lorsque f = X est un caractére de Dirichlet de conducteur mnp ,
. 3 3 L N ) e.\
on a G(x , Y) =0 si Y € umph , mais n'est pas une racine primitive mp -ieme de

1 + En choisissant T =1 dans (3), on retrouve la formule classique

«(a) = %QﬁpeVﬁ<ﬂx,'ﬂ

qui est une formule d'inversion de la transformée de Fourier ¥ —-—> G(x , y) sur
Z/up® Z .

LEWHE 2.2, — Cas o a =0 . Pour f € ei(gp(m)) ot T eD

(4) £(0) = limhqm(§§€p ¢(f, /) .

up"
En méue tenps que ce lemme nous déuontrons le corollaire suivant.

COROLLAIRE 2.3. = Sous les méues hypothéses pour f

limhqw-—iﬁ (§§€M ) a(r, 1) - £(0)) = - é-(f(o).log T+ £1(0)) .
np np

On utilise la relation (2) :
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2 a(f , ¥I) = - 2, P, (V) - Log T. 2, F..(4T)
YEHy oh Y€ o £ ¥ty oo f
Or on a
h hy _kn
Z:Ff,(VT) = 1P . z£30 f*(kmp ) T P
et

5 ) _ h hy kn
F(Y2) = mp e & (kmp) T
ol les sonmations non précisées portent sur les Yy parcourant p

Supposons d'abord que f soit localenent affine, c'est-a-dire que pour h assez
grand et k € Z ,

f(kmph) = £(0) + kmph £ (0) et f‘(kmph) = £1(0) .

On a dans ce cas

h
L - T
e (Zole , 1) - 2(0)) = =50 [ 22 _log
np np 1 -7
n
- £1(0) mph ™P 10g T
—_— 1+ =] .
1 -1 1 - 1P

On déduit du développement usuel du logarithne que

T
ba (o (p e EEIEDy) _Llpggn,
"y mph 1 - Tmph
et
h
. 1 ™ pp 1
lim, . (- . o (1 + Log T ;——j;3§r>) =-73

ce qui prouve le leime et le corollaire dans le cas particulier o f est locale-

nent affine.

Dans le cas général, posons

() = =t (20ap®) - £00) - kmp” £7(0))
np

alors Ty € Gi(gp(m)) , ﬂﬁ(k) = f‘(kmph) - £1(0) et

T, () - 7 (k)

_ f(mp?) - £(k! qg?)_
k- k'

(k - X') mp"

£1(0) ,

et 1l'on vérifie que T%-——> 0 dans Ci quand h ——> ¢ .

On peut se rauener au cas ou £(0) = £'(0) = 0 , conpte tenu de la prenieére partie
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de la dérnonstration., On a dans cc cas
1
— (Za(e, 1) - £(0))

h

kljh h kmh Ly
= =% o () TP _onp (2 (x) T p)LogT:G(‘ﬂh,Tp).

k20 h k=0 i"h

Or on sait que f ——\ a(r , T) est une application continue de (3i dans A(Dm),
donc guand h —=> « | G(T% , ) —>0 dans A(Dm) , ce qui achive la dénonstra-

tion.

LiMiE 2.4, - Soit f e Ci(zp(m)) , a€ Zp(m) y et fa définie par fe(t)zf(t+a),
alors

(5) ez, , 1) = T3 (£1 6, = 1)(a - 1) + Log T(f0, * 1)(a - 1) + 6(f , T)} .
La déuonstration se fait par un calcul direct :

. h .
(fa ip ¥ 1)(ap® - 1) =an1£o-1 £(a + j) TY

= 27 ((£9y % 1)(a + mp" - 1) - (£9; * 1)(a - 1)) .
Donc
(g, , 1) = (£, 63 * 1) (- 1) =T"a(feT % 1)1 (a - 1) .
Mais, pour toute g € Ci(gp(m)) et tout x € Zp(m) ’
(g 1)1i(x) = (g *1)(x) + (g =1)r (1) .
Pour g=1f 6, , donc g! = f! OT + Log T f QT , on trouve aussi
(s, , 1) = 73 (£ op * 1)(a - 1) + Tog T (£o;, * a)(a = 1) + (fg; * 1)' (- 1))

ce qui est exactement la formule annoncée.

Dérionstration du théortme. ~ Conpte tenu du lemme 2.2 appliqué a f, » ona

f(a) = lin, ZYepnph c,(f&1 , YD) .

Posons “f“ = Supteg_(m) If(t)l ; d'aprds le corollaire 2.3 on a, pour T fixé
et h = h(f) (indépendant de a ),

IZYE“mph el , v0) - £(a)] € |op"| max(ife] |zog 2| , Hevip) -

le théoréne sera donc déuontré si 1l'on prouve que, uniforménent par rapport & a,

(6) 1im (Zveu (v1)™% (£ 6p* 1)(a - 1) + kog T (f9 , *1)(a - 1)) =0

Lip" s



ce qui va résulter du le.me suivant.

LEME 2.5, - Soit g continue sur 7 (m) et ielf = g(t)| , alors

12, ()™ < lnp? e -

En effet,

my—a B h
ZYEMmph(fP) GYT =Hp a+np (m)

ou 1y désigne la fonction caractéristique de A , et corme {|f * g|| < ifl] llll ,

le leunie en résulte.
On en déduit quele menhre de gauche de (6) est najoré par

h - .
|op”| nax(jiet)l , |10z 7| [I£i))
d'ou le théoréne.

COROLLAIRE 2.6. - Sous les hypothéses de 2.1, on a

- h
Ze, (M7, ) - £(a)| oo max(lieny, 208 T el
np
3. Interprétation du théoréme d'inversion.

On peut donner de ce théordme une interprétation en ternes d'analyse fenctionnelle

Rappelons [ 2] qu'une distribution sur 32 (m) est une forme linédaire continue sur

1l'espace des fonctions localernent anulythues sur gp(L) . & une telle dsitribution
w est associée une fonction 6“ définie sur le dual (groupe des caractdres conti-

nus) de Zp(m) par

G (o) (n]2) .

Le dual est identifié & D = {T e ; " - 1] <1} par 9 —=>e(1) €D_,
et T —> &n
la distribution p une fonction GM définie sur Dn par

est le parauétrage canonique du dual dans Dn . On associe donc &

Gu(T) = EM(BT) = (uley)

On sait [2] qu'ainsi 1'espace des distributions correspond & 1l'espace des fonc-

tions analytiques sur Dm .

Parui les distributions, celles qui se prolongent en une forue linéaire continue

sur Ci(zp(m)) sont appelds distributions tenpérées. On dénontre qu'une distribu-

tion est teupérée si, et seulement si, la fonction analytique sur D qulelle dé-
finit est ¢(Log) .
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Cn sait depuis longtemps [6] qu'il n'existe pas de nesure (i. e. forme lindaire

continue sur C(gp(m) ) qui soit invariente par translation.

LEMME 3.1. - Soit p une distribution tenpérée sur Zp(m) , la restriction de

p aux fonctions localenent constantes est invariante par translation si, et seu-

leiient gi, la fonction Gu analvtique sur Dm correspondant & | est de la

forne
(7) Gu(T) =-C i‘of g + A(T) Log T

ou A est une fonction analytique bornée sur Dm , et C = (u|1) .

Notons coumtie plus haut fa(t) = f(t + a) la translatéede f par a , et soit
M= Uh uMph l'ensewble des racines de 1'unité appartcnant a Dn . Comme 1l'espace

des fonctions localement constantes est engendré par les (Oy) la propriété

EeM ?
"la restriction de u aux fonctions localement constantes est invariante par
frauslation” équivaut a
n y . = (! "o,
¥yel, Vaeg_p(m), (ul(d,{)a) (Mey)
Conme on a (6Y)a =y GY , ceci équivaut donc 2

"pour Y €M, Y # 1 ’ (plSY) = GM(Y) =Q 0",

D'autre part, puisque Gp est analytique, ceci équivaut a

og T
1 -7

ne (T) +C est divisible par Yog T ".
| P

Conme de plus, GH(T) = 0(Llog) , le lemue en résulte.

Nous noterons v 1la distribution tecupérée de masse totale C =1 qui correspond

by

a A=0 ¢ clegt en un sens la plus ginple des distributions satisfaisant aux hypo-

théses du lemme 3.1.

On sait que, pour toute distribution p , on a
(ul£) = Resm(Ff Gu-) ,

sous rés=rve que (ulf) ait un sens, c'est-a-dire que u soit dans un sous-espace
de l'espace des distributions qui sont le dual d'un sous-espace de C(gp) auquel

f appartient [2]).

Notons by

la uesure sur Zp(m) associde & la fonction analytique bornée A ,
alors la formule (7) aduet une autre lecture :

LEMEE 3.2, = Soit p une distribution teupérée telle que

my . Log T
Gu(r) = -T2+ A(T) Log T

oi A est analytique bornée sur D, alors pour f e Gi(gp(ﬁ)), on a




fl

(8) (ul£) = (£ 1) (- 1) - (ule0)

ou

ou by, est la uwesure associde a A .
BEn effet,
G = e u I3
. F. Log T T, + A(T) Log T Fo e
= - Log T Fy, - A(T) Fop - A(T) o(f, 1) .

Or on sait que

Resm(— Log T Fg) = g'(~ 1)
puisque

- Log T Fg = Fg, +c(g, D)
1, (o
lorsque ge€ cu(ép(m) , on cn déduit que
Res (6 Fy) = (u|f) = (2% 1) (= 1) - Res (4eFp,) = (£ % 1) (- 1) - (wylgr) -

I1 est raisonnable d'appeler "dérivée de mesure" une distribution tempérée u de

la forme (p|f) = (ullf') , o4 p; est une nesure. On peut done reformuler le
leunie 3.1 en disant que :

"oute distribution tenpérée de masse totale 1 , dont la restriction aux fonctions

localenent constantes est invariante par translation, est la soume de la distribu-

tion v , définie par (v|f) = (£ *# 1)' (- 1) , et d'une dérivée de mesure'.

Renarquons plus généralenent que si 1l'on appelle dérivée d'une distribution u
la distribution p! définie par. (w'|f) = (p/f') , les distributions qui sont des
dérivées sont assocides aux fonctions analytiques Gw,(T) = Log T GN(T) divisibles

par le logarithne.

La méue déuonstration que ci-dessus uontre donc que "toute distribution u de

nasse totale 1 , dont la restriction aux fonctions localement constantes est in-

variante par translation, est de la forme

(pl£) = (£ % 1) (- 1) + (ul]f)

ou by est une distribution'.

4 toute telle distribution p , on peut associer une transformation de Fourier

pour les fonctions localenent analytiques définie par
(9) fu(i) = (ule,T £) = sz<m) 9y £ au

dont on nontre aiséuent qu'elle est analytique sur D . On a alors
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= ]
£(0) =ele, 1)+ (ule, 1),
et la fonction "sorme de Gauss", G(f , T) , correspond au cas ol by = 0 et

(ul£) = (£ = 1) (- 1) .

Si on se linite de nouveau aux distributions tempérées u , la relation (9) défi-

~

nit une transforuée de Fourier fu pour f € Ci(gp(m)) .

Réciproquenient, soit L 1'espace des fonctions analytiques sur Dm qui y sont

0(Log) , tuni de sa norme naturelle

el M(G , r ) \ fm s Y
el = T8, _ (Tog ;1) * 0 mie ; r) = Sup]T“‘—1|SrlG(T)I .

Pour h =20 , la relation

(10) m (G) = 2 ()
h € p:mph
définit une application lindaire = de B dans lui-néne.

In utilisant la représentation [5]

h
m -~ m - ap \n
(11) (1) = Zﬁao Bn,h(L)(l ),
ou
h anh 1 J
m 3 3} = -
Bon€GlT), degB ,<mp, B L (T) =270 01,

on voit que

_ . hy Lp \n
(12) m(6) =up 2 bn,h,o(l T ).

En utilisant les propriétés classiques de continuité de la division euclidienne,

on uontre que

h h-1
-np -1/p (p-1)

M(B , ) < m(a , r) pour r >
n,h .

et que, pour tout r <1,

P M(B ., T) —>0 quand n —> %,
n,h

En posant =D 1/p" (p-1) , on en déduit que

Pn
. h
M(w, (6) , p) < |up]| M(G, p)
h TR 1
or, pour h —-=> ®, lmp l M(G ’ ph) :f”G” P P/(P“ ) .
Donc dans tout "disque" le - 1l-$ r<1, ona

i, (6) , ¢) < jofl »7H/ )

I1 en résulte que si la suite mh(G) converge (simpleuent) dans Dm vers une
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k
. . . Lo o)
fonction, celle-ci sera hornée. Mais comue mh(G) "ne depend que de T P ", on en

déduit facilement que la linite doit &tre constante sur Dm .

DEFINITION 3.3. - On note F 1le sous-espace de O(Log) constitué des fonctions

analytiques G (sur Dm) pour lesquelles 11mhaw mh(G) existe, ou ny est défi-
nie par (10).

LEWME 3.4, - Pour GeF, u@)=1n_ n(6) est constante sur D,
In(a)] s flejf p ¥ *P7 -1) . De plus, pour « € D posons GQ(T) = G(aT) , alors

m(qx) = n(a)

On a déja vu que linm mh(G)(T) est indépendant de T , or

: h—es .
n(G,) (1) = 1m0 . ¢, () = 1in_ (n (6)(eT)) = nle) ,
d'ol le lerme.

Remarquons que si A est une fonction analvtique bornée, on &

supgy |2, (4)(0)] < 20"} suy gy 14(7)]

donc mh(A) -—> 0 .

Donc, si B(T) = 4(T) Log T oh 4 est hornée, comme
m (B)(T) = Log T m, (4)(1) ,

on a encore

ln, o (B) =

Ceci nontre que le théoréme d'inversion 2.1 est en fait valable pour toutes les
transformées de Fourier fF définies par (9) & partir des distributions p tempé-
b
rées et invariantes par tramslation décrites en 3.1. Nous résunons dans la proposi-

tion suivante les propriétés démontrées dans ce paragraphe.

PROPOSITION 3.5. — Soit p une distribution teupérée sur Zp(m) , dont la res-

triction aux fonctions localement constantes est invariante par translation. A&

toute f € Ci(gp(m)) , on associe sa transforude de Fourier définie sur D par
(9)
f#(T) = (bl g) .

A

Alors fp est analytique (et ©(Log)) sur D, et ona, pour tout T e D, et

unifori:éuent en a € gp(m) ’

(13) 2(a) = nff™ £(1)) o w(e) - i g, M)

est une forme lindaire continue sur un sous-espace de 5(Log) , invariante par les
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translotions G —> Gu 23 GQ(T) = G(aT) y W € Ih .

Une autre interprétation de ces relations peut 8tre donnde en termes de "distri-

butions & densité" (2 rapprocher de [4]).
Notons, pour simplifier 1'écriture,

Qa,h(t) - a+mphZ (m)(t)

Corize on a

1 5 -8
= —— ]
h  yep ! Y

v
a,h np np

on voit que
. m—& P A h -
mh(L fM(T)} = iip (ulf 9a,h) .

Les hypothéses faites sur  entratnent que (Ml@a h) = 1/x:1ph , et (13) peut se
H

lire

(14) £(a) = 1im  ((ulf )/ (ulo, n))

Plus généraleument, si . est une dsitribution tenpérée quelconque, et Gu la
fonction analytique associde, on a
(¢ (1)) = up"(uly, , 8) = ooy ) (Mo o)
Bty H%,n T (\)[cp 5.0 (v]\p e )
v ' yh T a,h

ol v correspond 2 la distribution invariante, G (T) == (Log 7)/(1 = T) . On &
déja pontré que mh(G (T)) —_— 8 ( ) =1 (1emme 2e 2) Donec, dire que "'m (G (T))
a une linite quand h —=> w equ1veut an (glq n qr)/(le h QP) & une 11m1te"

On nontre de néne la partie (11) du corollaire Sulvant.

COROLLAIRE 3.6, = Soit G wune fonction analytique sur » qui y est CKLog)

et u l'unique distribution tewpérée telle que G = G‘ , i. e G(7) = (plﬁT)

Pour h =0 s ON pPOSE
G T — Z G "
m]( )( ) e nph (YI)

(1) lip, o (G)( ) existe si, et seulenent si, liny ., (ul@o,h GT)/(V[QO’h QT)

existe, ces deux linites sont égales, indépendantes de T .

(ii) pour a e 2 (m) , liny mh(T-a ¢)(T) existe si, et seulement si,

limhﬂw(ulwa,h gT)/(VlQa,h QT) existe, ces deux linites sont égales, indépendantes

de T , leur valeur commune est appelée la densité de p par rapport & v au

point a .

Dans le¢ vocabulaire de ce corelleaire, la proposition 3.5 signifie donc que les

A

"transfornées de Fourier! fu ont une densité par rapport & v en tout point de
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by

Zp(m) et que cette densité est dgrle & f .

4 Yaleurs en T =1 .

On sait [1] que lorsque fe C(;p(n)) F (T) = n>O f(n) " est un élément

by

analytique nul & 1'infini sur Av = {T e Pl(C ) ]“ - 1] 1} « La découposition

de littag Leffler de T, , relative awx trous B, = {T ; |& - 1| g1}, e T

4

¢st de 1la forne

(15) Ff('l‘) =2 € HO(AL)

: y % ot T
Ff;(gf) ou fg € G(Np) et Fa

e .
S c

On sait que les fonctions f, peuvent 8tre calculdes par les relations
w2

(n+iph)

(16) f (n) . = lim 02w i—O g £(n + ip"))

Dans le cas particulier o f, =0, F. est un élénent analvtique sur o, U B

1 f 1

et la relation (2) donne
G(r, 1) = Fp,(1)

. : . S S 3 . ) e
On sait [3] que si £ =% ( )° ou ¥ est un caractdre de Dirichlet nodulo np

dont le facteur modulo ©n est non trivial, fl =0 , ce qui donne la relation (1).

Nous notelons C (Z (n)) (resp. C& O(gp(u))) le sous-espace de C(gp(m))
’ 5
(rebp. (7 (m))) constitue des fonctions f pour lesquelles fl =0 . Remar-
quons qu'unb conp raison entre les parties principales des deux rerbres de (2) re-
latives & un trou de b nontre que fg =0 = (f')g =0, car (f‘)g =f! « En
. . . 1 ' 7 :
particulior, si f € Cu,o(gp(m)) , f' e CO(:p(n)) .

LEMME 4.1, - Pour f e S (Z (n)), (£ l)1 est constante sur Zp , ¢t on a

(£ = 1), =7.(1)

En effet, Fg ( ) est la partie principale relative au trou B de

1
(1/(1 - 1)) P, T) . ' Corme f, =0, F, ost analytique sur B, , et la partie prin-
cipale en question est Ff(l)/(l - T) , d'od le lerme.

LEMME 4,2, - Soit f € C(Z%(m) , te gp et G € by 22 8

(17) () =23 e Bay)

X

—_— Tl - T2
espectivenent,

ou p, et p, désignent les projections naturelles de Zp(m) sur Z/mZz et Zp

H

. h
Soit nelN , come (n, p) =1, la fanille {n + ip }i=0 est, pour

e m"l
? ’
chaque h , un systéue de représentants nodulo = . Soit o, 1la pernutation de

{0, 1, oo , u-1} telle que

n + Uh(i) ph =i nodn .
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Pour n et i fixzés, lorsque h tend wvers 1'infini, la suite d'entiers
h
n + oh(i) p tend, dans (m) , vers 1'éléuent «, (n) tel que pl(a (n)) =1 et

po(ai(n)) =n . Corme f est continue, la forrule (16) signific donc que

£o(n) = 1 ZJ -1 £(x, (n))

__O‘::

ce qui est exactement (17) dans le cas ou % =n . La fornule générale (17) en ré-

sulte par densité de N et continuité des deux menbres.

PROPOSITION 4.3, - Soit f e CO(Z.P(E)) , alors

h
-1 .. =1 . vp -1 ., .. h
* - =1
(18) (£*1), =F (1) === 1n__ (U7, 1Zj=0 £(j +ip)) .
En effet, d'aprés 4.2, en choisissant t =- 1,
h
. _ 1 n-1 1p R S R o-1 ¢ .y Sp -l . s
(£ 1)l = 1mn_m(2 Z f(g +ip)) = = huh—*-ﬁ(zi=0 (n - 1) =0 (3 + ip)X

Mais conue
-1 h
lin, |, 572 Z’ £(3 + ip) = ln_, (£ *1)(np” - 1) = 0

la proposition s'en déduit.

En eppliquant cette proposition au cas o f = (xgrl)s_l et en appliquant (1),
on obtient
_ 1, S By L, by, . hi-s
up(l—»,x)—-glluh_m(z?zo '=0 o (F+ip )G + 1P 0)
-— ol 1 - \ L -,
Pour h = i , wl(j+iph)=wl(j) et g+ ipTS - (gt % sKGph,on

a donc aussi
h
\ N1 P -1 =l/.y,.\1=8 ;s0-1 . . . h
(19) Lp(l -8, x) =-Zln (ZJ.:O W ()T G 1w(5 + 1p))) .
Soit x = Xy ¥ oo ou % est nodulon et ¢ wmodulo pe y alors pour h > e ,
N . |
x(3 +1p7) = 9(3) %, (5 + ip")
et si « est 1l'ordre de p dans (g/mzow ;s 1¢ €0 ﬁ2 =1 nodu, on a
K3+ i) = 9(3) %, (3 + 1) .
Coriie X0 est supposé non trivial,
__Em—l . . (3 i)
a(3) =250 1 x5+ 8) =350 (54 1) % (5 + 4

est de période n , et on nontre aiséuent que pour 0 € j <n,

a(j) = a(0) + n(x(0) + x(1) + «vv + x(3 = 1)) »
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CORCLLAIRE 4.4.
h
(20) L(t-s, 0 == tin (0 50 w(3) )@ u(i)

ou b(j) est la fonction de période n telle que

b(0) =0 et b(J) = x(0) + vvv + x(5 - 1) powr 1£j<n.

Pour s =1, la fornule (19) se trouve dans [7].
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