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E R R A T U M remplaçant la page 16 et la P r o p o s i t i o n 6 .2 de la 

p a g e 17. 

6. GROUPES DES CLASSES D ' U N CORPS QUADRATIQUE REEL. 

L ' é tude du cas des corps quadra t iques r é e l s es t plus d é l i c a t e que 

c e l l e du cas i m a g i n a i r e . La ca r ac t é r i s a t i on d e s idéaux rédui ts sans f a c 

teur r a t ionne l et en t i e r s se fa i t g r â c e aux é n o n c é s su ivants : 

Lemme 6 . 1 . 

Soit a un i d é a l en t i e r réduit d'un corps quadrat ique r é e l k . Ce t  

i d é a l admet une rac ine dans l ' i n t e r v a l l e ] 0 , 0 [ . 

Démons t ra t ion : Soit c la plus grande rac ine de Q infér ieure 

à 8 . On a 

c p ( e - c ) = m a x { | 0 - c | , | 0 - c | ] = 9 -c :> N Q . 

Par c o n s é q u e n t , on a 0 < c + N c t £ 0 . Puisque 0 e s t i r r a t ionne l , la 

r ac ine C + N Q de a appart ient à ] 0 , 0 [ . 

P r o p o s i t i o n 6 . 2 . 

Soit Q un i d é a l en t i e r sans facteur r a t ionne l d'un corps quadra t i 

que r é e l k . L e s deux a s se r t i ons su ivan t e s sont é q u i v a l e n t e s : 

1) L ' i d é a l Q es t réduit ; 

2) L ' i d é a l Q admet deux r a c i n e s dans l ' i n t e r v a l l e 16,9[ . 

m Si Q es t réduit et s i c es t la plus grande rac ine de Q 

infér ieure à 0 on a d 'une part 

0 < c +na < 0 

et d 'autre part 

c p ( 0 - c - N Q ) = max{ 6 - C - N Q , c + N c t - 0 } > Net 

c ' e s t - à - d i r e 

c p ( 0 - c - N Q ) = 0 - C - N Q > N Q e t c + 2Na 6 ] 0 , 0 [ . 



C e c i prouve l ' i m p l i c a t i o n 1) =* 2 ) . 

• Si a p o s s è d e deux r a c i n e s dans l ' i n t e r v a l l e ] 0 , 0 [ so i t c 

la plus grande des r a c i n e s de Q appartenant à ] 0 , 6 [ . On a 

0 < 9 -c < N Q e t c - N c t > 0 . 

Soit a = U N Q + v ( 0 - c ) un é lément de a t e l que cp(a) < Na . On a 

l e s deux s y s t è m e s d ' i n é g a l i t é s 

- N Q < U N Û + v ( G - c ) < N Û 

- Na < U N Û + V ( 6 - C ) < N Û . 

I l r é su l t e de c e s i n é g a l i t é s que | v | ( 0 - 0 ) < 2Nct . Si 6-0 > 2 N Û , a lors 

v = u = 0 et on conc lu t que Q e s t r édu i t . Si 0 - 0 6 l N o , 2 N o [ , on 

peut supposer en remplaçant a par - a qu 'on a v £ { 0 , 1 } . L ' h y p o 

t h è s e v = 1 e s t con t rad ic to i r e car e l l e impl ique 

0 < - 1 - ^ c < U < 1 - ^ < 1 . 
N Û N o 

Par c o n s é q u e n t , on a v = u = 0 et on conclu t que l ' i d é a l Û es t r édu i t . 


