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MELANGES.

. .
SUR 1A CONSTRUCTION GEOMETRIOUR DR L'EQUATION RELATIVE A L’ADDITION
DES INTEGRALES ELLIPTIQUES DE PREMIERR ESPECE ;

Pan M. HERMITE.

La premiére construction connue de cette équation et qui a 6té
donnée par Lagrange, résulte du rapprochement de la relation :

CoSama = cosam(x + a)cos amzx + sin am(x + a)sinamzAama

avec la formule fondamentale de la trigonométrie sphérique. On en

—_—

(*) 11 parait chaque année un volume in-4°. En languc italienne.



22 ’ BULLETIN DES SCIENCES
déduit aussi une construction plane en posant,
X = cosam{z + a),
Y = sinam (z + a),
et déterminant les points de rencontre de la droite *
cosama ==X cosam -+ Y sinamx Aama

avec le cercle
X2 Yi=1.

Cette droite est une tangente a Vellipse

( X ) (YAamac)r
-+ =1,
cosama cosama

dont les axes ont pour valeurs

A =cosama,

cosama
B

=Aama = S0 am(K — a).

Ayant donc construit cette ellipse ainsi que le cercle, I'un des points
d’intersection aura pour coordonnées

X =cosam(z + a),

Y =sin am(z + a),
et autre, en remarquant que I’équation de la droite ne change point
si 'on change a en — @, les quantités

X,=cosam(x — a),

Y,=sin am(x — a).

On voit donc qu’en menant I'une des deux tangentes a Dellipse par

le point

X,=cosam(z — a),

Y,=sin am(z — a),
cette construction donnera d’abord celui-ci

X = cosam(x + a),

Y =sinam(z + a),

puis, en continuant dans le méme sens,

Xi=cosam(z + 3a),
Y = sin'am (x + 3a);
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et, en général, le n®m coté du polygone inscrit au cercle et circon-
scrit a Vellipse conduira i la construction des quantités

cosam[z + (2n +1)a],
sinam[z + (2n +1)a].

En opérant en sens inverse, on trouverait, pour les coordonnées des
sommets, les expressions

cosam[z — (2n +1)a],
sinam[xz — (2n +1)a].

Ces résultats pourraient, sans doute, se démontrer directement, en
déterminant, sur la figure, le rapport des variations des coordonnées
des points de rencontre, avec le cercle, de deux tangentes infiniment
voisines, mais je ne m’y arréterai point, m’étant seulement proposé
de rapprocher 'une de I'autre deux constructions géométriques de
nature bien différente.



