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(I.P.S.) IPERGRUPPI DI ORDINE 6 (*)

Piergiulio CORSINI

Summary :
All the (i.p.s.)-hypergroups of ordre 6 are determined.

Introduzione :

In un lavoro precedente [6 ] si e’ dimostrato che gli (i.p.s.)-ipergruppi (cioe’ gli
ipergruppi canonici soddisfacenti alla condizione : x + y 3 x =&#x3E; x + y = x) di ordine
 5 coincidono con quelli fortemente canonici (che soddisfano in piu’ alla condizione

[ (x + y) n (z + w) ~ 0 ] - [ (x +y) C (z + w) oppure (x + (z +w) ] , ma che

esistono (i.p.s.)-ipergruppi di ordine 9 e 10 non fortemente canonici. In questo lavoro si
determinano, a meno di isomorfismi, tutti gli (i.p.s.)-ipergruppi di ordine 6 (anche questi
fortemente canonici).

Nota : Con H denotero’ nel seguito un (i.p.s.)-ipergruppo di ordine 6. Numerero’ con
interi progressivi gli (i.p,s.)-ipergruppi non isomorfi.

- - - -- -- -- ------ - - -. - ----- -- -- - --

(0) Ricerca finanziata dal M.P.I.
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Poniamo H

1) Supponiamo «-

Abbiamo e inoltre :

Allora (

D’altra parte

perciò
.Ancora ne segue
Infine

dunque 1) non dà luogo a ipergruppi.

Risulta

In modo analogo si verifica che anche negli altri casi :

...

3) Sia ancora ma si supponga

(*) «A» qui e nel seguito e abbreviazione di oAssurdo».

(**) SC(H) è il gruppo degli scalari di H.
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Si ha ~ ~ ’.

Risulta

I) Supponiamo : 
«

Abbiamo

e si ha allora :

, ne segue

II) Sia ora 1

quindi 2 o 4 = 3 o 4 =1 da cui lo (2 o 4) =1 o 1 = { 2,3 } ,
ma (1o4)o2 =2 dunque un assurdo.

III) Supponiama 1 o 1 = {2,4 } , allora 1 E 2 o 4 n 4 o 4, di qui 4 E 1 o 3 e percio
3 G4 o 4, ne segue :(lol)o4=2o4U 40433~10(1 04~.

Risulta

Quindi
Allora 1

Inoltre

Percio ; 1

V) Sia 1
Risulta
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Poichè

Inoltre

i) Si supponga ~
D’altra parte

perciò 3 o 3 = 2 e quindi

ii) Si consideri ora il caso

Abbiamo perciò (

Si ottiene l’ipergruppo

VI) L’ipotesi 1 o 1 = 3 porta a un ipergruppo isomorfo a quello del caso V).

Risulta :

allora



85

Perciò

Inoltre

quindi

Ne segue 3 o 1 = a ma allora

Si ottiene l’ipergruppo

L’ipotesi 4 o 4 ={1,2,3} implica

Ne segue 3 o 1 = a

Poniamo ora

Abbiamo :
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Si ha : e inoltre

Risulta :

allora

implica : 1 , allora

Inoltre

Dunque abbiamo

Se si suppone ora anche x2 + x2 D 0 (e quindi
si ottiene 1’ipergruppo
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ii) Se si suppone invece xl + x2 D 0, e quindi

quindi
e anche

Se fosse seguirebbe
Inoltre :

Dunque :
Si ottiene cosi 1’ipergruppo :

Risulta in questo caso :

ne segue

e quindi
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come in 8) si perviene a un assurdo.

Assurdo come in 8) e in 9).

Risulta :

Poniamo

15) Se invece si suppone 1 allora

dunque4o4 =5;
analogamente si vede 5 o 5 =4.
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Conformemente a quanto visto in 14) e 15) si hanno due ipergruppi per ogni caso
a seconda che Ips(4) sia isomorfo a 24 o a Z2 x Z2
Allora gli ipergruppi che si ottengono nei casi 14) e 15) sono i seguenti :



90
P. CORSINI
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16) Sia

Allora

Immediati perchè B = - B

. Esiste

, seguirebbe z

seguirebbe

Dunque poichè

E’ chiaro che

dunque
Ne segue

allora 2

Si ha

Infatti

Anche in questo caso
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Infatti i

Dunque

D’altra parte

ne segue

Quindi

Nel caso 16) a seconda che si supponga 3 E 5 o 5, o 3 o 4 = 5 o 5

si ottengono rispettivamente gli ipergruppi (a) e (b)
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Nel caso 17), a seconda che si supponga
si ottengono gli ipergruppi (c) e (d)
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Sia per

Inoltre si supponga

Perciò 1 o 5 = 5 e quindi
Inoltre

Sia ora allora e anche ; 1

Risulta , ne segue 5 o 4 = 2 e anche

Perciò 2 = - 2.

Si vede analogamente che implica ~ &#x3E;

D’altra parte si ha

Supponiamo 
quindi ~ .1
Ne segue

Allora

Dunque 4 o 5 = 5, analogamente si vede che
e allora 5 o 5 = H 5.
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a) Consideriamo il caso 2 = - 2 ;

poichè 2 o 3 n {O, 1, 2, 3, 5} = 0 , poniamo 2 o 3 = 4 e analogamente
2 o 4 = 3, 3 o 4 = 2. Verificando l’associatività si ottiene l’ipergruppo

Poniamo dunque 2 o 2 = 3 o 3 = 4.

Verificando l’associatività si ottiene perciò 1’ipergruppo
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Si supponga inoltre 4 o 4 ~ 0 da cui 5 o 5 :3 0

dunque 4 0 4~ = 0 A

Dunque poichè 1 o 4 n ~0,1, 2, 3, 5} = ø si ha 1 o 4 = 4 e quindi
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, analogamente si ottiene
Se supponiamo allora

ne segue e quindi ~ 4

perciò ; 1

Sia allora 4 o 4 32 ne segue 4 = 2 o 4

a) Supponiamo 4 o 4 = {o,1, 2 } , in questo caso

quindi 3 o 4 = 5, da cui 4 E ( - 3) o 5.

i) Sia 2 o 2 3 0, allora da cui 2 o 3 = 5, quindi

Quindi : i

ne segue

D’altra parte

ii) Sia ora 2 o 3 D 0. Allora si ha :

ma si ha anche (203)04 = 4

Dunque l’ipotesi 4 o 4 = { 0,1,2 } e’ da scartare.

b) Sia allora 4 o 4 = {O, 1, 2,3}
Poichè manifestamente 5 o 4

D’altra parte

~. perciò

Inoltre

Ne segue 2 o 3 = {0,1} , da cui

Si ottiene cosi’ 1’ipergruppo
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20) Sia ora

Si supponga 3 o 4 = 5, allora

perciò 1

Inoltre i, quindi si ha 4 o 5 = {0,1, 2 } e di conseguenza

Ma allora 2 o 3 n {0,1,2,3,4,5} =0 dunque 3
ne segue 4o4=5,5o5=4. Inoltre poichè

. Si ottiene 1’ipergruppo
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Sia ora

a) Supponiamo ; 1

!, allora otteniamo

. auindi

Inoltre e poichè

D’altra parte si ha

Allora

Si ha anche

Dunque
Perciò
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Si perviene evidentemente a un assurdo anche supponendo, posto

Supponiamo

Allora x o x = ~ 0,1, 2 } , in questo caso

Poichè allora ; a

Dunque si ottiene 1’ipergruppo

ii) Sia allora

Inoltre, poiche’

Supponiamo

dunque si ottiene l’ipergruppo.
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b) Sia ora . Segue anche 5 o 5 3 0.

Supponiamo

Poiche’ per ipotesi

Inoltre 3 o 4 , allora 3 o 4 _ ~ 0,1,5 ~ . Ne segue

Dunque ne segue

se fosse 1 o 3 = 4 si avrebbe

i) Se si suppone 3 o 4 3 5 segue

allora 5 o 5 = {0,1,2} e si ottiene l’ipergruppo
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ii) Sia ora

E’ chiaro che

D’altra parte

si ottiene l’ipergruppo

v) Sia ora 3 o 5 = 4, allora ,

da cui 5 OE 3 o 3.



103

Inoltre ~

Dunque
Allorae

Si ottiene percio’ l’ipergruppo
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