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Résumé

MESURES ALEATOIRES t-REGULIERES

A. ACQUAVIVA

Faculté des Sciences et Techniques de BREST

A part‘ir d'une famille compatible ,‘A de lois sur {ifn elN‘
1

o.oAn

indexée par les &léments d'un anneau ’% on construit une mesure
aléatoire, tendue, par rapport a une classe compacte, sur l'anneau
puis le prolongement au @ -anneau engendré&, sans aucune contrain-

te de O0° -finitude. Application est faite aux espaces Sousliniens.

Introduction : Le théoréme d'existence d'une mesure aléatoire bornée sur

un espace polonais est maintenant un résultat classique dd a
Harris( f&,]). Sa démonstration repose sur l'existence d'une
famille dénombrable de suites monotones telles que la continuité
d'une fonction d'ensemble additive bornée sur ces suites implique
la continuité sur toute suite monotone. De plus, pour obtenir une
mesure aléatoire non nécessairement bornée la méthode classique
consiste 3 considérer une partition dénombrable de l'espace telle
que la mesure soit finie sur chaque élément de la partition

(L22 pour le cas localement compact ) on n'obtient ainsi que

des mesures aléatoires uniformément 9 -finies. Il nous a donc
semblé intéressant d'examiner, d'une part le cas d'un espace

de Souslin ol 1'on ne dispose pas de cette famille dénombrable

de suites et d'autre part de donner une formulation abstraite

et directe du théoréme d'existence d'une mesure aléatoire non
nécessairement 9= -finie 3 l1'aide de la notion de capacité faible
et des suites privilégiées. On peut construire ainsi une mesure
aléatoire tendue par rapport 3 une classe compacte sur un anneau
générateur pour la tribu borélienne et obtenir une sélection

-~

mesurable parmi les prolongements 3 la tribu.
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I Soit X un ensemble muni d'une 0 -algébre B de parties. On suppose

qu'il existe un treillis dénombrable ?; générateur pour (B tel que

X appartienne 3 ?:0 et on fait les hgpothéses suivantes!

H.O I1 existe X classe compacte, stable par union et intersection

finie telle que si K €X et ce ?:0 alors K- C €X

H.!1 Q; sépare K : vk

tels que K.c T, K, €T et T] N T

i i 2 t2 =g

2

Introduisons ici une notion essentielle pour la suite :

Définition | : Une suite {Tn neN } d'éléments de & sera dite privi-

légiée si {T, } est monotone décroissante de limite non
vide et appartenant 32 €X telle que pour tout C€ z; tel
que lim ¢ Tn c C il existe n tel que Tn¢: c.

On suppose alors

H.2 VKe K et K # g il existe {Tn neN} suite privilégiée telle

que K = lim ¥ Tn
n

Définition 2 : Une fonction d'ensemble I* définie sur ‘?(X) sera dite

capacité faible si pour toute suite croissante (Bn)

d'éléments de P(X) on a I* (lim + B_) = limt I*(B_) et
n n
si pour toute suite privilégiée {Tn néelN } on a

1* (limy Tn) = lim ;f(Tn). Introduisons alors notre der-
n n
niére hypothése.

| et Kze'.f( tels que K, N K, =4 STI et T2€Z'

H.3 La classe compacte X approche la tribu B au sens suivant : Pour

toute capacité faible I et tout élément B de B on a

I¥ (B) = Sup { IXK) KeB;KeX }

Si (/é désigne 1'anneau dénombrable engendré par le treillis T on pose

A (X, A ) ensemble des mesures définies sur (X, A) muni de la tribu

%Q engendréde par la famille {{wéeM tw (A) < o} Aed s e R, } (signi-

fications similaires pour OAL(X, B) et :CB ).
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Définition 3:Une mesure uerQ(X,B) est t-réguliére si elle vérifie pour
pour tout B de B w ( B = Sup {w (K) Keé€X Kec B]
et w(B) = inf { w(C) BeC ce T }

Soit une famille compatible de lois sur { ﬁf n € N}  Nous

u
Al...An
nous proposons donc dans cet article de montrer qu'il existe une loi P

sur (olt(X, ®B), 2;) portée par le sous-ensemble des mesures t-réguliére

sn

telle que pour tout borélien Bn de R, et pour toute famille finie

{Ai i=1... n } ou Aieu{ Vi on ait :

P{w: (o (A)... w(An))eBn} = H, A (B

108,

Dégageons d'abord deux conditions nécessaires

C 1 :So0it A € J{ telle que An soit monotone croissante vers A € /£ alors
P [m(An) € ]a,b] J+P [m(A)éJ a,b]] c'est-a-dire

uAn ( ]a,b] )y 4 uy ( ja,b] ) V a et b e R+.

C 2 : Soit Tn une suite priviliégiée et AneJé monotone croissante

telle que K = lim +Tn & lim+t An et
n

soit w t-réguliére : si w (K) =«,1lim} w (Tn) = limt w (An) ; si
w (K) < o 11 existe C é’l;o tel que KeC et w(C) <= ; mais 'I'n
étant privilégiée Tnc C & partir d'un certain rang et donc w(K)=

lim ‘o (Tn) et w(K) € 1lim tw (An) donec P {w: 1im ‘Yw (Tn)s lim#t w(An)}=

Les deux théorémes suivants montrent que ces deux conditions sont

aussi suffisantes.

Théoréme 1. Soit u une famille compatible de lois sur {RE n € N}

A A

1°° A, _

indexée par les éléments de aé, définissant sur R, muni
fod

de sa tribu produit é& , une loi P telle que P.ps we R,

soit additive sur U@. Les conditions suivantes sont suffi-

santes pour que P soit portée par un sous-ensemble de mesures

Cl. Pour toute suite An A  avec An et A et

P.ps : w(An)+w (A) (1'ensemble négligeable dépendant de

la suite)
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C2 . Pour toute suite priviligiée Tn telle que lim¥ T, =

K € 1lim +An ou Ané«f : P ps lim + w(Tn) < lim 4 w(An).

Remarque : les deux conditions Cl et C2 peuvent €tre exprimées directe-
ment 3 1'aide de la famille N A et on peut noter le
oAy

lemme suivant :

lemme 1 : Les deux conditions nécessaires et suffisantes du théoréme 1
sont équivalentes aux conditions suivantes

C'l : ¥ A +A,A et Aet: uy (B >y (B) Vel = Ja,b] 05 a< bs ]

C'2 : VreQ et ¥p >0 tel que % <r

) =o0

. . 1
llmt Ls -
m Up >

n [ n’

T, N A, ([r,a}x [0o,r -

preuve Seule 1'implication (C'l1) = (Cl) n'est pas immédiate. Pour la
montrer on considére une application Y continue strictement
croissante de ﬁ+ sur [O,l] et la fonction d'ensemble
I(A)= \/}f&(A)] dp définie sur J{. En approchant Y par une

suite croissante de fonction étagée c'est—-a-dire

2P
¢ . k-1
p = z ;—— 1 et en remarquant que
=2 -
: (Eloy kg
2P 2P
{k-] <P ok } € J, l'utilisation de C'l méne & 1'égalité
2P 2P

lim+ I(An) = I(A) c'est-a-dire 1lim +w(An) = w(A) P.ps.

preuve du théoréme La preuve &tant longue nous la découpons en plusieurs

étapes.
1 - Soit Y une fonction positive continue strictement croissante
appliquant [l-i+ sur [0,1] telle que ‘P (a+B+y) + Y (o) ¢ P(a+s) +¥(x+r)-

Pour tout A de V{ on pose I(A) = ‘f.$ EQ(A)] dp (si on prend
Sy

Yix) =1 - e ®* ona I(A) =1 - é(lA(w) ) ou é est la fonction-

nelle génératrice de la loi P [3]).
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On définit ensuite I(C) = Sup {I(A) A eC} pour C é‘ﬂg
et pour tout BeX I¥(B) = inf {I(C) BeC C e»%o}

on définit de méme J(T) = ‘f%[w(Tﬂ dP = I(T) pour tout T e T

J(C) = Sup {J(T) TeC }pour Cé€ T, et J¥(B) = inf {J(C) BecC cet.}

Sur 1'anneau ué,I est positive, croissante, fortement sous-additive
d'aprés le choix de Y et si An+ A avec An et A eJ( on a I(An)+ I(A)
d'aprés la condition C.l. Il résulte d'un théoréme connu ( [ 4 ] p. 66)
que les fonctions d'ensembles I*et J* sont croissantes telles que

si B_ 4B 1“(Bn) +1* (B)  (resp.: J*(3) +f(B) )

Si Tn est une suite privilégiée de limite K non vide soit
Cc € 2; tel que J*(K) > J (C) - ¢ >J(Tn) - pour n assez grand donc

¥
J*(K) = 1lim + J(Tn) et J est une capacité faible : Il en est de méme
n
* ] = ] ~ . L 4 ¥ L . z
pour I d'aprés 1'hypothése C.2 et puisque I et J coincident sur
elles coincident sur K et on conclut d'aprés 1'hypothése H.3 que
VBeB : I* (B) = J*(B).

2 . soit Ae A tel que T(A)> 0 TI(A) = I*(A) donc d'aprés H.3 il
existe wune suite Ki croissante ( A stable par réunion) telle que
K, € A Vi et I(A) = limt I'(K):
¢ . . .
D'aprés H.2 I'(K;) = lim +I(T;) et K, c T}/\A c T; implique

. ]
f¥(Ki) = lim +I(T}f)A)D'autre part, on a l'égalité ¥ (a) = J¥ (A) donc
h]
I(A) = 1im + E(C ) = 1limy 1lim4 I(D ) oi chaque D € Z—
n n n k "k n,k

L'application du théoréme de. Lebesgue donne

f? [limtlimiw (TJ%OA)]dP
P

pothdse C.2 implique_que 1im+T3 ¢ limtD_
j k

I(A) =/y[m(A)] dp = ﬁ[1im+ limtw( k):l dp. L'hy-
n k ?

- . i ) .
. <
.k entrainelim¢ w(Tj)\ 11m+w(Dn’k)
YV (i,n) d'ol les deux relations fondamentales suivantes valables car V{ est

dénombrable: Il existe N ensemble P-négligeable tel que si w ¢ N

R.1 0 < w(A) = lim 4limy w(TF(A) N A) o@ T:(A) est une suite
v aed 1 j b !
privilégiée telle que Vi T;(A)i KicA et Ki e X
i
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R.2 0 <w (A) = lim +1lim¢ w(Dn’k) ou Dn

€ T ¥(n,k)
n k k

D

= . 1 l
n,k‘Dn,k(A)'A c I;m +2, J4)

R.3 w(A) = O (provient du cas oi I(A) = 0).

Alors V w fN w est une mesure. Il suffit pour cela de montrer que pour

tA ou AeA on a lim +m(Ak) = w(A).

toute suite Ak_fu( telle que A
k

k

Distinguons deux cas (celui ot w(A) = 0 étant trivial) :

3 . 0 < w(A) <» on peut se ramener auxXx suites décroissantes vers @~

en posant D, = A - Ak avec w(Dl) < © et on suppose que w(Dk)>e> 0 Yk
on applique R.1 : w(% ) —w(T% (D, )N D, ) < —? pour i 2 6 et V¥ j
J 2
/7k k : k i
o =/ » € l/l_l [o N 1i@)] v CL!I b -nar; o )]
k 1¢ k x4 .
d'od w(f) T (@, ) ) 3w (D) - ¥ w( -T (D, )A D) > g Vj
i k (4 . t ‘ =
l= (=] ] 2
k Q ok
d'od N\ T ; (D, ) # # ¥Vj et on en déduit /\ K, # # chaque K, &tant
¢=1 e=1 ¢ I
non vide d'apré&s R.l. Supposons en effet que f) K% = g et soit n 1le
n =1 n
plus grand entier (4 gn <k) tel que /) K. # 08 et () KiflK. = ¢
t=1 't =1 't lpe

Avec 1'hypothése H.O0 on peut trouver u, v, (u, )(=] n €léments de T

n i
3 U, ¢ u = . i .
tels que chcuc n ¢ Ki cV et nv g Les suites TJ (Dl )

(=1 n+1
n i( in+l
étant privilégiées on aurait n T.(% y N T, (D l) = ﬁ’ pour j
=1 J J n+
k
assez grand ce qui est impossible. Donc /) Ki¢ est une suite décroissan-
(:l oo
te non vide d'éléments de k d'od f # Il K; ¢ N D = ﬂ ce qui est
e=1 ¢ =1
impossible et prouve que w(Dk) +0.
4. w(A) = ® Supposons qu'il existe M <o tel que pour tout k on ait

w(Ak) <M.1l'application de R.1 donne un & tel que w(T}‘(A)/\A)> M V¥j

i i,

. i, . . 0 .
alors nécessairement w(Tj (A))= ©(Vj) sinon w(Tj (AN A) = 11m+w(TjnA

k)
i, .
et donc w(Tj (A) hA) £ M ce qui n'est pas.
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i

On note K, = 1imyT ?(A) é1ément de K contenu dans A.
i, P j
D'autre part, w(A.) = 1im ¢+ limtw (D (Aj)) (R.2) donc il existe
J n,k
n k
n. tel e 1i D A. < M. Soit C. = 1limt+ D A. A.G(L}
3 qu ;m+w( nj,k( J)) ; : 0. k( J) ; 3
b

si on pose Q(Cj) = Sup {w (T);T‘ch TET } alors on a E(Cj) < M

. : - o - . = ; ™ 0
en effet : a) si w(Cj) < : w(CJ) 1;m+ w(Tn) -né'f' w(Tn)<

mais Tnn Dnjk (Aj) 4 Tn implique 1lim + w (Tn) < lim ¢+ w(Dni k{Aj)) < M
b} - 9

b) si E(Cj) = » alors 11 existe TjGZ' ch Cj et w(Tj) = o

car d'aprés ce qui précéde si w(T) < » on a nécessairement w(T) < M 3
on a donc la situation suivante : w(T,) = «;T. = 1im4T.Nn D (A.) et
] J Kk ] n. k 1J
3>
m(Dn K (Aj)) < M V k on réapplique 1le raisonnementfalgour 1'obtention
"9:-
i il
de T ? et on obtient une suite privilégiée Tp (Tj) telle que
a i1
w(T (T. T.) = o ¥ et soit K. = 1im}y T T. on ne peut pas
(T, (T NTy) . iy m T, (T;) P P
il
avoir : 3 k : Ki < Dn k(Aj) car la suite Tf étant privilégiée et
1 is

i
. 1
Dnj k(Aj)e z;on aurait Ki]c Tr (Tj) c Dnj k(AJ.) pour p assez grand
9 bl

ce qui est impossible.

Donc, Ki - Dn k(Aj) est une suite décroissante non vide d'élé-
1 i
ments de j( donc d'intersection non vide or /\ (K. - Dn k(A.))inclu dans
koot i
Tj - 1lim +Dn k(AJ.) = g/ donc une contradiction qui prouve que
k is

w(Cj) €M et donc que w(Cj) = 11m+w(Dn k(éﬂ).

K i y
’
Soit alors C.VUC, = 1lim+(D (A.) VvV D (A, ) ) = 1limt+ T
. (2
j (4 K nJ,k h| nt,k K k
Jse -
et w(T Kk ) € 2 MV k . On déduit de ce qui précéde que w(CjU C, )< 2M
_ il ,
et w(Cjut% ) = lim +w(Tk $ w(Cj) tuo(c) - On forme alors la suite

k
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monotone croissante D = Ci avec B(Dn) < = et D € Z; : 11 reste

1

1

a voir que Ki - Dn est une suite monotone décroissante d'éléments non
0

vides de ¥ ce qui est clair car Dn.é‘z; et Ki < D impliquerait
o n

i i
T ? ¢:Dn pour j assez grand avec w(Tjo) = o et G(Dn)< © ce qui est
impossible.

L4
Donc & # N K, -D &K, - lim 4D~ avec K, cA et
n=1 o o o

An c Dn. On aboutit 3 une contradiction qui prouve le théoréme. B

Soit‘Az le sous—ensemble de §:4 constitué des éléments w = (...w(A)...)

dont les coordonnés définissent une mesure sur (X,vf ) ¢ si on pose

(w ) (A) = w(A) pour wéA?on définit une application mesurable de
L d -~

- i 4 f4
( Rf ,Z’ s, P) ou 42 est la complétée de xg pour P, dans

(A4 (X, A4), Zk ) et la loi image P est une mesure aléatoire sur (X,¢{ ).

Etant donné une mesure aléatoire quelconque sur (X,¢4 ) il est toujours
possible de construire une mesure aléatoire sur (X,B ) oi B = o(vl ) c'est

d dire d'obtenir une application mesurable de VQ(X,J( ) dans JZ(X, 8 ).

lemme 2 ®Soit w une mesure quelconque sur (X,a4 ). On définit les fonc-

tions d'ensembles suilivantes
@ (C) = Sup { w(T); TeC Te%} Vv Cé&
w* (B) Inf { w(C), BeC ce“co} VvV B € X

[]

et de méme pour &y en remplagant dans les formules 4 par ¢{.

P +
Alors w” est une mesure extérieure telle que B cc/Z ensemble

¥ 3

des parties ” -mesurables et la restriction de w’d8 B est une

mesure réguliére.

preuve 1 le fait que q‘soit une mesure extérieure telle que o(w()¢=/41

est bien connu. On sait que ( [4] p.66| w¥ est aussi une

mesure extérieure et il est clair que w, (B) < w (B) et que
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Wy (T) = w*(T) V Te® implique w,(B) = w?*(B) si w¥(B) <= . On en
déduit immédiatement que B =0 (A) Vq; c A*

2. p¥restreinte 3 (B est une mesure t-réguliére car il découle de 1la

construction que c'est une capacité faible et on applique H.3.

Théoréme 2 Soit P_ une loi quelconque sur (V«KX,& ) %2 )

1 - L'application de (M(X,,{),g) dans (A (X,B), ZLB)

qui 3 w fait correspondre w¥ définie ci-dessus est mesu-

rable et définit donc une mesure aléatoire sur (X, B)
2 - Avec les notations du théoréme let sous 1l'hypothése
C.2 la loi image Pl sur (-4Z(X B), ¢ZE) est une mesure
aléatoire t-réguliére telle que P]{ w o (A)eTI;...
w(A ) € I, }= u A]---Al({l" X...X I) ou les A; sont dansA
Preuve 1 Soit J% la capacité faible définie 3 1'aide du treillis T
et BeB.on a J*(B) = limtF(K)) et 3% (k) = lim (1)) =
. i, N
lim +ﬁ’[w(TJ%) ] dB _ (TJ% privilégiée) mais w*est une
j .
capacité faible donc Po ps ¢ d?Ki) = 1im+w(T;) et donc

y ]

. 2 ¥
J7 (B) = fl;m t 8 [ )] dp_
D'autre part, par définition,: J¥ (B) = 1imﬁﬁ[1im+w(Dn k)]dP0
n k ’

~

w étant une mesure sur J{: lim +w(Dn k) = G(Cn) d'ou
b

k
7 (3) =f‘f [1§m A m*(Ki) ) dP = f‘f(nm ¥B(C) ) dP
1 n

. . > - ¥ - . -
or K;eBeC_  donc P ps : 1;m + W (Ky) J (B) lim 4 @(C )
c'est-a-dire W(B) = lim + lim¢w(TY) d'old la mesurabilité

i j
de 1'application w =+ ¥
2 Dans le cas général la mesure w%est définie par  mais

n'est pas un prolongement d& la tribu car o et w¥ ne
coincident que sur le treillis % . Cependant sous 1'hy-
pothése C.2 on a Po.ps : w(A) = lim %G(Cn) (relation R.2)
pour A c A et donc d'aprés ce qu% précéde W(A) = w(A)
c'est-a-dire quel'on a bien un prolongement et donc 1'éga-

lite
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P, { w*: w’*(A)lgII...w*(Ak)eIk b= Polw (A)) €1,...0(a) €1, } =

HA . ..A (I]xuka) od les A. sont dans 44{ ce qui prouve le

Corollaire : Soit P, la mesure aléatoire construite précédemment &
1l'aide des théorémes | et 2. La loi P] est compacte.
Preuve : La preuve s'appuilie sur la notion de mesure parfaite
_— e
([ &5 ]p. 242). La loi P construite sur Gﬁf , é; ) est
parfaite donc aussi ses images et donc P est parfaite

1
sur (uAQ(X,IB ),;:B ) et compacte sur la sous-tribu

{: quli est a base dénombrable. La loi P] est donc

encore compacte sur la complétée 35” or la relation
¥ - . . 1 c 1 v~
w* (B) 1%m+ 1}m +w(TJ ) montre que irB zi d'ou

le corollaire.

Application au cas topologique

Nous nous proposons de montrer dans cette partie que les
résultats précédents s'appliquent au cas odi X est un espace souslinien
régulier 3 base dénombrable. Les notations suivantes sont utilisées
a) ¥ désigne l'ensemble des suites d'entiers : X = (N W. Les éléments

de I seront désignés par la lettre o .

b) S est 1'ensemble des suites d'entiers de longueurs finies : les

éléments de S seront notés s ou s'.

C) s < 0 ou s <s signifie que la suite s est commengante pour

c(ou s') .

d) s &s' signifie que les deux suites finies sont de méme longueur et

que si s = (Sl"'sn) et s' = (s'l...s'n)alors pour tout i = l...n :

1
s. gs'..
i ¥° 4

e) la longueur d'une suite s est notée |s| .
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X est dit souslinien s'il existe un espace complet métrique séparable

Xo et ¥ une application continue de XO sur X. Les propriétés essen-

tielles de X que nous utiliseront sont rassemblés dans le lemme ci-

dessous ([6]).

lemme 3 ;: Soit B un borélien de X ( [B désigne ici la tribu borélienne)

non vide.

i) B = Lj (l A . Ag fermé et si s"<s : A ecA_,
s !/ s s
o €L s<o0o

ii) ¥V o: 1lim + U

s<0
s'ds

A-, = H(B,o0 ) compact non vide contenu

h3

dans B.

iii) Pour tout ouvert V tel que H(B,o0 )eV il existe s<g

tel que A = LJ A, ¢ V
s 12 s
s'gs
Preuve i) Soit XO espace polonais et Y une application surjective
continue de XO sur X,51 Be B “FI(B) est un borélien de XO

done peut s'écrire
kfl(B) - U /\ F ([5]) ol F  est fermé, de diamétre

0 €L s<o 1
pour une métrique d sur XO’ plus petit que —;T;T- et ou

le schéma est monotone c'est—-a-dire FS, C'FS si s<s'. On a

alors B = k} /] Y(FS) . La barre désignant la fermeture dans X
0 s<o0o

(on vérifie simplement, X &tant régulier, que N %(FS)C»B )
s<0

'S B

ii) Soit o une suite fixée et considérons ‘f(Fy):
\
s'<s

i Ho=lim v U Fr on sait que Hj est un compact non vide de X, ([6] p- 29)

s<go s'gs |
et par construction d(H,., V) F ) < . ?(H ) est un
0 s'<2s s s 18 0
compact non vide de X. Soit alors V un ouvert quelconque

tel que Y(HO)C\I : I%)C Y_I(V) donc il existe s tel que

Hoc Ur ,c‘fq(V) d'oad Y(H )c U W(F - V;dans X régulier
s 0 ' s 4
ges s'ds
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[ ]
Y’(H ) = n done 1lim + F_ ¢ Y(H ) mais 1'inégalité inverse
o s = 0
V: Y(Ho)cv s<g

étant triviale on a 1'@galité ce qui prouve le lemme si on pose donc
A, = f(F).

Soit alors 2: une base dénombrable d'ouverts pour la topologie
de X telle que Xé'Z'0 (on peut supposer & stable par réunion et in-
tersection finie donc que T est un treillis) et soit B, K respecti-

vement la tribu borélienne et la classe des compacts de X. Il est

clair que les hypothéses Hy, Hy, H, sont satisfaites (Remarque 2).

Soit alors I¥ une capacité faible sur X et B un borélien. On
peut toujours supposer I’ bornée sinon on considére Y(I*) ot Y est

strictement croissante et applique ﬁ; sur [0,1) .Reprenons les notations

du lemme 3.Le théoréme de capacitabilité se prouve en montrant que pour

tout £ il existe une suite G = (rl... % ...) telle que si s, =
. + ¥ <
( PRI ~$) on ait I (B)< I ( V) AS) + £ pour tout p. D'aprés le
s¢ s
lemme | on a lim L/A‘ = H(B,s; ) compact non vide. Soit Tn

Sp< G sd4,
suite privilégiée telle que Tn'tH(B,q). L'espace étant régulier 3un

tel que u_ ouvert et H(B,%) ¢ unc'ﬁnc.Tnd'aprés le lemme 1 il existe
S tel que v AsguncTn .
sés,
Donc 1lim} I'( U A )limd I(T)) d'od lim (Y A )-

r s$s, n ¢ S¢S,

™ (H(B,s) avec H(B,%)e B . C'est bien dire que I’(B) = Sup {I’(K)

KeB K compact}d'oﬁ la proposition suivante

Proposition Si X est un espace Souslinien régulier 3 base dénombrable

alors X remplit toutes les hypothéses d'application des

théorémes 1 et 2.
Remarque 1. Si on veut construire une mesure aléatoire de Radon il
suffit d'imposer 3 la famille compatible rA A la
.. . 1°° "% n
condition suivante @
c.3 Pour toute suite privilégiée T, ~on a
lim ﬁT (R,) =1 . La mesure ainsi obtenue est en effet
n

t-réguliére et finie sur les compacts. On peut alors
mettre une topologie sur cet espace de mesures et étendre

les théorémes classiques de convergences. (C#1d).
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Remarque 2 : Pour montrer Hy, remarquons que si K est compact, pour

tout ouvert V tel que K€V il existe S appartenant

a‘ftel que KcScV ; alors K = (\S = N S puisque €

Se€ n=1
Ke$ n
est dénombrable. Il suffit de poser T = N S; et T
im

est une suite privilégiée telle que 1lim¢ T, = K.
n



2 et 3
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