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98 - QUESTIONS

QUESTIONS RESOLUES.

Solution du dernier des deux problémes de
géométrie énoncés d la page 232 du XV1.*
volume des Annales ;

Par M. BosiLLier , professeur & I'Ecole des arts et métiers
de Chéilons-sur-Marne (*).

ARV

P ROBLEME. Deux angles triddres , lun fize et l'autre mobile,

ont leurs sommets sur une méme droite fixe et indéfinie , et sont tels

(*) M. Bobillier a résolu I'autre probléme de I'endroit cité, 4 la page 335
da tome XVII.

J. D . G.
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d'ailleurs que leurs arétes correspondantes sont dans un méme plan ;
d’owr 1] suit que les intersections de leurs faces correspondantes sont
trois droites constamment situées dans un méme plan variable de
situation dans lespace comme l'angle triédre mobile. On demande
dans toutes les situations de cet angle triédre mobile , & quelle sur—

Jace ce plan variable sera constamment tangent ?

Solution. Soienta , b, c les poles des faces de I'angle triédre fixe,
et a/, b’ , ¢/ les poles des faces correspondantes de 'angle triedre
mobile considéré dans I'une de ses positions, déterminés les uns et
les autres par rapport a une surface directrice du second ordre ( un
paraboloide elliptique , par exemple ), dont I’axe principal coincide
avec la droite fixe qui joint les sommets des deux angles triédres. Par
cette disposition, les plans (&, &, ¢ ), (a’, b/, ¢/) seront per-
pendiculaires & cet axe, et conséquemment paralleles; et les poles
des trois plans fixes qui' contiennent les arétes correspondantes des
deux angles triédres seront situés & Pinfini ; mais les droites a5 et
a't!, bec et b'c/, ca et ¢/a’, polaires réciproques des arétes corres-
pondantes, doivent aller concourir & ces pdles respectifs ; donc ces
couples de droites seront paralléles, c’est-d-dire, que les deux trian-
gles @bc, a’b’c’ auront leurs cé6tés correspondans paralleles, et se-
ront conséquemment semblables; d’ott il suit que les trois droites
aa’, bb', cc’, polaires conjugudes respectives des intersections des
plans des faces correspondantes des deux tétraédres, concourront
en un méme point 0; ce qui démontre déja que ces trois inter-
sections sont constamment dans un méme plan dont le péle est
en ce poini o, .

Présentement, si I'on fait mouvoir le second angle trié¢dre, pa-
rallélement & lui-méme , de sorte que son sommet parcourre l'axe
de la surface directrice ; les points a’, 5/, ¢/ décriront trois de ses
diamétres , lesquels sont paralléles & cet axe et comme tels perpen-
diculaires au plan ( @, &,¢ ); d’aprés quoi il est aisé de recon-
naitre que le point mobile o décrira lui-méme un quatrieme dia-
métre , passant par le centre de similitude des projections des
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triangles @bc, a’b’c’ sur un plan quelconque, paralléle aux leurs;
donc, puisque la polaire conjuguée de ce diamdétre est située a lin-
fini, ils s’ensuit que le plan déterminé par les intersections des plans

des faces correspondantes des deux angles triédres sera mu paral-
lélement & lui-méme.




