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302 QUESTIONS

QUESTIONS PROPOSEES.

Théoréme sur le quadrilatére complet ;

Proposé & démontrer par M. J. StEINER, géomelre, de

Berlin (*).

ATV VI

QUATRE droites A, B, C, D, se coupant deux & deux en six points,

et se trouvant consé¢quemment comprises dans un méme plan.
1.° Ces quatre droites, prises trois & trois, forment quatre trian-

gles tels que les cercles circonscrits passent tous quatre par un

méme point P.

2.° Les centres o, 8, y, &, de ces quatre cercles se trouvent,

-

avec le point P, & la circonférence d’un cinquiéme cercle.

(*) Bien que nous nous soyons abstenus jusqu’ici de désigner les auteurs
des nombreuses (uestions proposées dans mnos livraisons, nous sentons tou-
tefois que, lorsyue ces questions consistent dans des théoremes de quelque
importance, ce peut étre alors un acte de justice ou tout au moins de
convenauce.,

Nous saisicons donc, avec plaisir , celte occasion de déclarer que 1'élégant
théoreme démontré par M. Lenthéric, 4 la page 366 de notre X¥IL® vo-
lame, nous a été indiqué par M. W, H. TaLsor, de la Société philosophis

que de Cambridge.
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3.¢ Les pieds des perpeandiculaires abaissées du point P sur les
directions de A, B, C, D, appartiennent tous quatre & une méme
droite R, et cette propriété appartient exclusivement au point P,

4.° Les points de concours des perpendiculaires abaissées des
sommets sur les directions des c6tés opposés , dans les quatre trian-
gles (1.°) appartiennent d une méme droite IV,

5.° Les droites R et B/ sont paralléles, et la droite R passe
par le milien de la perpendiculaire abaissée du point P sur R’

6.° Les milieux des diagonales du quadrilatére complet formé
par les quatre droites A, B, G, D, appartiennent tous trois &
nne méme droite R ( Newton ). '

7.2 La droite R” est perpendiculaire commune aux deux droi-
tes R, R .

8.> Pour chacun des quatre triangles (1.°) il y a un cercle ins-
crit et trois cercles exinscrits , ce qui fait en tout seize cercles ;
dont les centres sont quatre & quatre sur une circonférence, de
manicre & donner naissance a Awiz nouveaux cercles.

9.° Ces huit nouveaux cercles se partagent en deux groupes tels
que chacun des quatre cercles de l'un de ces groupes, coupe or-
thogonalement tous les cercles de l'autre groupe ; on en conclat que
les centres des cercles des deux groupes sont sur deux droites per-
pendiculaires I'une a lautre.

10.° Enfin ces deux dernieres droites se coupent au point P,

mentionné ci-dessus,

Autres théorémes de géométrie.
( Par le méme ).

I. Si Yon dderit trois cercles A, B, C, de maniére que chacun
d’eux touche un des c6tés d’un triangle et les prolongemens des
deux autres, et si l'on décrit ensuite trois autres cercles A, B/,
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C’, de maniére que chaucun d’eux touche deux des trois premiers
extérieurement et le troisi¢me intérieurement, ces trois derniers se
couperont en un méme point P, et les droites qui joindront ce
point P aux centres des trois premiers seront respectivement per-
pendiculaires anx trois c6tés du triangle.

I, Si T'on décrit quatre sphéres A, B, C, D, de manilre que
chacune d’elles touche une des faces d’'un tétraédre et les prolon-
gemens des trois autres, et si I'on décrit ensuite quatre autres sphé-
res A/, B/, C/, D/, de maniére que chacune d’elles touche trois
des quatre premiéres extérieurement et la guatriére intérieurement,
ces quatre derniéres se couperont en un méme point P, et les droi-
tes qui joindront ce point P aux centres des quatre premiéres se—
ront respectivement perpendiculaires aux quatre faces du tétraédre.




