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254 SECTIONS

TRIGONOMETRIE.

Note sur l'analise des sections angulaires;

Par un ABONNE.

(o % " o Sl ¥, V. & V)

Son‘ posé , avec M. Poisson ( Bulletin universel 1825, no g,
pag. 142 ),

X:.Cos.mx-{--"-:- Cos.(m=—2)z+ Z:_ TE—‘ Cos.(m—4)x+..... ,

m—1

m m
—G; inf
Xr=Sin.mzx-4- T Sin.(m—a2)z-}- -

Sin.(m—4§)x~4- ;

2

on aura comme lon sait



ANGULAIRES. PY.3
(2Cos.2)"=X+X"\/=; , ou bien (2Cos.z)"=X—X'\/ =T ;

d’otr il suit que le second membre de la premiére équation, en
¥ changeant = en z+-2/w , devra étre supposé identique avec le
second membre de la seconde oti on aurait changé z en x4-27"w;
§ et 7 étant deux nombres entiers , compris entre o et 2, déno-

minateur de »=2- , et ces nombres entiers étant accouplés d’une
n

maniére convenable. On voit en effet que, par leffet de cette substi-
tution , les premiers membres n’éprouvent aucun changement.

Mais alors

X+X\/ =7 se change en (X--X/y/=7)(Cos.2miw—-y/ Z1Sin.2miw)
X-—X’y/ =7 se change en (X—X' V =1)(Cos.2mi’'s—y/ =iSin.2mi’=) |
dore , par un choix convenable des nombres 7 et 7, on doit avoir
(X4X/4/ =7 (Cos.2miw+y/ ZiSin.2miw)=(X—X'y/ =3)(Cos.ami'm—y ZiSin.2mte)
qui se réduit a
(X+ Xy Z0){Cos.om {41 w4/ =iSin2m(i+1) e} =X—-X/ % .

En désignant par % soit la somme 741/, si elle est moindre que
n, soit le reste de la division de cette somme par n, si elle est

pius grande; il viendra
(X-4-X'y/ =1)(Cos 2ml’m-+;/:-78in.2mlfm) =X-X"/=1

ou, en développant et dgalant séparément entre clles les parties

réelies et les parties imaginaires

X(1 -Cos 2mke)4-X'Sin 2k =0 ,
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XSin.2mkw-4X'(1+4Cos.2mkw)=—0 ,

eu encore
2 XSinmkhow+2X'Sin.mkewCos.mho—0 ,

IS

2 XSinmkwCos.mbkow+2X'Cos.*mke=o0 ;
équations qui donnent également, en réduisant ,
XSin.mlkw-4-X/Cos.mhw=—0.
Cette relation trés—simple permet d’éliminer, & volonté, de Ia va-

lear de (2Cos.z)™ l'ane quelcongue des deux fonctions X et Xo
51, par exemple, on en veut éliminer la dernicre, on aura
b ? 2

an.mkzr

(2CG.S.xjm=_X—,-.X/‘/:——;=X+Xm ‘/-:; IS

c’est-a—dire ,
Cos mk=-§ \/:Siu.mka- —X (Cos k=t \/-——_ISiqu)"‘

057 )= —
(2C z‘) X Cos.mk= Cos.mk=w

°
r

et on trouve aussi, d’aprés cela,

" (Coskad\/—1Sinkz)™"

2 % ™ = —’X/ .
( Cos. Z‘) Sinmka

Ces deux formules, qu’on peut regarder comme fondamentales,
saccordent avec celles de M. Poiusot, et se prétent & tous les dé-
veloppemens qu’il a donnés a larticle de l'examen de l'analise
d’Euler ( Recherches sur l'enalise des sections angulaires , pag. 68 ).

Les géométres qui se sont occupés de ce sujet dans les Anna-
les (*) se sont principalement attachés , pour la plupart, & produire

(*) M. Pagani Michel, tom. XIII, pag. 94, M. Crelle, méme volume, pag.
213, et M. Stein, tom, AV, pag. 150,



THEORIE DES PARALLELES. 257
au jour les z valears de la formule X4X’/=[; mais la trans—
formation qui réduit I'expression a ne contenir que l'une ou l'au-
tre des deus fouctions X et X7 entrait bien aussi un peu daus la
question , et pourtant aucun d’eux ne s’en est occapéd. On peut étre
sarpris qu’elle soit échappée, en particulier & M. Crelle, qui a
traité ce sujet avec le plus de profondeur et de développement, et
qui paraissait destiner ce qu’il avait écrit sur ce sujet & servir de
commentaire & une traduction allemande du Calewl des jfonctions
qu’il préparait.

Cect eipiique , entrautres , pourquoi I'équation différentielle
de Lagrange admet les deux solations qui étaient pour M. Lacroix

une source d’embarras ( Traité de calcul différentiel et de calcul

intégral , tom. I, pag. 616 ).
Du reste cette relation entre X et X/ se trouve aux notations-prés,

dans le mémoire de M. Poinsot; mais la maniére dont elle s’y
trouve amende et les nombreux détails au milien desquels elle
se trouve absorbée permettent & peine de l'apercevoir. ‘

Tom, XVI 34



