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RESOLUES. 303

Troisi¢cme solution ;

Par M. TEpENAT, correspondant de la premitre classe de
I'Institut , recteur de lacadémie de Nismes.

Soit ACB le triangle & projeter, ( fig. 9 ) et supposons , ce qui
est permis , que le plan de projection passe par le point C; soit CD
Vintersection du plan de cette projection avec le plan du triangle ACB;
des points A et B soient abaissées , sur le plan de projection, les
perpendiculaires AA” , BB/ ; en joignant CA”, CB”, A”B/, le
triangle A””CB” scra la projection du triangle ACB, et les prolon-
gemens des droites AB, A/B” devront rencontrer en un méme
point D Vintersection des plans des deux triangles. Soient enfin pro-
longés les droites CA” , CB” en A’ et B/, de telle sorte que CA/,
CD/ soient respectivement égales aux deux cotés de l'angle égal & G
dans le triangle donné d’espéce auquel la projection de ACB doit
ére scmblable. En joignant A/B/, cette droite sera parallele & A”B”,
et A’CPB/ sera ce triangle donné d’espeéce.

Les triangles ACB, A’/CB/ étant donnés, posons

CA=a , CB=%, AngACB=y , AB=¢
CA/=a’, CB/'=¥ , AngACB/=y ; AB'=¢

en désignant par a le rapport inconnu entre les cotés homologucs
des deux triangles A/CB/, A”CB”, on aura

CA”=»a’ , CB/'=al , A/D'/=»c ;
on aura de plus
Aire de ACB=1alSin.y , Aire de A”CB”=1%2'4/Sin.y’ ;

8i donc Ton désigne par ¢ Iinclinaison des deux plans, on aura,
eomnme lon sait

a?a’b/Sin.y/ =abSin.yCos.4 Q)



3c$ QUESTIONS

Présentement , en faisant AA”/=x, BB”=y, les triangles rectangles
AA”C et BBZC, et le quadrilatére bi-rectangle AA”B”/B donneront

at=at—rtat , yr=pr—a?7,
(r—y)?=c—n2c ;

La derniére de ces équations étant retranchée de la somme de deux
autres, 1l viendra

22y =a’ -0 — 22 (a?4-b*—c’*) = 2abCos.y—227a’t/Cos.y’ 5
ou cn divisant par 2 et quarrant

x{yﬁ:a!ﬂCos.27—2y’aba’b’Cos.yCos.y’-{-Ma’lb"-‘Cos.’y H

égalant cette valeur de 2?y* A celle qui reésalte de la multiplication
des deux premicres équations , cn changeant les cosinus en sinus ,

il viendra i
A4a’2b'2Sin 2 =028/ 2=—2a0'bb'C0s.9/Cos.y/'~4=a/2b2) A2+ a252Sin.y=—0 ;

substituant enfin pour a* sa valeur donnde par l’équation (1),

on aura
a2a'$2b'Sin.ySin.y'Cos.28—ab(a>b'*~21a'bb'Cos.»Cos.y'-}-a'2h2) Cos.4
~-a2a’b24'Sin.ySin y'=o.

Cette équation donnera, étant résolue , la valeur de Cost. (*) d'o

(®» En posant, pour abriger,
a2b'*~—naa'bb'Cos.(y+v/)+ab>=D1> ,
a*b/2=—230'b8'Cos.(y—y)4a/2b>=N= ;

dot
a2b/3—2aa'bh'Cos.yCos.o'F-2/2b= L (M:-}-N2) ;
2aa'bb'Sin.yCos.y=1 (M=—DN2) ;
les valeurs de Cos.¢ prendront cette forme tiés-simple
(M£N):_ MEN
MmN M=N °’

Cos, 6=

er, comme IP'adoption des signes supérieurs conduirait & 'absurdité Cos.0>1 , i

faudra simplement écrire
M—N

M4N °

ee qui fournit cette construction trés-remarquable :

Cos.t=

-1



RESOLUES. 305
on conclura celle de A, au moyen de Iequation {I) ; alors on aura
x et y par les equaticns

2 e g2 52 (2 A - .
rF=@r—=nra* = hr—n2le
e Vanele PO . : .
on pourra denc ceanaitre Pangle BCB” 5 cet angle étant déterminé,
Vangle tricdre rectangle dont les arcies sont GB”, CB, CD donnera
Em.BCB”

. e omBCBY
Sin.BCD= S

et on aura enlin, dans lc méme angle tricdre
Tang.B”CD =Tang.BCDCos.¢ ;
alors on pourra sans peine construire la situation respective des deux

triangles ACB ct A”CB” sur le developpement de l'angle dri¢dre formé
par leurs plans.
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