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LA THEORIE SPECTRALE
ET LES REPRESENTATIONS D’ALGEBRES
DE DIRICHLET

par BUI DOAN KHANH

Introduction.

Le but de ce travail est d’étendre et de compléter les
résultats de C. Foias concernant les mesures harmoniques
spectrales (Foiag [1], [2]). La technique proposée ici est plus
simple que celle de Foias, en particulier on donne une démons-
tration directe et trés simple d’un certain nombre de principaux
résultats de Foias dans un contexte général (la relation
B(S) € Bx(S) de Foiag [2] p. 45 par exemple).

Les théoremes 1.10 et 2.5 sont les principaux résultats de
ce travail.

D’autre part, nous ajoutons quelques améliorations de nos
résultats antérieurs [6], [7].

1. La mesure harmonique spectrale.

Notation et définition 1.1. — Soient X un espace compact,
A une algébre de fonctions sur X, S la frontiére de Silov de
Palgébre A et A|S l’ensemble des restrictions des fonctions
de A sur S.

Supposons que A|S soit une algébre de Dirichlet (*) sur S.
Une représentation de Ualgébre A dans un espace hilbertien
(complexe) H est par définition une famille d’opérateurs

() Une algébre de fonctions sur un espace compact X est par définition une
sous-algébre de C(X), uniformément fermée, qui contient les constantes et sépare
les points de X. On appelle algébre de Dirichlet sur X, toute algébre de fonctions

A sur X telle que A 4+ A soit dense dans C(X).
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(Ty)yex dans H telle que les conditions suivantes soient
satisfaites :

T, =1(1); T,T, = T, frgeA;
ITA < Ifl, VieA; Tr=Tr

lorsque fe A, feA; (If] = sup|f(z); T# Popérateur adjoint
de T, (%).

TrktorimMeE 1.2 (Foias-Suciu [3]). — Soit (Tj)rea une
représentation de Ualgébre A dans un espace hilbertien H.
Alors :

a) Pour tout x<H, il existe une mesure de Borel, positive,

réguliére ., (et une seule) sur S telle que : ff dp, = (T, 2),
pour tout feA. °

b) Il existe un espace hilbertien ¥ contenant H et une
représentation  (Ug)secsy de C(S) dans 6 tels que:
Ta = PUpsx, pour tout xeH et pour tout feA, P étant
la projection de #6 sur H.

c) Il existe une mesure spectrale E(B) dans ¥ définie
sur S telle que:

U, = j;tp dE, pour tout ¢ «C(S);

.(B) = (E(B)z,x), pour tout xzeH et pour tout ensemble
borélien 3 de S.

Derinition 1.3. — Pour chaque ensemble borélien 3 de S,
on pose w(B) = PE(B). La famille des opérateurs {w(B),
B ensemble borélien de S{ s’appelle la mesure harmonique
spectrale de la représentation (Tj)ea. La représentation
(Ug)pec(s) de C(S) dans 36 s’appelle dilatation de la représen-
tation (T;)rex. Lorsque la mesure harmonique spectrale de
(Tf)jern est une mesure spectrale, on dit que (Tj)sex est la
restriction d’une représentation de C(S) dans H.

Remarquons d’autre part qu’il existe une dilatation (Us,)secs)
telle que ’ensemble {E(B)z; x e« H, B ensemble borélien de Sf
soit total dans 6.

(*) Dire que (T e, est une représentation de I'algétbre A dans I'espace hilber-
tien H revient a dire que l'application f— T, est un homomorphisme auto-
adjoint de A dans ¢¥(H), de norme < 1.
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Toutes les notations précédentes sont toujours conservées
dans ce travail.

TutortMme 1.4 (Cf. Foias [2]). — Un opérateur B dans H
commute & chaque opérateur T, ¢eC(S) si et seulement si
B commute a chaque opérateur o(B), B ensemble borélien de S.
(On pose T, = PU,H, lorsque ¢<C(S) (%).)

Cororraire 1.5. — Soit (Tj)jes une représentation de
Palgébre A dans Uespace hilbertien H. Les conditions sui-
pantes sont équivalentes :

a) T, commute @ o(B), pour tout ¢eC(S) et pour tout
ensemble borélien 3 de S.

b) w(B;).o(Bs) = ©(B,).w(B1), pour tous les ensembles boré-
liens By, B2 de

¢) T,T,=T,T;, pour tout f, geC(S).

Démonstration.

a <> b: En prenant B = o(B,), le théoréme 1.4 donne
I’équivalence de deux conditions a, b.
a <= c: Il suffit de prendre B =T, feC(S).

Notation 1.6. — Soit (T,);ea une représentation de A
dans H. Désignons par 4£(S) la famille des ensembles
boréliens $ de S tels que w(B) soit une projection.

Prorosition 1.7. — Soit B, € £(S). Alors on a:
a) oB)w(B) = o(Be)w(B) = w(BnBy), pour tout ensemble

borélien B de S.

b) o(Be)z = E(By)z, pour tout xe H.

(3) Démonstration du théoréme 1.4. — Soit 8 un ensemble ouvert de S, et soit F
I'ensemble filtrant des fonctions continues g sur S telles que 0 < g < x%,. Ona:

lim ||Tgx—m(p)x|12<1imf1g—up|2d%=o; veeH.
F g Js

Par suite, lim BTz = Bo(B); lim T Bz = «(B)Bz. Par hypothése, BT, = T,B,
F F '

onadonc Bw(B8)r = w(B)Bzx pourchaque xe H, et par conséquent Bo(B) = «(B)B.
Et en vertu de la régularité de la mesure harmonique spectrale B commute a
chaque opérateur ®(3), B étant un borélien de S. Réciproquement, soit pe((S),
il existe une suite de fonctions simples (¢,) qui converge uniformément vers ¢.
Par hypothése, B commute & chaque opérateur «(8), donc B commute a Ton
et par suite & T,.



118 BUI DOAN KHANH

Démonstration. — a) Soit B un ensemble borélien arbi-
traire de S.  Soit B, =0nPBy, B.=Pp\Bo. Alors
o(f) = o(B;) + «(B;). IIsuffit de montrer que

o(B1)o(Be) = o(Bo)w(Br) = o(f,).

C’est une conséquence du lemme suivant, démontré par

Foias ([2] p. 43) :

Lemme. — St 0 < A < B, ot B est une projection, alors
ona: AB=BA =A. A

b) On a w(By)z = PE(B,)z pour tout ze H. D’autre part,
on a [E(By)z]|2 = (E(Bo)z, ) = (0(Bo)z, ) = |w(B,)z||?, car
®(B,) est une projection. Donc w(B,)z = E(B,).

Prorosition 1.8. — Soit (T))jes une représentation de A
dans H. Les conditions sutvantes sont équivalentes

a) T,T, =Ty, pour tout f, geC(S), (ce qui équivaut a dire
que (T))secs) est une représentation de C(S) dans H).

b) w?(B) = w(B), pour tout ensemble borélien [ de S.

c) o(B)w(B.) = o(By nBs), pour tous les ensembles boré-
liens B,, B, de S.

Démonstration. — a=>b: Si (T;rees est une représen-
tation de C(S) dans H, alors la mesure harmonique spec-
trale de (T)jeesy est une mesure spectrale. Par suite
w?() = w(B), pour tout ensemble borélien 3 de S.

b= c: C’est une conséquence immédiate de la proposi-
tion 1.7 a).

c=>a: Il est clair que 'on a ?(§) = w(B), pour tout
ensemble borélien B de S. D’aprés la prop. 1.7 a), on a
E(B)zre H pour tout ze H et pour tout ensemble borélien §
de S. On a donc # = H et par suite (T)jees est une
représentation de C&(S) dans H.

Prorosition 1.9. — Soit (T))jen une représentation de A
dans H. Soit B, e 4(S), alorsona:

a) Tyw(By) = 0(Bo)Ty pour tout feC(S).

b) (Teo(Bo)a, y) = [ fdiey, pour tout fe€(S), z<H,
yeH. B
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Démonstration. — a) C’est une conséquence du théoréme 1.4
et de la prop. 1.7 b).
b) D’aprés la prop. 1.7 b), on a w(By)z = E(B,)z et par
suite
(Tro(Bo)a, y) = (TE(Bo)z, y) = (E(fo)z, Try)
= (E(o)2, Ury) = (UAE(Bo)z, y)

= [ opf dpsy = fﬁ [y,

Les énoncés précédents étendent les résultats de Foiag [2].
Le théoréme suivant est 'un des principaux résultats de ce
travail :

TatoriMe 1.10. — Soit (Tjrean une représentation de
Dalgébre A dans Uespace hilbertien H. Pour chaque ze H,
soit H2(w,) Uadhérence de A|S dans L2(p,).

Soit B, un ensemble borélien de S tel que g e H¥(p,)
pour tout xe H. Alors on a B, e £(S).

Démonstration. — Les notations précédentes sont toujours
maintenues. On a xg e H%(p,); 1l existe f,eAlS tel que:
fo— %g, dans L2(w,), ce qui entraine que f,—xp dans
L2(w,); et par conséquent:

Uz — E(Bo)z, Usx — E(Bo)z dans %6;
Tz — w(Bo)z, T7x — o(Bo)r dans H.

Or Tz = PUjpx, ona (Upz, 2) = (Tiz, 2) et

(Ufﬁx’ CC) = (Ufnx’ Ufnx) g "E(Bo)xuz,
(ng..’ﬂ, x) = (Tfnxa T?nx) - "B(?'O)x"2

On obtient donc
IE(Bo)zl* = lo(Bo)z|® et E(Bo)z = w(Bo)z « H,
pour tout ze H. Par conséquent,
w*(Bo)z = E(Bo)o(Bo)z = E2(Bo)z = o(Bo)e,

pour tout zeH, par suite ©?(f,) = w(B,).
D’autre part, on a évidemment o(B,) = w*($,). Donc
®(Bo) est une projection.
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Cororraire 1.11. — Soit B, un ensemble fermé de S.
On a les implications suivantes a=>b=>c:

a) Il existe feA|S tel que:

flz) =1, pour tout z e By
|f(z) < 1, pour tout x e S\f,.

b) Il existe f,e A|S tel que:

sup |fn($)| < 1; file) =1, pour tout xre {30;
TES

[fo(®)] = 0 uniformément sur tout compact de S\f3,.

¢) Bo < £(S).

Démonstration. — a=> b: Il suffit de prendre f, = f

b=>c: (f,) est une suite bornée qui converge simplement
vers la fonction caractéristique de {,. Donc d’apres le
théoréeme de la convergence dominée de Lebesgue, f,
converge vers yg dans L2(w,), pour chaque xe H.

Remarque 1.12. — L’implication a=>c¢ est l'un des
principaux résultats de Foias [2] qui en a donné une démons-
tration moins directe. L’implication b=sc¢ a été établie
(dans un cas particulier) par Sz. Nagy et Foias [10] lorsque
I'ensemble @, se réduit & un point par une méthode différente.

2. Les vecteurs singuliers.

Le but de ce paragraphe est de compléter nos résultats
antérieurs [6], [7].

Derinition 2.1 (Khanh [6]). — Soit (T)ea une représen-
tation de A dans H. Un point x e H est dit vecteur singulier
de (Tprea st A|S est dense dans L3(w,). On désigne par ¢
Densemble des vecteurs singuliers de (T))sea.

Prorosition 2.2. — Soit (T));en une représentation de A
dans H. Supposons qu’il existe un ouvert B, de S tel que
o(B;) = 0 etque A|B, soitdensedans C(B,), (avec B, = S\,).
Alors (Ty);ea est la restriction d’une représentation de C(S)
dans H.
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Démonstration. — On a w(B,) = 1. A|, étant dense dans
C(B,), alors tout point xzeH est un vecteur singulier de
(T/)jes- D’apres le th. 1 de Khanh [6], (T/);ea est la restric-
tion d’une représentation de C(S) dans H.

Deérinition 2.3. (Foiag-Suciu [3]). — Soit (Tj)jea une
représentation de A dans H. Un sous-espace (vectoriel
fermé) H, de H est dit sous-espace X-réduisant su To(H,) < H,
Vo e((S), et si (T¢Ho)sees)y est une représentation de C(S)
dans H,. La représentation (Tj)ses est dite X-pure st {0}
est le seul sous-espace X-réduisant.

TatorimeE 2.4 (Foiag-Suciu [3]). — Soit (Tjen une
représentation de A dans H. Alors il existe une décomposition
unique de H en somme directe H = H, @ H, telle que:

a) T{H,) c Hy, T{H,) c H,, pour tout feA.

b) (T{H,)ea est la restriction d’une représentation de C(S)
dans H,.

¢) La représentation (T H,)er est X-pure.

Le théoréme suivant est avec le théoréme 1.10 I’essentiel
de ce travail.

TutoriME 2.5. — Soit (T;)ex une représentation de A
dans H. Il existe une décomposition de H en somme directe

H=H, & H, telle que:
a) T{H,) c Hy, T{H,) c H,, pour tout feA.

b) La représentation (T |Hy)rer est la restriction d’une
représentation de C(S) dans H,.

¢) La représentation (T/H,)ex n’a pas de vecteur singulier
non nul.

Démonstration. — Soit H, le sous-espace de H engendré
par 'ensemble ¢ des vecteurs singuliers de (T))ex, et soit
Ty € E.

1) On a T, = Uy, pour tout feA.

En effet, dire que z, est un vecteur singulier de (T))res
équivaut a dire que, pour tout ¢eC(S), il existe f,eA
tel que Upxy — Ugz, dans 6.
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Soit fe A, et prenons ¢ = f. Alorsil existe f,e A tel que
Upzy = Ufzg, on en déduit Ufzy — Um, Par suite:

T;nxo —> foo, (Tffn)*xo B T}T}‘nxo —> T;foo,
(TTos @o) = (T7Tsae, x0) = [Ty

D’autre part,
UrUTme — UUge, (Ulpo, @) = (UfUsmy, 2) = | Ugro|2.

Or (Ty)* =PU%,, on a donc [Tm|?=|Um|® et
foo == foo

2) y = T, appartient & ¢, pour tout feA.

En effet, pour tout ¢eC(S), 1l existe f,eA tel que
Usxy — Ugzy dans 36. Par conséquent, U/Ugx, - Ulgx,
et U,Umy, — UUsr,. D’aprés 1, on a Ugmy = T, donc
U, Ty = UTiw,, ce qui montre que y = T, est un
vecteur singulier de (T))sea.

3) Le vecteur y = T.x, appartient a H, pour tout
¢ € C(S). En effet, z, étant singulier, il existe f,e A tel que
Tpaxe = Toxy, dans H. D’aprés 2, chaque vecteur Tgx
appartient a ¢, donc Tyx, € H,.

Cela étant, on en déduit que Tg(H,)<H,, pour tout
¢eC(S), ce qui entraine que T[(H,) <H, TA{H,)<H,,
pour tout feA (avec H; = H e H,). D’autre part, d’apres
le th. 1 de Khanh [6], la représentation (Tg|Hy)secs) est
une représentation de C(S) dans H,, (remarquons que
ze H, est un vecteur singulier de (T));ex si et seulement si
z est un vecteur singulier de (T Hg)ea). D’autre part,
supposons que (T/H;);ea ait un vecteur singulier z =0,
alors z appartient & ¢ et par suite z e Hy. C’est absurde.

CororLAIRE 2.6. — Soit (Tj)jen une représentation de A

dans H.

a) St e est total dans H, (Tj)res est la restriction d’une
représentation de C(S) dans H.

b) Si la représentation (Ty);ex est X-pure, alors ¢ = 0.

Démonstration. — a) C’est une conséquence immédiate

du th. 2.5.
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b) 11 est clair que le sous-espace H, construit dans le
th. 2.5 est X-réduisant. Par conséquent, lorsque (T))ses
est X-pure, 'ensemble & se réduit & {0}. Le théoréme
suivant donne une condition suffisante pour que !’énoncé
réciproque soit valable.

Tutorime 2.7. — Lorsque Dalgébre A posséde la propriété
sutvante: « P »: Pour tout fermé AZS et pour toute fonction ¢
numérique continue sur A, il existe une famille bornée (f,)
de fonctions de A telle que f, converge simplement vers ¢
(sur A); alors les deux décompositions données par les théo-
rémes 2.4 et 2.5 sont identiques. En particulier, une représenta-
tion (Tj)en de A dans H n’a pas de vecteur singulier non
nul st et seulement su elle est X-pure.

Démonstration. — Soient H=H; ¢ H;, H= H; & H,
les décompositions données par les th. 2.4 et 2.5. On a remar-
qué que H, est X-réduisant, donc Hgjc H,. Pour montrer
que les deux décompositions sont identiques, il suffit de
montrer que Hy= H,, c’est-a-dire que I’ensemble ¢ est
total dans H,. Pour cela, il suffit d’appliquer le th. 3 de
Khanh [6].

Derinition 2.8, — Soit (T))jes une représentation de A
dans H. Un sous-espace H, de H est dit invariant st
Pon a T{Hy) cH,, VfeA; il est dit totalement invariant si
To(H,) « Hy, V, € C(S).

La représentation (Tj)ses est dite a propriété de Wermer
st tout sous-espace invariant est totalement invariant (Cf. Wer-

mer [12]).

Prorosition 2.9. — Soit (T));ea une représentation de A
dans H, qui est la restriction d’'une représentation de C(S)
dans H. Alors les conditions suivantes sont équivalentes :

a) La représentation (T));ex posséde la propriété de Wermer.

b) L’ensemble ¢ des vecteurs singuliers de (T)),en est
égal a H.

Prorosition 2.10. — Soit (T))sen une représentation de A
dans H # {0}. Supposons que pour tout sous-espace invariant
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H, # {0}, la représentation (T{H,)rex ait un vecteur singulier
non nul.

Alors la représentation (Tj);ex posséde la propriété de
Wermer.

Démonstration. — Soit & ’ensemble des vecteurs singuliers
de (T_/‘)feA-

1) Pour tout sous-espace invariant H, # {0}, e n Hy est
total dans H,. En effet, 1l est clair que ¢n Hy est I’ensemble
des vecteurs singuliers de la représentation (T/H,)sea.
Donc d’apres le th. 2.5, si en Hy n’est pas total dans Hy,
il existe un sous-espace invariant H,, {0} # H, cH, tel
que la représentation (T/H,)ex n’ait pas de vecteur singulier
non nul, ce qui contredit ’hypothese.

2) H, est totalement invariant.

Soit xzeen H,, alors pour tout 9e((S), il existe f,eA
tel que T,z — Tyx, ce qui montre que Tyxe Hy (car T e H,
pour tout feA). Donc T¢(Hy) < H,, pour tout ¢eC(S),
car ’ensemble ¢n H, est total dans H,.

Le théoréme suivant étend un résultat de Wermer ([12],
voir aussi [7]).

TutorimE 2.11. — Supposons que A posséde la propriété
sutvante : « Toute mesure ( complexe ) sur S orthogonale ¢ A
et qui est singuliére par rapport & toute mesure multiplicative
non-ponctuelle assoctée a A est nulle » (2). Soit (T;)ren une
représentationde A dans H qui est la restriction d’une représen-
tation de C(S) dans H.

Alors les conditions sutvantes sont équivalentes :
a) La représentation (T));ex posséde la propriété de Wermer.

b) Aucune mesure multiplicative non-ponctuelle associée & A
n’est absolument continue par rapport a la mesure harmonique
spectrale de la représentation (T))e.

Démonstration. — a => b: Supposons qu’il existe une mesure
multiplicative non-ponctuelle m qui est absolument continue
par rapport & la mesure harmonique spectrale de (Tj)sea;
((Ty)jes étant la restriction d’une représentation de C(S)
dans H, sa mesure harmonique spectrale est spectrale).
Donc il existe ze H tel que m soit identique 4 la mesure .,
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(voir Halmos [5], th. 65.3). Or A n’est pas total dans L2(m),
(en effet, dans le cas contraire, on a m(fg) = m(f)m(g),
Vf, g€ C(S), ce qui entraine que m est ponctuelle), donc x
n’est pas un vecteur singulier de la représentation (T))ses.

b=>a: Soit H; un sous-espace invariant. Soit ze H,,
ye H;, = Ho H,. Alors la mesure p,, est orthogonale & A.
D’aprés un théoréeme de Glicksberg-Wermer [4], il existe
une suite de mesures multiplicatives non-ponctuelles (m;);s,

telle que ., = X hm;, h;e HY(m,), (H'(m; étant ’adhé-

1=1
rence de A dans L!(m;)). Supposons que m; n’est pas
absolument continue par rapport a w,,. Alors il existe un
ensemble borélien BcS tel que |w,,|(B) =0 et myB) > 0;

on en déduit /‘;Ihi[ dm; =0 et par suite |k =0 m:-
presque partout. Et ceci est vrai pour tout ¢ > 1, on a donc
#yy = 0. Cela étant, on a 0 :/;CP dp,, = (Tex, y) = 0.
Donc Tgx est orthogonal & y, pour tout ¢eC(S), par

suite T,z e Hy, ce qui montre que Tg¢(H,)<c H,, pour tout
¢ e C(S), c’est-a-dire que H, est totalement invariant.

3. Un calcul fonctionnel.

La proposition suivante est due pour I’essentiel & Foiag [2];
sa démonstration peut étre déduite de celle de Foias.

Prorosition 3.1. — Soit (T)jer une représentation de A
dans H. Soit NeS tel que w(\) soit une projection. Alors
w(A) # 0 st et seulement s’il existe zeH, z # 0 tel que
T = f(A)z, pour tout feA.

Prorosition 3.2. — Soit (T));ex une représentation de A
dans H. Soit (Ugy), € C(S) une dilatation de (T))jes telle que
Pensemble {E(B)x; xe H, B ensemble borélien de S} sout
total dans ¥6.

Soit AeS tel que w(A) soit une projection.

Alors PE(A) = E(A\)P = E(A), P étant la projection de ¥
sur H
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Démonstration. — a) E(A) = PE(X). Soit z = X E(B))z;
z;€ H, B; ensemble borélien de S. Alors: i

EMz= 3 EAnf)z. Or Anf; est égal & A ou bien
vide, donc t o(Anf@;) est une projection, on en déduit
EAnB)z,=ow@AnB)z,eH et par suite EQ)zeH, E(X)
(#) < H, donc E(A) = PE(Q).

b) E(\)=EQ)P. Soit = ¥ E(B))z;. Alors PZ = 3 ()=

et par suite ‘

E(\P2 = % ok n B)a, = 3 E(n Bz, = EQV)3.

Donc E(M)P = E(A).

Les énoncés suivants étendent un résultat de Foias [1]:

Prorosition 3.3. — Soit (T))jex une représentation de A
dans H. Sotent ¢, ¢,, n > 1 des fonctions boréliennes bornées
défintes sur S, , Uensemble des points heS tels que w(A)
soit une projection non nulle, K un ensemble dénombrable
de S\go,. Supposons que:

a) Pour tout A e K, w(\) est une projection.

b) Il existe un nombre positif M tel que |9,| < M, pour
tout n > 1.

c) ¢, converge .,-presque partout sur S\K vers ¢, pour
tout xe H. Alors Tgx converge vers Tox pour tout xe H.

Démonstration. — On a, pour chaque z e H,

I Tz — Teal® < [lgu — ol* de et lon — ol < M+ |gl.

Par hypothése, on a ®(A) =0, pour tout AeK, donc
o(K) =0 et par suite w(K)=0, pour chaque xzeH.
D’autre part, ¢, converge vers ¢ sur S\K u,-presque
partout, donc ¢, converge ,-presque partout sur S vers ¢
Et d’apres le théoréme de la convergence dominée de Lebesgue,

fsqu,,— 9|2 dyu, tend vers O pour chaque zeH, ce qui
montre que Tgx converge vers Tz, pour tout xze<H.

TrEoriME 3.4. — Soit (Tj)jen une représentation de A
dans H telle que, pour chaque A eSS, w(X) soit une projection.
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Soit B une famille de fonctions boréliennes bornées sur S qui
possédent la propriété suivante: « Pour tout feB, il existe une
suite bornée (f,) de fonctions de A|S qui converge p,-presque
partout vers f sur S\Kj ou K, est une partie dénombrable
de S (dépendantde f) disjointe de o, pour chaque z< H.»
Alors pour tous f, geB, ona fgeB et T, =TT,

Démonstration. — Soient f, ge B. Alors il existe deux parties
dénombrables K, K, disjointes de o, et deux suites bornées
(fn), (g.) de fonctions de A|S telles que:

fa=>f w.-presque partout sur S\Kj,
8. —> 8 |-presque partout sur S\K, pour tout ze H.

Alors 'ensemble K = K,u K, est une partie dénombrable
de S disjointe de o, et f.g,—f, W.-presque partout sur
S\K, pour tout ze H. On en déduit fgeB. Et d’aprés la
prop. 3.3, on a:

Ty g2 = Ty, pour tout xe H.

Or T,,x=T,T,x— T/,Tjx, pour tout xe H. Par suite:
ng - Tng.

Ajouté pendant la correction des épreuves.

1. Dans la définition 1.1, ajouter la condition suivante: « T = ¢T + ¢T, pour
toutes fonctions f, f de A et pour tous les nombres complexes ¢, ¢ ».

2. Dans le théoréme 2.11, ajouter ’hypothése suivante : « Supposons que la partie
de Gleason de chaque mesure représentative non-ponctuelle m associée & A contienne
plus d’un point et que toute fonction non-nulle de H(m) ne s’annule pas identique-
ment sur la partie de Gleason de m ».

Pour les détails, voir B. D. Khanh, La théorie spectrale et les représentations
d’algébres de Dirichlet II (a paraitre).
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