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SUR L'ANNEAU DES ENTIERS DES EXTENSIONS GALOISIENNES
NON ABELIENNES DE DEGRE pq DES RATIONNELS
par

Jean COUGNARD

[ .

Soit N wune extension galoisienne, non abélienne, de degré pq (p et g
premiers) du corps @ des rationnels. Le groupe de Galois G de N/Q@ est

engendré par deux éléments o et T vérifiant op = Tq =1, 7ot =g
a

avec q|p-1 et r# 1l ,r 1 (rﬁod p) . On pose H =(g) , g = (1)

.

et on désigne par K (resp k) le corps invariant par g (resp H) . Le groupe

g opére sur H par automorphismes intérieurs et il existe t'tl éléments i
ir .
tels que les orbites soient, outre 1'élément neutre, les O ¢ (t variant de 1

4 q) . On appelle Z, la sous-algébre de ZI[G] engendrée par les

q i, fl p-l
202 (E’—‘l,....‘p_) etonpose T= 3 g .

Soit @(¢) le p-iéme cérps cyclotomique, '(Do le sous-corps de @(¢)
de degré ‘L;L sur @ . On suppose pour cet exposé que k n'est pas inclus

dans Q(¢) ; on note AK (resp AN , resp AO) la cléture intégrale de Z dans
K (resp N , resp QO)

LEMME, - Z(l/Z [T] posséde une structure d'anneau de Dedekind ; il est isomor-

phe de facon non canonique a AO .

PROPOSITION. - AK/Z est un module sur Ao .

On se propose d'étudier la structure de ce module '; pour cela on introduit

des résolvantes de Lagrange.

DEFINITION. - Pour tout élément 6 de K et tout caractére y de H , on

définit la résolvante de Lagrange de 0 et de ¥ :

P
8, = = o"eme™
n=1
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et on note K la sous-extension de N(¢) engendrée par les (9,x‘)p .

O‘n‘peut alors définir une application f de K dans k de 1a fagon
suivante : choisissons un élément eo de K qui forme avec ses conjugués
une base normale de l'extension N/k et un caractére x de H , différent

du caractére trivial ; on pose alors :

(e
8) = .
£(6) <_§_076 HE

on démontre alors [1] le théoréme suivant,

THEOREME 1. - L'application f induit un isomorphisme de Ao-modules entre
AK/Z’ et f(AK) qui est un Ao-module libre.

Soit 5 un ordre maximal de Q[G] contenant Z[G] . En utilisant des
résultats de Rosen [2]° et une suite exacte analogue & la suite de Mayer-

Vietoris [3], Galovitch [4] a démontré que le théordme 1 avait pour conséquen-
ce.

THEOREME 2. - Si N/®@ est une extension modérément ramifiée, ANSZ[G]‘B

est un p-module libre.

-ttt
.
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