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SUR UNE PROPRIETE TRES GENERALE DES DETERMINANTS ;
Par M. A. Avuric.

Considérons un syst¢éme de n équations linéaires a n inconnues

(1) a)=alzy+atzs+...+alxp+...4+alx, (I=1,2,...,0)
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Appelons Dj; le déterminant formé par les coefficients et D? le
déterminant obtenu en remplacant les éléments de la derniére co-
lonne

respectivement par

Appelons de méme DY le déterminant obtenu en ne considé-
rant que les ¢ premiéres inconnues et les ¢ premiéres équations,
et Df, le déterminant formé en remplagant, dans DY,

al al ... af
respectivement par
ay ay ... ay.

Soit D” (a}') le déterminant obtenu en supprimant dans D* la
ligne X et la colonne p.

Posons ] .
Di D

D, _
Dy’ 1T Dy

0, = ’

ce qui suppose
Di %o, Dfo.

Dans notre Mémoire sur les équations linéaires, nous avons mis
la solution du systéme (1) sous la forme générale

n—p
zp= D) 09 T,
L]
en posanl
Thrk = B (—veprh azgeh L epth s,
avec
A4+ Ae+...+Ay=4k (A% o).

[l est facile de montrer, ¢n donnant & a} des valeurs spéciales,

al =o0 si iEp+k,
, al =1 si i=p+k,
que l'on a
k .
pHle — Diri(ab. )

» Dtk (abif)
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On a dés lors la relation trés générale que nous voulions établir

D£+k ( apM )
DatEarit) = 2"

Dp+l. DP+)\1+)\= . D/’;If—h

+l -k — Ay
Dy DI ... DI

avec
M4t A=k ()\i-,-éo).
Les symboles T5** et 85** sont tout a fait réciproques; on a en
effet les relations suivantes :

0,’:”‘ 2(—!)“ T/"' X T”+)“+)' . T/I:II{'—N

avec
MAda+...+ A=k (N#o0),

h=j k=

o Ew N

k=0

On a de méme
Il—-,l

p= 3 08,4 T4,
[

n—p

6y = 2 z,00+k,
[

Comme application prenons le cas simple de &£ = 2; on aura
immédiatement

br2(ab,, D;;-H D43 Dj+2
+ p+ 1 7]
Dp 13 (aht §) DPD;H-: D}

et en écrivant les déterminants du second membre, comme les

. P+ 1w
mineurs de D17, il vient

Dpii(abiq) DPEi(abil apii) = Diti(abyy abil) Dpti(ahid
- Dp+z ( a/:+ zi; ) Dpiz (aﬁi’ﬁi )

ou, sous la forme d’un déterminant,

De+2 2 p+2 ) +1
Dyt (abie aptt) D[’:+2(ap+2 ahtt

Dot2 (abil) Dpr2(

+ L P2
D,’j_,,Z P+2) Dp+z (apflabis) = '
pra(apis 3 (apil)

On reconnait alors une propriété bien connue des déterminants
(voir p. 11 du Mémoire précité).



