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Sur un point de la théorie des fonctions algébriques de deux
variables ; par M. G. Koss.

Dans m..:n Mémoire Sur la théorie des fonctions algébriques
de deux variables (') j'ai démontré que le domaine d’un point
quelconque (a, b, ¢) ‘d’une surface algébrique

f("r)f’z)=0

peut étre représenté par un certain nombre de développements de
la forme

r—a=P(u,vr), ¥y — b="Psy(u,v), z—c=P;3(u,v).

Les variables aoxiliaires u et ¢ peuvent étre choisies d’une infinité
de maniéres, mais on a le théoréme suivant : Soient

zr—a = Py(u,v), ¥y —b="Py(u,v), z—c¢ = P;3(u,v),

z—a=P(u,v"), y—b=Pyu,v'), z—c=Pyu,v)

deux représentations de la méme partie du domaine du
point (a, b, ¢) telles qu’a un systéeme de valeurs de z, y, 5
ne corresponde qu’un seul systéme de valeurs des variables
auzxiliaires; les deux séries

Pi(u,0),  Pi(u,¢') (i=12,3)

commencent toujours par des termes du méme ordre.
Pour abréger I'écriture, supposons que le point en question
soit I'origine : on aura

r=Py(u,v)=(u, v+ (& oD +1+--.,
(1) y="Pa(u,0) = (1, 0)5,+ (&, ¥ hyrt1+-. -,
? z=P3(u,v)=(u,o)~+ (U ¥Dgt1-+---
et aussi
z =P (u,v")=(u, o+ (&, ¢ +1+...,
(2) Cy="Py(u,v")=(u, o' N+ (&5 ¢ N1 +. . -,
z=Py(u,v")= (', N+ (t, O N+1+.. ..

(') Journal de Mathematiques, 4 série, t. IX.
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Nous allons démontrer qu’on a
Ny=hi,  Ny=hy A=l
Considérons les deux équations
xr =Py(u,v), y=Pa(u,v)
et faisons la substitution
(3) u = (a;+ B1v1) uy, v = (as+ Pavy)uy,

nous aurons

d o(ay,
x:u}*z(anu:)).-l—[ﬁn (a,(;aa:z))_. ~+ Bs (a:m:’»']m+...€,

Y= u}’%(“l;“ﬂ)lg"’_ [@1 oz, 2, -+ B2 o, ag)},] V1. i

day da,
Posons
(ay, s, = ¢4y (21, dg)), = Ca;
_r 9(ay, ag ), d(ay, ag)y, —
(4) )qC] [pi d!. + B! 01: =
1 o(ay, az))\, 0(11‘12)X, —
)202 [Bl dfl; -+ B! da, ] - C"

On trouve en extrayant les racines

/ 1
(;)l'-: ur(1+cyog+...),
(%) Yy
(Z>)"= Ur(1+ cyo1—+...).
Cs

Si les deux polyndémes homogenes (u, ¢), et (u, v),, ne sont pas
identiquement égaux, on peut toujours supposer

TS At
Cy 2 Cy.

Des formules (5) on déduit facilement

1 1

(%)'_' [({;>_i—1] =(cj—cy)o1+Cug+....



-

x
- =ul+(u1,01)z+...,

1 1
\ & Y
(£> [<Z> -—l]=Cu,+(ci—c;)vi+(u1,v.),—|—...
(21 _\C2

nous donne

-
S
Sl

-
e
S
MRS
v‘
e

w=ri(2) (212
w=rdizy @) -]

et, enfin, par (3) et (1),

o el @ler- 0

11 est impossible que les indices de racines A, et A, se réduisent,
parce que la formule doil nous donner exactement ), A, valeurs
de z, d’aprés ’hypothése faite sur la représentation du domaine
du point en question. .

Traitons maintenant de la méme maniére les équations (2) et
posons

(7) u'=(a',+§',v'1)u'|, "’:(a;_"‘ Blzvll)ulﬂ'

. A ’
Si les deux polynémes homogénes (u’, v’).A,l et (u/, v’)w, ne sont

pas identiquement égaux, nous pouvons toujours déduire un dé-

veloppement
1 1 -1
2\ M thI:y 2 ];
(5" &)'1E) "

(8) z=P
ou, en outre, on a

(9) - =
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ou bien

(1’1’1’2)" §
¥y (2n o),

(@y,ay ))\'2 T (ay, %3 )hy

La relation (9) ayant lieu, il existe certainement dans les
domaines de convergence des séries (6) et (8) une partie com-
mune. Mais, pour cette partie du domaine, les deux séries doivent
étre identiques, d’ou résulte, en donnant d’abord a y une valeur

arbitraire y,,
N, =,

car alors les deux séries (6) et (8) représentent la méme branche

de la courbe
S (=, y0,3) =o0.

De la méme maniére, on prouvera I'égalité A, = },.
Supposons maintenant que le cas d’exception

(' v/))~'| = (¥, vl)l/z
se présente et soit, par conséquent,
! ’ !
N =Xy =\
Nous aurons

z = (u, ¢ N+ (U, o e+,
y= o' N+, o' D1 +....

Mais alors considérons le systéme

= (u,o W+ (u, o N +...

z—y = (U, war+ (U, ¥ Wak+1+... (kél),

d’ou nous déduisons par (2)

w @) @

avec

myp = )\', mp e = N+ k,

m, et my étant des nombres entiers. Ici, au contraire, une réduc-
tion des indices N et X'+ & est nécessaire pour que la formule
(10) ne nous donne pas trop de valears de z.
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Nous allons voir que les deux séries (6) el (10) ne peuvent pas
étre identiques.
En effet, s’il en est ainsi, nous aurons d’abord

Mg = s
mais, en méme temps, en donnant a y la valeur y,, nous aurons
Ay = @y,

et ensuite, en fixant la valeur de =z,

)‘2 = Kk

d’odr résulte
)&2 = Mi =1I.
D’autre part, d’aprés 'hypothése faite sur la représentation par
les séries (2),
N2 = pypp = Ay,

ou bien

B = R’ﬂ,

ce qui est impossible, sauf pour X’ =1. Ainsi, les deux séries (6)
et (10) ne peuvent pas étre identiques. Par conséquent, si le cas
d’exception se présente pour les séries (2), i1l doit se présenter
aussi pour les séries (1). Mais alors, comme on a, a la fois,

)\1)\1 = )‘,l llz, )\1 = kg = X, )\’1 = )\’ = )\I,

il en résulte bien
A=\,

Ainsi nous avons démontré, dans tous les cas, les égalités
=X, A=Ay
Nous démontrerions exactement de la méme maniére I'égalité
A =X

Le théoréme énoncé est donc complétement établi.



