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Sur le développement des fonctions elliptiques en séries
trigonométriques; par M. pe PresLE.

(Séance du 7 juillet 1886.)

A. Ezpression des fonctions elliptiques en dérivées logarith-

miques de sommes de fonctions elliptiques. — Prenons les rela-
tions
Dsnz =cnzdnz, Dcnz =—dnszsnz, Ddnz =— k?*snzcnz;

ajoutons-les deux a deux, aprés avoir multiplié 'une d’elles par
l'une des indéterminées «, §, v,

Dcnz+aDdns= snz(—dns —ak2cn3),
Ddnz+ 3 Dsns = cns(— k2snz -+ B dnaz),
Dsnz +~yDcns =dnsz(cns — ysnz).

Déterminons a, (3, v de maniére que les premiers membres soient,
a un facteur constant prés, les dérivées des seconds facteurs des
deuxiémes membres
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on a donc
Ddns kDens == ksnz(dnz = Acns),
D dns=* ikDsnz == ik cns(dns = ik sn3),
Dcens = iDsns=z=idns(cnzs ==isnz),
et, par suite,
=k snz = Dlog(dnz = kcnz),
=ik ens = Dlog(dns == ik snz),

i dnz = Dlog(cnz == isnz).

2. Transformation des sommes précédentes en produits. —
Prenons les relations
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Remplacons « par z + 5 dans les derniéres; il vient, en vertu des
premiéres,
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ce qui donne, pour les valeurs des sommes des fonctions ellipti-

ques,
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les trois derniéres relations donnent lieu aux mémes calculs que
les trois précédentes; nous ne nous occuperons que de celles-ci.

3. Dérivées logarithmiques des fonctions elliptiques. — Les

dérivées logarithmiques des fonctions elliptiques ont pour ex-
pression
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(Ces formules se trouvent dans les Fundamenta nova de Jacobi

et dans le Traité des fonctions elliptiques de Briot et Bouquet,
n° 297, p. 482.)

4. Ezpression des fonctions elliptiques. — Des formules pré-
cédentes, on déduit :
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Dlogens — Dlogdns — D logsn s
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Remplacons s par =+ —, qétant égal 3 e © , introduisons les

1 1 . . .
facteurs constants -, -, + qui sont les inverses des coefficients
k™ ik q
de snz, cnz, dnz dans les deuxiémes équations du premier para-
'
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graphe, et multiplions par la dérivée de ;T 7 qu est1; nous au-

rons, pour les expressions cherchées,
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