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FRACTIONS CONTINUES ALGEBRIQUES,

Par M. R. ve MONTESSUS.

(EXTRAIT D'UNE LETTRE ADRESSER A L\ REDAGTION. )

Dans un Mémoire que les Anrales ont vécemment public (sep-
tembre-octobre 19o7), M. Padé pose la question de priorité entre lui
et moi.

De ses citations il m’est permis de conclure que M. Padé n’est pas
informe des résultats que jai obtenus el je demande la permission de
les rappeler. .

Il estyrai que M. Padé s’occupe des fractions continues depuis 1891,
telle est du moins fadate de sa Thése, et que je suis nouveau venu dans
la question.

M. Padé a classé les fractions continues algébriques (Thése, 1891).

En 1go2, ¢’est le premier travail que je publie sur le sujet, je fixe
complétement Paire de convergence d'une classe de fractions continues
delimitee par M. Pade (Soc. math. de France) (*).

Aussitot apres, jaborde étude de la convergence des fractions
conlinues quelconques; et si la classification de M. Padé intervient
encore, ce n'est plus qu'a titre subsidiaire, mes résullats ¢tant tous
independants de la nature des classes au point de vue de M. Padé.

(1) Classe dont M. Padé a éludié la convergence dans les dnnales de novembre 19o7.
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Le 23 juin 1qgo2, je tixe I'aire de convergence d'une fraction continue

-, . . for -1\ @ N
représentant la fonetion ( ) » ol  est une constante quelconque ;

ades artifices de calculs pres, le procedé employe ici le sera dans tous
mes travaux uliéricurs (Comptes rendus de U” Académie des Sciences ).

En octobre 1go2, je détermine les aires de convergence des [ractions
continues représentant les fonctions qui vérifient Péquation diffe-
rentielle

(s + b)(cs + (l)—(/—/;—i(;:—) =ql(3)+ U(z),
ota, b, e, d, p,gsontdes constantes et U(z)un polynome quelconque
en z. Les fonctions Z (z) sont de celles qui admettent un développe-
ment enscries de puissances (Ann. de la Soc. scient. de Bruxelles, 1003).

Le 22 fevrier 1goq, je généralise les résultats précedents (Comptes
rendus).

.o 21 novembre 1904, généralisation beaucoup plus ¢tendue, qui
me permet, a ttre "exemples, de fixer Tes aires de convergence de
(o, B-1,741,3)

(o, 5,7, 3)

fractions continues representant les fonetions
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En 1gob parait ma Thése, ow je tente de fonder un corps de doc-
trine. Tous les résultalts obtenus antéricurement sont condenseés et
généralisés. A titre d’exemples nouveaux, je fixe les airves de conver-

gence de fractions continues représentant les fonetions
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D'un développement de la fonction Z (z) verifiant I'équation diffeé-

rentielle

Al (s
(as~+0)(cs -+ (/)—-7—(7—) = (s g)hi(s)4-Ul(s)

(je forme ce développement que Laguerre n’avait pu obtenir);
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D’un développement de la fonction Z (z) vérifiant I'équation diffe-
rentielle
d7 (3)

—=o.
ds

1+ 2mz/(3)—72(5)+ 1l 3*

Mes résultats déterminent entre autres, et @ titre ’application, les

aires de convergence de toutes les suites v de fractions rationnelles

dont les termes satisfont i l'une ou Nautre des lois que voiel :
12 Entre trois polynomes conséentifs U,ppair Upsns Uper s Vieiis
1 . A 7 wwickn e pole
Vm’ Vm—l ou [Jlll-i-l’ Unn lJm—t ’ Vr/4-m+|7 \r/l—m’ \qr—m-—u existent des l(ild'
tions
f\/t, U/» MRS R l;/: 1 U/r»ku/ -+ 1 (”L) A I U[l—i m-1 = 0,

A h Vm -1 -+ ”/I»l 1 V/N -+ " (I”) "\h V/IL——I =0,

ou
A U/IH 1+ “/H 1 U, -+ I (’”‘) A Um-l )

A// v«/ Fmert “/z i1 V:/ i 1T ('” ) A/L V//»I—m 1= 03

Ay By sont des polynomes en s de degres respectifs 2 et o+ 135 Ay,
By HW(m )y sont fonetions de m.

2 Memes  relations, o cela pres que IL(m)A, est remplacé
par H(m) A,z (Rend. del. Cire. math. di Palermo, 1005).

Dans tous les travaux precites, je me suis efforcé de mettre en lu-
micre ce fait fondamental que : la convergence des fractions continues a
dordinaire licw dans towt le plan de la variable, sauf sur des coupures
bien définies qui s’ introduisent d elles-mémes dans les caleuls el qui sont
de celles rendant uniforme la fonction que représente la fraction conti-
nue; mais je n’ai pu démontrer directement que les fractions continues
divergent sur les coupures ainsi trouvées.

Jai enfin abordécette question de divergence sur les coupures dans
une Note du 20 mai 1905 (Comptes rendus ), et, par une voie nouvelle,
Jaiobtena des résultats concluants, mais non généraux.

Je passe sous silence un Mémoirve actuellement i Mimpression et je
regrette que, par suite d’un malentendu, il ne m’ait pas ¢té possible
d’envoyer cette Note des Papparition du travail de M. Padé, que je
vise ici.



