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A.- JüigmiTI-'JffS. - - UÀ - VA.’.JJüS

1 . -  Matrices. -¿oi t t/"un aunuau 8>Qa; n él«:aent tuait« . Une

a^triüc cio cet *mne >u est un t -ble u de. .u n «l«ucnti8 de 1*

an ne a». : .
/  <̂/'* -» t • * * • * -»**- ̂

<Vî . U-1X. . . . . .  &lr y,*. |
A » ............................................... ) = ( <xV̂  )

yo6H / ............ c*'*rr' /

Une matrioe est nulle si toufc scs .»Iwoientw sont nuls. 

Soit ueux ai trie e* s .i et B y» nt chacune le mCaie nuabre 

de lignes et de colonnes. Oü pose :

A B » { cLc> + )

3 1  r\ est un nombre- de J"", le prodiiltTlA cet défini p^r 

 ̂ e t  de »eme A  ̂ — ( d . ' j  i \)

¿ùnfin, soit A et B deux actrices telle? Que le nombre 

des colonnes de soit *gyl «u nombre de lignes de B . On 

appelle ^ilore produit > B , l*i ¡a:trice :

C * (

0cl /V-ft-

ïoutee ces ¿«finition, s'expliquent à ’ e 1 le s-aiê-ne s qurnd 

on considère une a trice A ooüuae dé Unissant une substitution 

lin«aire ^

^ ^  "L̂  V̂' ~  ̂ - - - ?t ̂

Une telle substitution peut d'ailleurs elle-uC.,ic s'«cri-

re :
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», 4L J r ) 4# * Ti)
\  I  \  /

On d«àuiw i :a*üià à 1 a t e :ae n t des définitions les régies sui­

vantes :

A ♦  0 » A

A + { B ♦  C )* ( A ♦  B ) + C

A ( A + B ) =  ̂ A 4-  ̂ 3 lorsque les opérations

( .*  + B ) à  = A  ̂ + B  ̂ effectuées ont un sens

A.BÜ “ AB.O

A ( B + 0 ) * AB ♦  AC 

( B+ C ) A ** BA + GA

D̂n s 1 suite.de cette conf « re no e-, noue ne considérerons
»

plue que dee a Vl-éfc es c ar r o e s d (ordre n.

%
2. - Tou te s les la ti^cee oarrece d'orüre n d̂ ns un -n̂ efitt J~ 

forgent un annt. nu, l'enue^u de ¿actrices complet ( ou total)

sur iT'

Cette l'unê a ^d-jet iX~ comme domaine d'oporateurs à droi­

te et à gauche .

Posons : f  o ^  o \

*' • ‘ (■■ ; : ■* J
On peut «crire toute ai trice sous la forme

A = ( oLc ^ ) = 2 ¿ r j  -ecj_ « Z. e  c j  

et inversement . On nfa A = û que si , * o quelque soit
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i ,  J. Les sont d i t s  s lcutate  üc u -ae de 1' anue u de .u tx i -
<7 ~

ces per r p ort à ir~ .

D'après la règle de multiplication des metrioe*, on a 

« t> e«* = ° e i  J p h

C =

L'arme u de ras tricea Pdraet vm  ¿louent unit^, la ¡a trioe

1 o . . . o o \
1 =  o 1 ...... s=© -f-e -+■.... + e

-1  i  I I  * 1  -H -

U  .......................i /

- Supposons Maintenant que J~soit un corps K . un ausigne

elors l'anneau de actrices d'ordre n sur K par K ̂  .

Thoorèae I

Kh- est uxi tua1xC -.u simple, c'est-à-dire qu'il n'existo 

p c e  d'fi-trea idéaux bilatères que (o) et lui —me me

.on effet, si est un tel idcal, et a un «lwaent ^ o 

d c Jl, soit :

cl = ¿i e ^vCy y

soit <*-. , ̂  o , \JL contient aussi :

^  » r> c&a a  e c a k  
quel54ue soient k et k, donc <X = X

.'Toutrone qu*~ 2: v peut etre docoupos* en une tsoa';* direc­

te d* idéaux à gauche lainiaa . Il est facile d'avoir ici une 

telle décomposition

/, = ( e o .... e^ ) est un tel idéal
7 - * 7



I .  —  D. —4

en effet, o si k r _ r
o , . e . = 4 donc e o £ l  ̂

-n ai k 3 i  **v

pnr aui t«~ rus si :

x 61-, qû lqque soit x £ K ^

U'autre part, "1-̂ est niniaura, c-*x si ¿2. et Æ- r °

aoit <X = c* -±~ ^ -c -t
■V

et si <=̂A p o -XL1 contient aussi

«c e ̂  ̂  = e quel que soit h

Dono tout âlùaent ^  de engendre tout l ' i d é l ,  oe 

qui aontr*. que "i-1 est .a*ni:aum . - 'e ne- tïisonntiaent pour

-*** i «-r* * u  ........
d'ou i l  suit que :

&  ̂ s ' I - ,  <S> ^  -u S> - - ■ Q 't'hr

somæe directe de n id«aux à. gûuoht •

B.- Thworèae fond :w<-nt̂ l de :'Bool'ig&n>>.etidcrbum 

¿.— L* intartt des anneaux a. a' triuee réside dans le th«*orè;ae 

fondamental de :.'a^ol̂ gun-#eâdcrbnm : Toute l^èbre siaple 

est iso-aor̂ he ¿l un anneau ce Motrices bvu un oorps .

( iiappel de la dciinition d’ une algèbre siaple ; anneau 

sans radical satisfaisant À la condition .ainiiaale pour lt  a 

idc aux à gauche, et n* aytnt pfis dT̂ utre idéal bil^tdre que

o et 1* anneau lui-iaeme ).

L - d es.aons'¿ration que nous allons donner, due à ^artin, 

et non publiée, **<_• fait en deux «t» pee .
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5.- ai.ère partie dt 1 d« aon« ìratioa

Infini î.ioû s Un anneau <5~ «bvcc u lament u it« cet dit 

posséder au eyetèiue d'uuitgB matricielles e • ( i,J = l,^..n) 

si les e • b ont u>-ne i/~"et e>rtia£ont hux ooudxtiona
V

( ©&£ = 0 si 1 ?  *

< 1 ) i Ci& * C c *

( 1 = eHH  ̂ e tr+ ---------+ e„^

The or ô aie . — ¿1 uu enne - u possède un s^stè -.o dTunitob na» ti’ 1 — 

cicllfeB e cÿ 11 est isomorphe à. I 1 snne u  dea ai trices d'or­

dre n à. üoeifiolcnts d us le aoue- nnê u 7k de O" oo aposà 

des l̂enaents de perçut blee v̂«. c tou a lea c <,■ .

fortaona lee «louent? de . Soit x <5 ¿r- . ^OBona : 

y (x) = Ç e,-,!

On a y o y& « x •< - c^y

Bono y 6 V . Invc-reeiaeut ei y 6 ^  on a

T e. ye = « - ; y = y
¿  - V I »  I L  L  L  C *  *

üeoi pose, à x ^faisons correspondre 1>* matrice à, ootìiffi- 

o lenta d--u,s

x = ( )

ou a -  = y ( e,¿ x ©¿f )

On a x + x1 = 3T + x 1

JL»' autre purt,

y ( e x e- ) =  ̂ ex x e-. 

i>onc y ( e - x x1 e ) = ? e .x x* ©-=*<-© xe e x* e -

* £ y ( © - x © - ) y ( e  x ' e  ) r  ,L «.»' ** ¿ '
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et p*ir suite x *' 3 x.x*

Inverse aent, soil; T = (<3*̂  ) ^ trioe dc l'enntsu

des antricea but . II cxiste an seul «loment x de t/" tel 

que x =• Hi . «.n effet, e*. on tfcrit 1*equation

- e . x e - . = a-u >
 ̂ A w \ A

on en tire

_ *•> x 

|  a‘> %  8 * t * m x 
Done x -> x esc un<_ isaiaorphle.

6 . - Deuxiame p rtle de 1% dfctmonjr tretlon

Soit maintcn^nt ) une slg^bre simple . iioue » lions for- 

mer un s,yBt6me d'unitcs m&trloiclles d^ns )  f D ?^pr6s le ler 

thbor&nxe df . “auo 1 rgen-»/'cuderburn, ell© ae a«uoppose en une 

so.&iBe direct«, de n id«tux 4 g&uohe minima

1 5 "  W t
/ O 8l i f J

sveo e . e = J
 ̂ ©l Bi i  = J

1 a «  ̂ + ©i ♦ -------- + C 7z_

lious poserons

Si . = e - > e

C'e^t un aodule de ) . ( C'eet aeue un eous-anne-u, aals si

i  3F J 1© proQuit de deux no.ubiee queloonques est o )

¿¡oua aurons 4 <_nvieager dett produi os do modules . I I

est o lrir ,  de f  ^ o n  g«nur le, qut ai ^ e t  f o eont deux modu-
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Ica ü’un anneau .  Lea somates de proemi té 2. o</5 , C f j CXL

d«.fxii±8sent uri nouveau module qu'on dusi^ne par̂ 72<î£ Ce pro­

duit est associatif et d is tr ib u tif  .

-A) utuae de r u  D* une fâyon p . ue gonurale , soit un an­

neau , e un idciapotent dei et uonsidorons le ¿nodule e ]f~ e 

qui cet dvidern:uent un aous-anneau de ïT, et n'est p>a nul puis­

qu 'il contient ê  = e j= o . e est d'ailleurs unité de c ¿Te 

S o it^  un idéal à gauche de elTc . On a 

-lU 'j =  *,> Hvj ss e

d ' oà Ì  ̂e VŴ

et e .V̂ )= e e. Wj = ^

1% correspond ano e 4t/J ¿ÌT  ̂ est donc biunivoque . Donc,

ai ì s it is i  i t  à 1 condition du minittiui ( ou du iaaxi.uuia) 

pour lea iu«siut à gauche, i l  en cat de ùiCmc de e } e .

De plus 'f' = Y^kj.e = Y ^ j . )

d one , ai V~ cet Pcmi-glaple, e Te est sua si ae il -a lap le .

Suppoeone maintenant que * e soit idaal à g-uche uinl.au.a 

on s *= 4 U] e £ y"e

Donc * 0 'K] » e Yl^j *0 , ou f\U ]=  Yv i )  = e f e

Jonu Ica seuls idéaux à g-.uu he de e /" e sont o et e J U L  

rar suite, e /  e est un corps , o ¿¿r si on considère un o louent 

(V de e Y e, l ' idoal à gauche engendre par a est 7= o, donc 

est identique à e TT e . Par suite, i l  existe un b tel que 

b o. = e b (  e f e
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j*utr©:aent dit, il existe ui* inverse à gauche et une unit® 

donc & cet bien un corps ^  .

^onstruction des eûy

Supposons ¿a intenf-nt  ̂ siaple .

On» f i  j f)k-  •>*. {  « j f® K
:.iBie ''"e.^eBt id«&l bilstôre d* ns  ̂t et di.f ^rent de o

'S -puisqu'il contient e — o F o donc est ^  0

= *  °t V e,) Cfr ^ c£ = °

On e Ÿu T o ( ) ï k )

Donc. Yc<- r ©

et p-.r suite Y *̂ j<* o quels que soient i et J .

roeons, e f * e <(, choisissons d^ns ( i=*£,...n)

un c 1 w i*en t e ̂  t p o . On a

• v -• £  « - ¿ ^ H  

ou ©  ̂= ©^ ©_,

Donc , ê e 11 = e £ «A e, = e x  <

Y' ®,«c< » Î© L, r  o

De p  s u s  ,  Y ^ ü c l = ^ ° ^ o i e < C  Y *  © ^

et  ̂e^est i d«f I à. gauche d«ns f i  4 , donc

T  e c  = î*"°,

0 “  V “ ® l  ® î,, = ~f e ,  = o ,  /  « ^ =  y ^ (

ou ¿ ieC, = ^ ‘ -

I l  existe donc dans pn e A ^ t«-l que :

U L -<
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Posons o

On s ^  ̂') *  ̂}

Puis

( j r  *■ ) e ^  e j *°

e e„ — e e e e „ 31 e e , e .^ p L» 1 %  Lt 11 jtç

* ais e -  = e_L cJ e^ « e^,

Donc ©¿* - e-t.ft'

Par suite x
e - - * c* • ;

•A. -A *t~ -C

et ooauac* c , le ck.ul idcmpüttct au corps '¡/"¿¿est

e L dono e Lt = e et par suite

1 =  e +  ©, ■*■......... +  e M

Lee conditions (X) sont toutes verifiots . D’aprèB le 

thèorètae d*^rtin, «-et iuoaorpbe à. 1' aiinc u des aatrioes 

d'ordre ç. $ur le sous-annesu '(K des nombres de iT]p® rentables 

avec les c L-  ̂ . loi i l  est f^cilc dt. voir que est iso­

morphe à ifj,, dono est un carpa . ^n elfet. si

y 6 ^  C /  

y * ©,, y«„ e

et à yy* correspond y- 3"'• à y •*- y* , "y •+■ 3~*

D'autre part, on « pour tout "y C » c'a rtf 8 lvant

ï  -  ‘■„y

ün en tire £ «„,3? *,L “ ̂  «£, y ®,t = ̂  B ci 3 ” y 

et 1 j. valeur obtenue de y est bien dans Ji . Donc i l  y a
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bien iso-aorphie entre ^ «t yt, , ot qui deraontre complètement 

le deuxième thsorèrae de we d d e r b ur n . Le centre de Veet 

contenu d̂ ne fa <3 1 «près le définition de )-L .

i£n rcsirnc, la recherche de 1«. structure des «libres 

sem-siaples est r̂ jK.n«e , grfioe >iux ceux théorèmes de tVed- 

derburn, à ccl 1 te des corps ftfcuches

C. H~ï £ ■ ' Li

7. - Jtfiinition. - üoit P un corps cOia-autatif . On appelle 

système ĥ percomplexe sur r un anneau ^  qui est un P -module 

et dont les uie^cûte sont peramt.blcs ?vec ceux de P ;

eu t renie nt dit,

= b x' -*• bP + .............+ b P
1 *■ h

tout ojLément de «/" aj r*nt le fonac

a  =c\ b, i - ^ b ^ .......+ ^bv, = ü,ri. + b t^ v + . . . . +  b ̂  X 'Yx

ove c ĉ 6 P et le s b - wt ait lin« ir^îei.t inde pend -.n t a p r̂ 

rapport à P (̂ /u. = o «At= o quel que soit i)

n est le dê rô psr rapport ù. £  àcir , les b l foraient 

une ¿-base . Tout syetèrae de n forces indépendantes en bt 

est une autre r-bfcse de J "  . L'% loi de multiplication des bt 

®8î; n i* *  >.»• il* donne oelle de tous let= n rabres de *r .

¿-.Ile doit seulement «atisialre à 1*5 condition df«ssoeisti- 

v it. ( bA b j b,, = b j  br  bj)

Q« ~ x'rodult de deux â atè >ita hype rooraplexes

¿oient i“7 = b P + b P ^ ............ + b P
l  »a

LTl  ~ C P  ̂c P -V . , . . «r o P 
-i ->1
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de us s;,stè.itb hyperuooiplexes sur P

On appelle ^  =* ^  bv ^ P

leur produit . C* es t  un a>tè.jc hyperwomplex© ay-nt pour 

b 'se les b.«e e t  ou les b , «ont « oh'- ugcables avec les o

«y b , or = ( b „ b , , ) . (  o ^ o f )  = ( ° t,or ) • ( *>»V*

Tout o l^ c ; . t  du produit e'éarIt
i _

Z oc b u  = - b ' o ,, =1 b o  '

j" o » £ e t  inversement . Donc, x tTestb* £r
indoppnd -.et de s x>-baaew ohoieies . un a

j : X xi = {¿ , ¿> ¿ z )  x j Ì “ ^ * c* i£>iri * ^

JZ, X  ( si X J» ) = l i  ^

Co argt c'as par t i  cui i«-re de •yetàu.’CS hyperoouiplexes , 

f i^u rti i t  le» suro opre f in is  ( oOiiL̂ ut ¿it i f  ou non / de P .

3i A  est un te i  suroorps on a

( 1) A * bn 71 + bx/> + . . .+ b^A »il bt + /ì bt+..+^ B 

su lieu de iTx A  on uorit ausai iT^ . L* dtìfinition (1) sr«p- 

pl ique e nuore lorsque _A est un uorpa lniini . On dosi me en— 

core 11 enne *u obt-.nu par ù~ outvx.A ( ce qui n'est plus un 

systòue hyperao<aplttxe sur 5? ).

Un aya tèrne hjrpero empie xe ou un produit de «els ŝ , s tò ­

ma a s -tiei'^it toujoure aux ooutìitions m social .le e t m.ixiiai&le

■j . -  S^stèmes se-ublablee

boit f  uu sj stèrne siuple 5? le corps formò des «¿1« -tenta

de \ peruutablea aveu le© e - - et 2 xe oorps premie:
0 " A
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ou plus gwûcraltoicüt un ious-oorpa c o a . t t t a t i f  dc ^ ) uontcnu

d>ns }tl , on peut ¿ o r i r e

x'T̂ v

Tous les  systê-aes simple s pour lesquels  i s oorps ^  

oorrespondanta sont isomorphes, a ont d i t s  sera b 1 ̂ ule s ; s i  Y 

e t  ) sont deux t e l s  systèmes, on o j r i t

f  ^  y  \

il.xx p a r t i c u l i e r  on a ^ K

.La not ion de produit de- a^atèaaea h^pe rc omplexes permet 

d'wtablii. u^ns quelle ¡uesurc la  s t ru c tu re  ’u*. ayetèiae simple 

^  dopeAid de- c e l l e  du oorps oprreepond oat , en u tudiant  la  

a^nièr^ dont t<e co d if ie  > qu'ind on rtmpltiue à? par un suroorps 

^ de , autrement d i t ,  quand on f n i t  le produit  't ^

U n  e s t  donc aücuti L  « tud ie r  l e s p rodu i ts  de s. etèmes
«

simpies, On ootient l«_s r»sui i*ts suivants :

10. - a) x 'i 'o  k-m t de d<-ux corps oo amut >t i£a e t  ^ sur P ( ^"fini) 

3i / e s t  de plus e«* p arable ( ses «¿lêtaents rac ines  d 'équa­

t ions irroduo t i  oies d -ns P e t  aaus rac ines  taultiples) s o i t
~ P i V Î v n
0  un pel^ notae p r io i i t i i  de o [ Y - T + ' P & - b - - - - - - -+ r  & J

y ( z ) le poljAj.o.ae ii. r«*duo t i  ble de P [ O  dont e s t  une 

racine . Si ( a } se décompose dois E|zt en r  polynoaies 

i r r é d u c t ib le s  ^  . . . .  , / x  ^  cs l  1 a a o gaie- di r*. o te ü«_ s r  

suroorps de lï engendrés par les  i aoines de oet? polynoiues

Si V^n*«itait pas séparable , X ^ jjpurr . i t  avoir un r a ­

d ical .
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II.- b) Produit_d ’aa corps no., courut tii e- dcgr« fini par

rapport à t . par un corpa -o ¿.¿utatlf 2- .

On suppose- que le centre z. de > est «n s uru j rp s s «a> p a.r > b l e

de r

Le centre de ) X E n’cet autre que effet ,

supposons d1 auord S fin i p r  rapport à. P . Alors :

1 * 6 ^ + ............+ ÇHP 6"̂  P-base deH

et > ^ ^ ^ tT*............+  %*. lT

Soit a un « 1® ænt du centre de ”5 )( -
)~

a  =s ^  U , + .................... +  (̂ VlU 'V>- u  *- ^  ^

IX doit etre cojaautatif avec tous les àlwaents de ^ ^  i l  

en particulier aveu tous lt. a «lwraents de 'fi . Si V£J est quel­

conque, on doit avoir

......................... ^ n U w V  = ^ V  U , * .........................‘* ' Ç).V  U ^

d*où u v — v n - quels que soient i et v
e t-

donc u € Z  , ^ t ■ Inversement, sia est un nom­

bre quelconque de £ )t, T  , soit

s x ? = z {;+...............♦ z “£ a P-base de c

^ .............*-

alors si v = Gu.+............■+■ G* uq u ~ p-base de i f
i • i i

cet m* no.ubx e quelconque ue 7̂ x ̂   ̂on & evlde auent

a v = x . u = XI g’ - s1- u L= va,
a * cf

Si raai ntenant est i nfini algébrique par rapport à P 

soit œ un olciuierit du centre de \  ^  ^  . On peut ecrire 

(K  = uMç-, ♦-...............+ Û Ĝ  u  ̂ P-base de >)

'rde^( . .̂ ^en̂ endrent un oorps fin i algébrique sur P, soit
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t -
{ P ir^-i_£) . Soit .... P-baae de . On peut

«urire

a  .............♦/}*▼*. Tt c /

et on montre comme ui -de s eue que

a C Z l t X -
et iiiVcrèt^en t, la dogana :,r».*t ion ci-destus otabiit que 

' tout nombre de ̂  x 2L fais partie du centre .

On montre ensuite { voir Van der rfserden, üd II p.175) 

que tout ideal bilatère de * X  est engendré pnr un idenl 

bi latóre de - x S. , c'est à. dire que ai C% tet ide&l bilatère 

de | A  L  il existe q uo^bres ■{*, .... $o de tels

que =* ( -t-, f-L .... )

i Tout bombre do t̂ Zlost de la forme -i, i>1 + C f )

¿i un ideai bilatère est simple- d*-ne Y~$L. Z. 1* idéal cor­

respond ant de tf JlpXest r.ussi simple et inversement .

Ce là et nt, £  ̂  n f p^e ae radical , s ns quoi le ra­

die* 1, ide.̂ l bil tère, ecr .it engendré p.r idw> 1 bilatère 

nilpotent de £ Jk £ ce qui est impossible dtiprès a) 

iiono, / i  Z est se ai -simple . D* r.près fi) son centre xZL 

se décompose en une somme directe- de r ( r ^ n  = degré de ^  

sur P ) corps üQaautatife sur £ . Donc se dcoompose

en une somae directe de r algèbre s simples, lin particulier 

si £ = P , r = 1 , ii )fc £. est une algèbre simple isomorphe 

à. un anne- u complet de motrices d-.ns un corps^O/Xde degré 

fini sur .
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| i  on prend , on p t r t i c u i k r ,  pour ^ le corps JT alg»- 

Lir i qut.at çit icraa sur P, est un o or pe { chc ) de degré f i ­

ni sur S L : mais un tel corps est nwoesseirement =■ J \  . Car 

si x est an de ses «luttents, on a

3C =s a „  ♦ ................  +  à> CLŷ  ? L C j T

x satisfait; à. p.ne «qustion o<u degre p -*■ 1 à. coefficients 

d s ne .
K+1 U-

f (x} =o(jx + oi^' + .....+ x - o <±L non tous nuls

lr-i8 f (x) se décompose en f c teuz s linéaires d -ns jl[iXj 

et comme K  n'*> p*s de diviseurs de o, x p* nnulc un d«_ «es
A

facteurs, donc est d%ne _ l .

•Lonu j péi S i e s t  une «lgèiire de m tr ioes  d’ordre aa k ooef-

ficients dr>ns J l . Son d gr» surJu est donc un carré m 

Comme c'est ¡-apsi le degro de l sur t on voit qu'un oorpe 

gaujhc fi toujouru un dt-^rc carre p&rf it par rapport à ion 

acfitre . ai est 1 ' indice du «orps .

I*- • - °) ■r' .oduit de d>-ux cor ?e gauenea f i nis et ^  de centres 

V et c * ( £y£ »opar«blt_s )

vn voit co.aae c^-dessus que ^  ^  ï  est le centre de r * z  
D'autre oftrt, on montre au;? si que tout idc al bilatère de 

lT )£ S est *tt|tnCfé p?r un ldi^-l bilatère de J?. Donc 

 ̂ ^ est eo.Ji.je directe ci ' aigrèbîrea simples en nombre <sgal 

au nombre ue corps dont la somme directe forme t ^ '
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Ij.- d) traduit de deux 1 <èbrt.s simples

On s } “ H. i P. - = Î ' X  ?4

d’oi f X l  = #>*?'*P„_ *  P s

°n s J^X P* “ *. î
Z

ji.n e f f e t ,  P es t  engendré p r  le's r  quantités o :
*t, à

P par l e s s “ quantités c 1̂  donc P Ÿ 6 par les r  s quantités
-à

«vj.&C * o.u 

%.** ° - h * °lft °lf

s ûtfr °-h 

o s i  k p a ou 1 ÿ3 n

• ® * = OùLn s i  k =sa
1K  ̂̂  à i  =xi

Soit le numéro d1 une paire i j  , a l la n t  de 1 à. rs

p> celui de la  paire  ici e t  posons cL  ̂ K̂ =

On s (o s i  / î f )

* ‘S l o s i  /S
«C p

Porto Jt.s q .̂,3 sont un s^steè.ne d r unîtes .g t r io  ie Iles .

P X P^ es t  dono isomorphe à P̂  s
n.

Si ^  ©JftK’ sont f in i s  sur P , on a , d 'après  o)

a  ) k k ' * s> w;„ ^ ----

d f où ^  s  ( W'̂ 2> kl - S>------) ) ( p 0

¿.n p r t i o u l i e r  supposons que P *= t  centre de Jl , e t  de plus 

que ( s = 1) Z. =<V so it  un corps olg®brique ooiaïuut a t i f  ( f in i  

ou in f in i)  sur c . Alors, d’après b)

K  * « K» ̂  K» D/
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r x  2- *  KV-*.
done ufi.a ' Igubrc ai 'uplt  ̂ i «fitt.- siaple p» r t xtcus i jd Igobri - 

eue ^ du centre ri . Le oorpa devient une algèbre

biapU, auiiĉ u coaplot de £u> trice* d’ ordre r» dî ne un corps 

¿P. ’ J) £ et Kdcvitnt uu u couplet eie j?trices d’ordre

r r* dtjüs lt -.aeue corps

On voit en particulier que toute« Ite al̂ òbree eeabla- 

bles se co-pofftfctt de 1 -îeUe ü» r.iôrc loraqu» on fait le pro­

duit par un corps —

Cx* peut continuer en pr-nant u n e  ertene ion T de — (qui 

cet le nouve u centre ) h '  devient un anr.e u à t. .actrices 

d'ordre r ’ ’ d-ne th. " T devient ui: anneau de a^trioes 

d’ordre r r ’ r ” dans le ¡aerae corpe .

Lorsqu'on continuant ^insi . on arrive à S I , corps al- 

gesbr̂ queraent fermé, dfcVicnt ux‘ a«i*t‘U de matrices d’or­

dre car dr̂ ne S i ( u  indice de sur r }

U n gèneri.-1, i l  existe vu. corpe T C Si pour lequel <h x  T 

est un -nüc u d<- -à’ trices d-me T lui-i.ic îe

à i  x  t  = r  r ^ >  lA^YïrrtL

t. lora 31 U *_st ail tturvorps de; T f on s ^

A x  a = 7 X  u » >r

G'tet encore Ui. ¿nneau de matrioes de ai&ao ordre dî ns U , en 

particulier si U = ^  ou v o i t  que n = ca . T est dit corps de 

çi>oo.Mi osi t i on d©<̂ ( et de "'et en gwnwr 1 de toutes les algèbre s 

semblables à. ^  ) . Ile jouent un grand rôle dans l ’etude dv.s 

corps gauches .
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1 . -  La démonstration donné« au psragr8ph« 4, Indiquée comme 

inédi te ,  8f trouve h  ouelque» dé ta i l«  près,  dans an mémoire 

d’ Artén publié dons l e s wAbhandian.'en" du séminaire de Ham­

bourg ( 1926) .

2#— Pour se conformer ' la terminologie adoptce C n n s les  

oonfi rences suivantes ,  remplacer par tout  le mot de pré par 

rang lo rsqu’ il  s ’ a g i t  d’un système hype rcorml ex e ou d T un 

corps non comnut t i  f .

- D -


