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OBJET ETALE ET FAISCEAU

paer André ROUX

1. Rappel.

0 étant une petite catégorie, soit 0°(E) la catégorie des foncteurs
de 0°dans E(»). 0°(E) est une catégorie compléte et factorielle.
Soient : hom : (°x0 + E le bifoncteur canonique de 0 ; h : 0 - (P(E) 1e
foncteur défini par h(U) = hom(?,U) ;
(h°,loo(E)) : 0°x0°(E) + 0°(E)°x0°(E) le bifoncteur produit ;
¢ : 0°<0°(E) + E le foncteur coévaluation de 0 défini par ¢(U,d) = ¢(U) ;
ey * 0°(E) + 0°x0°(E) le foncteur défini par eU(¢) = (U,9) ;
Hom : 0°(E)°x0°(E) + E le bifoncteur canonique de 0°(E) .
1.1 Théordme : Les bifoncteurs ¢ et Hom.(h°,loo(E)) de 0°x0°(E) dans E sont
canoniquement isomorphes.,
1.2 Proposition . Pour tout objet U de 0 :
a) le foncteur ¢y = €.y 0°(E) + E préserve les limites {droite et
gauche) 3
b) pour qu'un morphisme ¢ % y de 0°(E) soit un mono resp. épi-mor-

phisme, il faut et il suffit qu'il en soit de méme de «(U) dans L,

o eemteise ccrertsamerm smsee s ——

() désigne la carégorie IEns ou la catégorie Ab; dans ce dernicr cas O sera unc catdgueie prdadditive,

et les foncteurs seront réputés additifs.
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¢) h(U) est un objet projectif de 0°(E), i.e.
Hom(h(U) ?) préserve les sormes fibrées firies.

1.3 Proposition : L'ensemble (h(U))UeOb(O) cst un ensemblc de générateur de 0°(E).

Un petit foncteur ¢ : I + 0 ect appelé un lim-représentant de 1l'objet ¢
de 0°(E) si ¢ est limite 3 droite du petit foncteur h.¢ : I » 0°(E).

1.4 Proposition : Soient ¢ et Y des objets de 0°(E), ¢ : T »0resp. v : J+0 -
un lim—représentant de % - resp de ¥ - dans [;les objets Hom(¢,Y),
ligw(¢(i)) et li? 1i§ hom(4(i),¢(j)) sont canoniquement isomorphes.

Pour un objet ¢ de 0°(L), soit OQ le petite catégorie des objets de 0
pointés par ¢, et soit ¢ O¢ + 0 le petit foncteur canonique de O4> dans 0 .
1.5 Théordme : Pour tout objet ¢ de 0°(E), ¢ : OQ + 0 est un lim-représentant

de 9.

1.6 Corollaire : Le foncteur h préserve les limites & gauche.

0 : 0 » T étant un foncteur, le foncteur H®, préservant les limites &
geuche, de T dans 0°(L), défini par H°(E) = homT(o(?);E), est appelé le
foncteur o0-section.

Si T est compldte & droite, pour tout objet ¢ de 0°(E), 1'cbjet g(¢) = lim 0.4
est appelé 1l'objet de T étalé par o0, défini par le foncteur ¢, et le foncteur?
g: ¢ +g(9) est appelé le foncteur &talement par o dans T.

1.7 Théoréme : T étant compléte & droite, pour tout foncteur o : 0 + T, le
couple de foncteurs (g,H°) est une adjonction entre 0°(E) et T.

En particulier ¢ préserve les limites & droite, et il existe des
morphismes fonctoriels canoniques e:ev = g.Ha -+ lT et

3t lyogpy Ho.g =« (¥),

ae) lire 3 = nolispe et w = adlit,
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foncteurs de 0°(E) dans T préservant les limites & droite, les
foncteurs ¢ + g de O(T) dans O°(E)d(T) et u + u.h de 0°(E)d(T) dans
0(T) sont réciproques 1'un de 1l'autre.
Reparque : tous les résultats précZdents sont maintenant clessiques ; on en
trouvera les démonstrations dens [1].

2. Extension au cas général : la cat3gorie da(0).

Une classe C satisfaisant & tous les axiomes d'une catégorie sauf (peut-8tre)
3 celui expriment que pour tout couple (X,Y) d'objets de C, les morphismes de

X dans Y forment un ensemble, est appelée une hypercatdgorie (ou grosse caté-

gorie). En se plagant dans une classe suffisamment grende on a de méme les
notions d'hyperfonecteur, d'hypercatégories compldtes, exacte, abéliennc,...
0 étant une catdgorie, soit 0°(E) l'hypercatdgorie corplite et factorielle
des foncteurs de 0° dans E, les définitions et propristds donrées en 1, s'adap-
tant alors de fagon évidente,
Pour tout petit foncteur a : I + 0, le petit foncteur h.a : T + 0°(F) admet
une limite 3 droite @ = lim h.a (i.e. pour tout objet U de 0, a(ll) = 1im homo(U,a(5
2.1 Définition : On appelli foncteur contravariant lim—représentable sur 0 , un
objet ¢ de 0°(E) isomorphe & un objet ¢ de (°(T) oia : T » 0 est un
petit fonecteur ; a est un limereprésentant du foncteur ¢.

2.2 Lermme : Soient @ : T > 0, et B : J > 0°(E) des petits foncteurs ; l'ensemble
lim li? B{(j)(a(i)) est en bijection canonique avec Hcm(g, 1im R)
(qui est donc un ensemble).

2.3 Définition : On appelle catégorie droite d(0) de 0, la sous-catégorie pleine

de 0°(E) dont les objets sont les foncteurs coniravariants lim—repré-

sentables,

a:1>0etb :J+ 0 étant des petits foncteurs, on a
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homd(o)(g,é) = lix; lim hom{a(i),b(j))

(vu 1'aspect de cette fcrmule, on voit tcut 1'intérét qu'il y a & considérer

la composition des morphismes de 4(0) corme composition de morphismes foncto-

riels). Le foncteur h est alors considéré & valeurs dans d(0) ; il est pleinement

fidéle et préserve les limites & gauche.

2.4 Théordme : d(0) est une sous-cstégorie compldte & droite de l'hypercaté-
gorie 0°(L).

2.5 @orcllaire : Pour tout objet U de 0, h{U) est un objet projectif de &(0)

(qui posséde donc assez de projectifs). Les h(U), ol U parccurt les
objets de 0, forment une classe de générateurs.

2.6 Lerme : Soit 0 : 0 + T un foncteur de 0 dans une catégorie T compléte &
droite. Sia: I+ 0 et b : J >0 sont dcs lim-représentants d'un
objet ¢ de d(0), les objets de T, lim 0.a et lin 0.b sont iscrorpkes.

2.7 Proposition : Avec les nctations du lerme précédent, i + lim 0.a est un
foncteur covariant @ préservant les limitcs & droite, de a(0) aans T,

2.8 Théordme : d(O)d(T) étant la sous-catégorie pleine de d(C)(T) des foncteurs
préservant les limites & droite, de d(0) dans une catégorie T corpléte
& droite, les foncteurs 0 > ¢ de O(T) dans d(O)d(T) et u + uw.h de
d(O)d(T) dans 0(T) sont réciproques 1l'un de l'autre.

Les conditions classiques pour 1'existence d'un acjoint & droite & ¢
paraissant imposer & d(0) des conditions peu naturelles et trds restrictives,

on se limite ici & un cas particulier assez fréquent dans les epplications.

Une triangulation sur la cat8gorie T est la donnée d'un triplet (I,q,j),

ou I est un foncteur de Mor(T) dans T, q un morphisme du foncteur source o dans

I, et j un morphisme de I dans la foncteur but B, tels que j.q soit le morphisme

cancnique de o dans B8, et pour tout aeMor(T), q, est un épimorphisme et j  est

un monomorphisme,
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2.9 Thécréme : On suppose que :
1. T posséde une triangulation (I,q,j) 3
2. 0 est une sous-catdgorie de T, telle que la restriction de I & la
sous-catégorie de Mof(T) dont les objets ont leur source dans 0 soit
a veleur dans 0 (en particulier 0 est alors saturfe par les isomor=-
phismes de T) ;
3. Pour tout objet E de T, la sous—-catégorie SO(E) des sous-objets
de E apoartenant & 0, et correspondant aux moncmorphismes du type
de la trianguletion est une petite sous-~catégorie (en particulicr
ceci a lieu lorsque T est lccalement petite).
Alors pour tout objet E de T, soit H°(E) le foncteur de 0° dans E
défini par U » ;)i{:(E)homT(U,V) . le foncteur H® : Ew [I°(E), Ce T
dans d(0) est adggiﬁt 3 droite au foncteur o

2.10. Remaroues :

1. Sous les hypcthéses du théordme, 1l'adjonction définissant un merphisme
€ 1w = g.”o + 1p , pour que sur un objet E de T, €p soit un isomorphisme de
E sur E, il faut et il suffit que E soit limite d droite du foncteur inclusion
de SO(E) dans E, En particulier E est alors limite monique d'un petit fencteur
& valeurs dans 0. De plus si 0 est une sous-catégorie de T stable per scrires
directes finies, pour tous x : U+ E, y : V + E, de SO(E), I(xvy) est un objet
de SO(E) majorant U ct V, et par suite SO(E) est en fait un systéme inductif au
sens le plus ordinaire dans 0.

2. Les hypothéses du thordme peuvent &tre modifiées de la fagen suivante :

1) T est colocalement petite (car T étant compldte & droite, il existe

une triangulation sur T),

2) 0 est une sous-catéorie de T saturée par les épimorphismes de T;
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3) T est localecment petite.
3. Toutes les démonstrations de ces théorémes sont éldmentaires, mise &
part celle, assez technique, du théordme 2.4,

3. Objets &telés et faisceaux.

3.1 Difinition;: Une sous-catégorie 0 d'une catégorie T, compléte & drcite,
est pré-ouverte (dans T) si elle satisfait & la conditicn suivante :

Pour tout petit foncteur a : I + 0 de limite & droite dans T,a(i)—af E = 1inm a,
i I

et pour tout morphisme a : V + E de source un objet de 0 et de but E, il existe

a) un petit foncteur b: I = 0 tel cue dans O, V soit un objet placé sous
b(b(i) g;* V)i el 3

. > . .

b) un morphisme o = (ai)iéI :b > a , tel que éans T, b(l)—BT-V = lim b,

1

et pour tout 1 de T , a.bi = 8.0y,

I1 revient au méme de dire que o : lim a,.
1

On notera qu'une sous-catdgorie pré-ouverte est une sous-catigorie pleine.

Dans la suite, 0 est une petite sows-catégorie préouverte d'une ceatégorie

T compléte & droite.
3.2 Théordme : Pour que le morphisme € :w > lT’ pris pour un cbjet E de T, soit
un iscmorphisme de £ sur E, il faut et il suffit que E soit limite
dans T d'un petit foncteur & valeurs dans 0,
Scit ¢: (U,x) » U, le foncteur canonique de OV°(E) dans 0, de limite &
]
droite (dans T) U, = E= lim ¢ 3 si ep ¢ E + E est un isomorphisme, E
O ()
est limite & droite dans T de ¢. Réciproquemert, soit a : I + 0 un petit foncteur

de limite & drcite dans T , “(i)"“gf* E =1lir a , il suffit de démontrer que

i
E = %ém ¢ . Soit Ux - Z un objet de T placé scus ¢; Z est canoniguement
49 (1 .
placé sSous’a par a(i) P Z, donc il existe un unique morphisme z : E > 2
a. :

1
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tel que, pour tout i de I, 2, = z.&s 3 il reste donc & montrer que pour teut
i

U onaz = z,% ; or il existe un petit foncteur b : T + 0 , tel que dans 0

U, soit placé sous b(b(1) < Ux) et un morphisme 31 (xi) :b » a rendant
i

cormutatif le diagrarme :

b,
1
1) U
b ) T
N
xi ! x \\ z
a v \ x
: i - E \
all) - . LN
—
z h \‘\\..}\_\
a. -tz
1
ar suite z_.b. = z_ =z = Z JX. = Z.0..X. = 2,X.b. , d'ol en passant
P x" 1 x.bi asezs &i 1 171 1°? p

a la limite suivant I, z, = z.%.
Remarque : dans le cas général de 1., on ne sait rien sur e, si ce n'est que
H(e) admet €0 comme section (comme dans toute adjonction) ; il est facile de
voir que dans la cas ol E est limite d'un petit foncteur & valeurs dans 0 ,
ep E + E est sectionnable.
3.3 Proposition : H’(e) est un isomorphisme de H°.~ sur 1° (et par suite
1l'isormorphisme réciproque est 3Ho).
E €tant un objet de T, pour tout Ux = (U,x) onax= eE.i ; 11 suffit

de montrer que pour tout U -—;ﬁ £ona Y = Egey 5 or il existe un petit fonc-

teur b : OHa(E) + 0 tel que U soit placé sous b (b(Ux,x)~——+ U) et un morphisme

b
e} = 4yx) : b > ¢ rendant commutatif le diagrarme
bx
—— e wU
b (Ux:x) - 1
! P
! : B
Y %y\ ¥
| . i
U - -~ E - 3
i AN
—— \
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—

i = X = ‘ol
Par suite e:E.y.bX EgeXe¥y = XV, s d'ou €

E’y’bx = %'y'bx TRV TR T y'.bx

et en passant & la limite suivant 1, '%F? = y.

3.4 Définition : On appelle sous-catégorie des objets de T &taléds amu-dessus de 0,2
la sous—catdgorie pleine-éo : Tb + T deT dont les cbjets scnt les
limites dans T des petits foncteurs & valeur dans 0.

Tb est la sous-catégorie pleine de T dont les objets sont les images par

g des cbjets de 0°(E). O est une sous-catégorie de TO et le foncteur g, donc

a fortiori le foncteurn, est considéré comme & valeur dans TO .

3.5. Théordme. a) Le couple de foncteurs {i,,~ ) est une adjonction entre Tb et

T (ou encore ~ est un réflecteur) ;

b) la catégorie TO est la sous-cetigcrie compldte 8 droite

engendrée par 0,
Soient F un objet de T, et E un objet de T, homT(io(F),E) =

lim hon(U,E) = lin Hom(h(U),H’(E)) = lim Eon( h(U) ,H (D))

e () 4o (r) e (v
= %im homT(U,ﬁ) = homT (Fjﬁ, ce qui démontre a), et b) s'en déduit canoni-
0,0 0
HO(F)
quement.
Remarques :

1. Soit 0' une sous-catérorie de 0, telle que (' scit pré-ouverte
dans T et 0 soit une sous-catégorie de TO' , alers Tb = TO"

2. 51 0 est la sormme directe d'une famillw de sous-cat3gories (Oi)ie de T,

I
la limite dans T d'un petit foncteur & valeurs dans 0 est somme directe de

limites de petits foncteurs (éventuellement vides) & valeurs dans chaque Oi H
de fagon imag€e on peut dire qu'un objet &talé au-lessus de 0 est somme directe
d'objets étalés au~dessus de chaque Oi‘

3.6. Définition : Un objet U de 0 est limite normele d'ua petit foncteur

a:1->0, 51U est limite & droite dans T (ou Ty
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3.7. g§§g£§§g . Pour que le morphisme 3 : Yoo(py * ¥ induise sur un objet ¢ de
] 0°(E) un Ssomorphisme de & svr 5 , il faut et il suffit que @& préserve
i les limites & gauche normsles de 0°(i.e. renverse les limites & droite
| normales de 0 en limites & gauche de E).
Soit ¢ un objet de 0°(F) 3 ¢ étant la restriction & 0° du foncteur
hom-(?;g.é), ® préserve les limites & gauche normales de 0°, et par suite si

34 est un isomorphisme de & sur 3, il en est de mlme de ¢. Réciproquement, ¢ €tant
un objet de 0°(F) préservant les limites & gauche normales de 0°, soit
¢ @ (U,X) » U_ le foncteur de 0¢ dans 0, de limite dans T, U —wr> g(e),

U —§—+g(@) étant un morphisme de T dont la source est un objet de 0, il existe

un petit foncteur b : 0¢ » 0 tel que dans 0, U soit placé sous b(b(U,x) 5" U)
0 x
et un morphisme § ° = (yx) t b > ¢ rendant commutatif le diagrarme
] b
e 6 (U,x) X > U
! l
| |
Y, y
" Ux x ’-‘1‘“

. « . . . . W
onalU=linb, d'od y = ilmé(yk)(x)e $(U) ; soit y + y, le morphisme de ¢
0 0
. ¢ P . . o — - - 4 L4
dans ¢ alnsi défini, on a,y.bX = X.y, pour tout Ux’ d'ol par passage 2 la limite
suivant 0, § =y,

1

Wi

D'autre part, si y = X', ou x' €®(U), on a x' = }Em@(bx)(x') =y=
Par suite 35 est un isomorphisme de ¢ sur 5. "o
Remarque : dans le cas général de 1., on ne sait rien sur 3; si ce n'est que
g(3) admet eg comme rétraction (comme dans toute adjonction) ; il est facile Qe
voir que dans le cas ol ¢ préserve les limites & gauche normales de 0°, 3¢:¢ > 3
est rétractable.
3.8. Proposition : g(3) est un isaeorphisme de g sur 9.~ (et par suite 1'iscmor-

phisme réciproque est eo).
>
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—~
En effet, g(¢) &tant un objet de TO, €0(0) est un isomorphisme de ¢(2) = g(?)
>

sur g(@).

3,9. Définition., On appelle sous-caifzorie des faisceaux sur la sous-catégorie

he)

' pré-ouverte 0 de T, la scus~catégorie pleine j, : Fy > 0°(E) de 0°(E)
dont les objets sont les fonctcurs de 0° dans E préservant les limites

l 3 gauche normales de 0°.

FO est la sous-catégorie pleine de 0°(E) dont les objets sont les images

par H° des objets de T. 0 étant une sous-catégorie pleine de T, le foncteur

h est & valeur dans FO et le forcteur H°, donc a fortiori s, est considéré

corme & valeurs dans FO‘

3.10. Théorime. a) Le couple de foncteurs Gn,jo) est une adjonction entre

0°(E) et Ey (ou encore, w est un coréflecteur 3)

b) la catégorie F. est la sous—catdgorie complite & geuche de
g 0 =} 35

0°(E) engendrée par h(0) ; de plus 0°(E) étant compléte, il en est de

méme de FO'

Soient ¥ un objet de 0°(E) et ¢ un objet de FO : Hom(W,jO(Q)) = Hom(w,g) =
= homT(g(w),g(é)) = homT(g($),g(Q)) = homFo(E,Q) ce qui dérontre a), et b) s'en
déduit canoniquement,

3.)1. Théoréme. (g.jo, H°.io,3,e) est une équivalence entre les catégorie FO et
TO'
Soient & et ¥ deux objets de FO’ 9 sur Hom(®,p) se décompose en les bijec-
tions canoniques : Hom(¢,y) -+ Hom(é,Ho.g(w)) > homT(g(Q),g(W))s par suite g est
pleinement fiddle sur FO.

3.12. Remarques : 1) Les bonnes propriétés sous-catfgoriques de FO dans 0°(E)

et TO dans T ne sont pas conservécs par cette équivalence, mais dualisées.
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2) Fo étant une catégorie compldte, il en est de méme de T,, méme
si T n'est pas compl&te & gauche (To n'est évidemment pas une sous-catégorie
compldte de T lorsque T est compléte).

L. Extension au cas général et exemples.

Les conditions dans lesquelles on se place sont celles du théoréme 2.9.

On suppose de plus que 0 est une sous-catégorie pré-ouverte de la catégorie
compléte 4 droitelT.

Un petit foncteur & valeurs dans 0 est gggiggg_si les morphismes images
sont @es monomorphismes de T. On démontre alors par des procédés analogues &
ceux du paragraphe 3, les théorémes suivants :

4,1 Théoréme . a) Pour que le morphisme ¢ :rv - 1r pris pour un objet E de T
soit un isomorphisme de E sur E, il faut et il suffit que E soit limite
dans T d@'un petit foncteur monique & valeurs dans 0.

b) H%(e) est un isomorphisme de H°.~ sur H° (dont 1'isomorphisme
réciproque est 3Ho).

c) Tb dtant la sous-catégorie pleine et compléte & droite engen=-
drée par 0, (io,m) est une adjonction entre Tb et T.

4,2 Théoréme. a) Pour que le morphisme 3: ld(O) + v induisc sur un objet ¢ de
a(0) un isomorphisme de ¢ sur 8, il faut et il suffit que ¢ préserve
les limites & gauche normales de 0°.

b) g(3) est un isomorphisme de ¢ sur ¢.«» (dont 1'isomorphisme
réciproque est e ).

c) FO étent la sous-catégorie pleine de d(0) dont les objets sont
les images par H° des objets de T, On,jo) est une adjonction entre

a(0) et Fo » qui est une catégorie compléte a droite mais non pas

une sous-catégorie compléte & droite de 4d(0).
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4.3. Théoréme : (g.jO,H°.io,3,e) est une équivalence entre les catégories Fo

et Tb.
L, i, Remarque : Il est &vident que dans le cas ol 0 est une petite sous-catégorie
de T (ou bont au moins dont le squelette est une petite catégorie) vérifiant les
hypothéses du théoréme 2.9. , on peut conjuguer les deux procédés décrits ci-
dessus ; en particulier Tb est compléte et tout objet de TO est limite & droite
(monique) de la catégorie de ses sous-cbjets appartenant & O (si de plus 0 est
stable par sommes directes finies dans T , cette catégorie est simplement un
systéme inductif monique).

4.5 Exemples et co-exemples.,

1) X espace topologique, T catégorie des espaces fibrés sur X, 0 sous-caté-
gorie des ouverts de X, Tb sous-catégorie des espaces &talés sur X, 0°(E)
catégorie des préfaisceaux, FO sous—-catégorie des faisceaux ; le langage utilisé
ici est tiré de cet exemple.

2) T = Ab, 0 sous-catégorie des groupes abéliens finis, Tb sous-catégorie
des groupes abéliens de torsion ; si on prend 0' la sous-catégorie de 0 dont
les objets sont les %/Zp" (peP, n W), on a To =Tor 3 s0it00p (pe P) la sous~
catégorie de 0' dont les objets sont les Z/Zp" (nel), onea 0' = 1l O donc en
utilisant la remarque fait en 3.5. on obtient la décomposition clisgzque d'un
groupe de torsion en ses composantes p-primaires.

3) Par dualité, T = catégorie des groupes topologiques, 0 sous-catégorie
des groupes finis discrets, Tbsousmcatégorie des groupes compacts totalement
discontinus, Fo catégorie des pro-groupes finis,

5. Sous=catégorie ouverte,

Soit T une catégorie compldte & droite et & prodnits fibrés finis.
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5.1 Définition : Une sous~-catégoric 0 : 0 + T est ouverte dans T si elle vérifie
les conditions suivantes :
a) Pour tout petit foncteur @ : I + 0 , de limite & droite

a(i)——g—+ lim e dans T, et pour tovt morphisme de T, a 2 F > lim a,

i I 1
si 1'on construit les produits fibrés
+ 8;(a)
o (@) - . & F
. |
a (ﬁi) !a
: l
iy - — i
a i) < ,_1,7; a

1

alors F = lim a+(a) et per suite a = l}¥ a+(ai).
b) Si de plus F est un objet de 0, o' (a) est & valeurs dens O , ainsi
que les morphicmes a+(ai) et aZ(a), pour tout i de I.
D'aprds b), si 0 est une sous-catégorie ouverte de T, 0 est pré-ouverte
et & produits fibrés finis (dans T).

5.2 Théordme. Si Oest une petite sous-~catégorie ouverte de T , la catégorie

piferine

Ty des objets de T étalés au-dessus de 0 est une sous-catégorie &

|
;
' produits fibrés finis de T,
Soient @ : I »0, b :J >0, ¢ : K= 0 des petits foncteurs & valeurs
dans 0, de limites 3 droite dans T : (a(i) = U; * E (6(3) = Vj +F) et

(elx) = W > G), et soit £ : F+*Eet g : G + E, Dans le diagramme de carrés

cartésiens ci-dessous, pour tout (i,j,k) e IxIxX, les objets us s VE Moo, V..,

ji
Wi o Hijk sont des objets de 0, et (i,j,k)™ Hijk est un foncteur de IxJxK

dans 0 . De méme on a des foncteurs &vidents que l'on n'explicite pas ; en

particulier, lim H.. = 1im 1jm 1im H,, = lin 1im H.. = 1lir H. = &, c.q. f. d.
SRS T s T T N T T
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H — H w
ijk /ki Cka
A d e
o | | I
// /ﬁm—m7lf**ﬂ — c e W

e

F : U
‘l
-] ’ l
l / ,///
//
F £

\'%
i
T
/// J
\'A Tt -
i
Remarque : Le théordme ci-dessus se transcrit &galement dans le cas ol 0 est
une sous-catégorie ouverte d'une catégorie T vérifiant les hypoth3ses du
théoréme 2.9.
5.3 Décamposition stricte et triangulation stable sur T, .

0

Soit 0 une sous-catégorie cuverte de T telle que 0 soit petite ou vérifie

les hypothéses de 2.9. Tb étant alors une sous-catégorie & sommes et produits

fibrés finis de T, est stable pour les décompositions strictes & gauche et &
droite de T.

Si de plus T est colocalement petite, T admet une triangulation par
monomorphisme fort, pour laquelle (& ma connaissance tout au moins) TO n'est pas
stable ; mais d'autre part, T admet une triangulation par épimorphisme fort ,
que l'on peut définir comme limite & droite de décompositions strictes &
droites ; TO étant stable pour ces derniéres et par limites & droite, est
également stable pour la triangulation par épimorphisme fort. (cf.[2] et (31).
Remarques : 1) On notera que la catégorie des groupes finis n'est pas une sous-
catégorie ouverte de la catégorie Gn des groupes ; cependant, l'unicité de la
triengulation de Gr entraine sa stabilité sur la sous-catégorie compléte & gauche
des groupes profinis.

2) Le cas des espaces &étalés au-dessus d'un espace topologique reldve directement

de 5.3.
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