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NOTE SUR LA LEMOINIENNE ;

Par M. AURIC.

D’aprés un théoréme bicn connu, lorsque deux
triangles T, T, sont homologiques, les points d’inter-
section des célés non homologues sont sur une co-
nique L que nous appellerons lemoinienne, parce que
le premier cercle de Lemoine est un cas trés particulier
de cetle proposition.

Nommons 1, 2, 3, 4, 5, 6 ces points d’inlersection;
avec les quinze droites qui les joignent deux & deux
on peut former quinze triangles homologiques deux i
deux.

Chacun de ces triangles est homologique a huit
autres : ainsi T'=12.34.56 est homologique a

Te= 14.25.36 13.26.45 13.25.46 14.26.35
T;= 16.23.45 15.24.36 16.24.35 15.23.46
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LLes six autres triangles ont un cété commun avec T,
et ne lui sont pas proprement homologiqnes :

12.35.46  15.34.26  13.24.56

12.36.45 16.34.25 14.23.56

.

On peut gronper les triangles trois par Lrois, de fagon
qu’ils aient méme centre d’homolegie C et les trois axes
d’homologie concourant en un point I>. Un triangle tel
que T peut étre ainsi groupé de quatre maniéves diffé-
rentes suivant les colonnes du Tableau (1).

Prenons T, comme triangle de référence.

I ) 1 , .
\ppelons —, —, —les coordonnées barycentriques
my m, my

du centre d’homologie C, commun a4 T, T,, T; ct solt
Ty NaTry—+ N3gxT3—= 0

Péquation de I'axe d’homologic de T, et Ty ou A,;.
La lemoinienne L. aura pour équation

S(mi—n})xri—oa(mamy—+ nyng)ryx; =0
ou

Emixri - amymyryay— (Zn o )2=o.

Sous cette forme on voit immédiatement que L est
bitangente & une conique inscrite dans T, les points
de contact avec les cOtés de T, étant les pieds des
cévienncs de C et la corde de contact étant 'axe A, ;.

Les deux autres axes d’homologic sont

Apg: S(my—n))xr=o,
A S(m+ ny)axr;=o.

Les trois axes A;,, Ayg, Ag forment donc un faisceau
harmonique avec la polaire trilinéaire de C par rapport
a T, dont I'équation est

Imyxry=o.
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La polaire de C par rapport a L s’écrit

ny
Em,z+ —_— nyry=o0;
. my

elle passe également par le sommet du faisceau ci-dessus
défini.

Nous obtenonsainsi sept droites concourantes savoir:
les trois axes d’homologie qui sont également les cordes
de contact, les polaires trilinéaires de C par rapport
aux triangles T, T,, T; qui sont les conjugués harmo-
niques d’un axe par rapportaux deux autres et enfin la
polaire de C par rapport a L.

La lemoinienne est, en définilive, bilangente a
soixanle coniques inscrites par groupes de quatre dans
chacun des quinze triangles, les points de contact avec
les cotés étant les pieds des céviennes du centre d’ho-
mologic correspondant. Ces coniques et les triangles
correspondants peuvent étre groupés par trois, de ma-
niére que la corde de contactsoit I'axe d’homologie des
deux autres triangles du groupe.

I.a lemoinienne s’écrit

Sz, E2(mi—ni)x,

= S(mg—+ Mmz—+ ny— nz) (Mg~ My— ny+ n3)xy 3,

elle est donc homothétique a la conique circonscrite
représentée par le second membre.
En particulier, si A, est la droite de I'infini

Yz, =o, m,— n, = const.,
et celte conique devient
I mymyzs 23 = 0.
Si G est le point de Lemoine

- ._1-__ 2
- t

m,



et la conique
Zatxsr;=o0

est le cercle circonscrit comme on devait s’y attendre,
puisque dans ce cas la lemoinienne est un cercle.
La lemoinienne s’écrit également

S(my+ny)x E(my— ny)xry= {2 memyxy ;.
On en déduit la proposition :

Les points d’intersection des deux axes Ay, Ay
avec L sont sur une conique circonscrite a T, qui est
précisément Uinverse de la polaire trilinéaire de G

1
= o.
myx,

Sil'on appelle ¢4, ¢,, ¢, les coordonnées du péle Q
de A,; par rapporta Loon a

gy = manz+ mzn,,
2= mzn, + myn;,

g3 = Myns+ myn,.
Les coordonnées du centre de L sont

g1(g1+ g2+ q3) — ak(my+ my),

q2:(g1+ g2+ g3) —2k(mz+ m,),

q3(q1+qe+ q3) — 2k(my—+ m,)
avec

h = mymenmz—+ Mmyngng—+ Menzgn, -+ mMzngns.

L’équation tangeuntielle de L est

(qrus+ gatta+ qau3):— 4hkEmyusu; = o.



