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GENERALISATION D'UN THEOREME I'ALGEBRE;
Par M. X. ANTOMARI,

Professeur de Mathématiques spéciales au lveée de Rennes.

Ftant donnés deux polyu()mes entiers en x et premiers
entre eux, Uy, et V,, de degrés respectifs m et n, on dé-
montre dans la théorie du plus grand commun diviseur



((195)
algébrique qu’il existe deux polynomes entiers en x, X
et Y, tels que 'on ait identiquement

) UnX+V,Y =1.

Nous allons démontrer qu’il existe deux polynomes
entiers en x, X et Y, tels que I'on ait plus généralement
I'identité

(2) UnX +V,Y = f(z),

dans laquelle f(x) est un polyndéme enticer en x de de-
gré m +n —1 au plus, mais non identiquement nul.
Soient, en effet,

U= aox™ + aru=l+... .+ ap,
Vo=byxt+byan ' +...— b,,

f( r) = cotn—l claMIN=2 4 A Cppypn_y.

Par hypothése, 'un, au moins, des coefficients ¢y, ¢y, ...,
Cmgn—t est diflérent de zéro.
Posons
X = qgpan=1 2 rn=2 .+ a4,

—_ — e} —_ n
Y = Bprm-t G rem=—24p . 8,

puis identifions Pexpression U, X +V,Y avec f(x).

Mous obtenons ainsi, pour déterminer m -+ n indéter-
. Qo

Minées, %o, %yy ey %ty Boy Piy eevy Pm_iy les

m ~+ n équations linéaires et non homogénes

oy — by ?‘0 = Co,
\('170‘-“011 = by Bo+ by By =c,
%y ~ @A+ )%, —r—bgBo—i—b;{ji—'—bo{jg = Cg,
................................. cteetescasesastoncrsnnay

A Lp-1 — b, Sm—l = Cm+n—1-

Remarquons que, dans ces équations, le déterminant
desinconnues est le résultant des deux équations U, = o,
V.= o, qui n’ont aucune racine commune par hypo-
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thése. I en résulte que ces équations sont vérifiées par
un systéme unique de valeurs des inconnues. Ces in-
connues ne sont d’ailleurs pas toutes nulles, puisque
I'une, au moins, des quantités ¢y, ¢y, €2, «.. n'est pas
nulle. Il résulte de la que, pour un polynéme donné
f(x), il existe un couple unique de polynémes X et Y,
vérifiant I'identité (2 ).

Observation. — Le résultat qui précéde peut servir :
1° A élablir simplement 'identité

P file) | ey(x)
f()g(w)  Jir) o ()

que Pon rencontre dans la décomposition des fractions
rationnelles;

2° A calculer les coefficients daus la décomposition
des fractions rationnelles en fractions simples, notam-
ment dans le cas des racines imaginaires.

Nous nous contentons de signaler ces deux applica-
tions




