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SIR USE IDENTITÉ ALGEBRIOIE;
PAR M. WEILL.

Je me propose de trouver quatre polynômes entiers
satisfaisant à l'identité

VY-r Y2Z-f-ZH - i ; s X = o.

En posant

on a

d'où
A -H A2 ;x -f- JJ.2 p -+-

U

c2
— ° î

3 ±:L
*2JX

On peut écrire la dernière équation sous la forme

»JL«— L 2 = rjL( K
2— I ).
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On satisfera à cette relation si l'on prend

{JL3 — L = ;JLh ( K — i ), (J.3 - h T, — — - — >

d'où
_ '2 ;JL3/> H- [J.h2— i _ ;J.3 — J J > / ? 2 ~ - ;> ;jt

A ces valeurs correspondent, pour p et À, les valeurs

, 11 / ? 2 JJL3
 ff 11 [JL2

{J.( |Jl//2-r- I ) '

Si l'on associe une des valeurs de p avec une des va-
leurs de A7 successivement, on obtient quatre systèmes
de solutions. Considérons le syslcmc p', A'.

Jl donne

d'où

On peut poser

\ / /»—Z = P(X -r-/?*Z).

/*2Z2P^- R \ .

<-t l'on a successivement

Y -

Q = S(P/<2-f-j ),
Rrzz S/?2P(/?3— P)2?

~~UX ~ ~ X t X ~ h2Z
hZ ~ Z ;

d'où, en remplaçant X et Z par leurs valeurs,

S = T(A3—P).
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On peut faire, d'ailleurs, T = i, et l'on obtient les

formules suivantes :

( I ) Y = - (

Si l'on icmplace X,Y, Z, U pai leuis valeurs dans
l'identité proposée, on obtient

(A) A(P —,

L'identité (A) va nous donner des résultats relatifs à
certaines équations indéterminées- et d'abord, elle
donne une infinité de solutions, avec un paramètre arbi-
traire A, de l'équation

Ce sont
x = X — a3,
j = X a2 -t- i,

z = X3«-h 3X

De même, l'équation
jr3_uj3_(

adni(4t comme solutions

rr- X« — ai»
i = i — ) a6,

Dans l'identité (A) posons P = a//3 et disposons de y
de manière que la fonction

soit carré parfait 5 011 trouve a = 1, solution illusoire, et
a = {} on en déduit, après quelques transformations et
en posant //5 = r, l'identité foit simple
(H) c + i r - r ^ - d cï(c__8>
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De cette identité, résulte une solution d'une classe

d'équations indéterminées ; a et m étant deux entiers
quelconques, l'équation

x*-r-y3 = (1 -t- a*m)z*
a pour solution

z — a*
m— 8.

L'équation
a2 vn> -4- yà — ( f -f- a3'"-»"1 ) s 2

ddmet comme solution

.r =•— 3 a 2 w ,

4r = 4 -+- fl^+>,

^ = ör3/«-r-l__8.

Enfin l'équation

admet comme solution

r̂ = — Ja2 '^1 ,

- = afim+ï _ g.

J^'identité (B) se généralise en remplaçant z p a r - et

donne

Elle fournit Ẑ TẐ  solution de nouvelles équations indé-
terminées, que l'on (orme aisément, et qui sont



( i88 )
Reprenons l'étude du système p', A' et la valeur

TI (X h*7\h • * ' Z ' X / ) 3 - Z

On peut poser

En développant les calculs, on arrive à une solution
très simple du problème et qui est donnée par les for-
mules

X = P(I-H P/*2),
Y = AP3—i,

Z = P2(n- PAS),

U =

(H)

Le système p', )/' donne la solution

Y =—}
( H 1 ) ' Z = ( P / i 2 + I ) ( / l 3 _ _ p ) j

U = /i(P'</i-+-3P/t2— / ton

Le système p'7, V donne la solution

( x=, - .
(IV) ' l ' =

( Y = - :

Toutes ces formules, dans lesquelles P et h sont des
quantités quelconques, peuvent se généraliser en rem-
plaçant P et h par g et ~> et supprimant ensuite Je dé-
nominateur commun: il ne restera plus qu'à remplacer
A, H, C,]) par des polynômes entiers par rapport à des
variables quelconques, pour avoir des systèmes de solu-
tions comportant une très grande indétermination; de
là on pourra tirer un nombre indéfini de nouvelles iden-
tités algébriques.


