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SUR LES CONIQUES (II I C0liPE\T A WI.I.K DROIT
IXE COMQLE DONNÉE;

I'VR M. WEILL.

Soient
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et
çp = À .r2 -f- 2 B xy -f-. . . -r- F = o

les équations de deux coniques. Si ces deux courbes se

coupent à angle droit en tous leurs points communs,

on aura, entre les coordonnées x et y d'un quelconque

de ces points, la relation

ù'2 jr( V.r -4- B V -J- D ) -f- a^r( B .r — ( \y - - K ) = o.

Si 1 ou considère, dans cette relation, a' et y comme

coordonnées courantes, elle représentera une conique

passant par les points communs aux deux premières;

donc on pourra identifier cette relation avec le poly-

nôme X/'-f- [JL'f, ce qui donne

( b1 — a ) A — —- ? ( a* — ;JL ) C = . - ,' a'1 ' h-

(« 2-f- b'1— '2;x)B = o ,

(/>2— « J J L ) D = o, (a*— 2 |J .)K = o, ; J . F — X = o.

Ces équations ont quatre «systèmes de solutions entiè-
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rement distincts, et l'on a ainsi quatre séries de coniques
coupant l'ellipse f = o à angle droit; leurs équations
sont, K étant une arbitraire,
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Les trois premières représentent respectivement des
coniques passant par quatre points fixes, à distance
finie ou infinie, et la quatrième des coniques liomofo-
cales à l'ellipse donnée.

On voit que, par un point du plan, on peut mener
cinq coniques coupant à angle droit une conique don-
née; deux d'entre elles sont les coniques homoiocales à
la conique donnée, et les trois autres se construisent
linéairement.

En transformant les propriétés précédentes par rayons
vecteurs réciproques, on en déduit les systèmes de
courbes du quatrième degré, ayant trois points doubles
communs, dont deux sont les ombilics du plan, et se
coupant à angle droit.

On traiterait de la même manière le problème des
coniques coupant une conique donnée sous un angle
donné V ou son supplément, en tous leurs points com-
muns; mais les formules compliquées auxquelles on
arrive paraissent peu intéressantes.
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