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QUESTIONS.

l i o l . Démontrer que, si les deux racines de l'équa-

tion
^ 2 _ 3 a . _ _ ( a 3 _ CJ2) = O

sont entières, l'équation indéterminée

(A) x*+k=y*,

dans laquelle on a pris

*=[(« + 1)3- O + ,)!]*,

admet toujours une solution entière.

Exemples.
i° Pour a = a'2,
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d'où

^ = 3a2, £=2
l'équation (A) est vérifiée par

x — — 2a2, y = a

20 Pour a = 2,

d'où
, . z = y, z = 1.

Les équations
- I 6 Ï = J 2 , x*—23= y2;
I89=JK2 , x*—27 = JK2

admettent respectivement les solutions

= 62, 33— 23 = 2 2 ;

89 = 82, 33—27 = 0.

3° Pour a = 3a,

d'où

011 a les résultats
- - 192* -h 7 io3 488 = 1602, 1603— \ 059 i36 = 1922;

-—1923-1-7160832 = 2882, i6o3— \ 09190! = 642,

équivalant, respectivement, à

— 483-i- 110 992 = 202, io 3— 991 = 3 2 ;

— 18*4-111 888 = 362, 103—999 = i2 .

Nota. — L'équation en z, mise sous la forme

et supposée vérifiée par des valeurs entières de a, (3, z,
constitue par elle-même une solution entière de (A),
pour une infinité de valeurs de k, comprises dans l'expres-
sion (3 a — z)z.

Le résultat le plus simple à obtenir par cette voie con-
siste dans l'égalité évidente

(S. REALIS.)
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1452. L'expression

8J3 — 3(a2-h2a)-Hi

se réduisant à un carré pour des valeurs entières de a et
j3, l'équation indéterminée

est résoluble en nombres entiers x,y, indépendamment
de la solution immédiate

x = CL, y = p.

Exemples.

Pour a = o, j3 = i, valeurs satisfaisant à la condition
indiquée, l'équation devient

et admet les solutions

x ~ — i, y = o et .a? — 2, j

en outre de la solution immédiate

x = o, y = i.

Pour a = — 2, p = y 1 équation

admet les solutions

en outre de la solution immédiate

a2-h a
x = 2, y

(S. RÉÉLIS.)



( 336 )

Le nombre — — - est la

somme des carrés de deux nombres entiers.
(CATALAN.)

1454. On donne une sphère et un point dans son in-
térieur^ de ce point on mène trois cordes telles que le
pôle du plan de deux quelconques d'entre elles soit sur
la troisième : la somme des inverses des carrés de ces
cordes est constante. ( MANJVHEIM . )

1 455. On considère deux droites rectangulaires et un
cercle tangent à ces deux droites; le lieu des foyers des
paraboles tangentes à la fois aux deux droites et à la cir-
conférence est une circonférence tangente aux deux
dioites. ( W E I L . )

1156. Soient «, d\ Z>, U\ r, c' les points d'intersection
d'une conique et des cotés BC, Cxi, AB d'un triangle
ABC : démontrer que les six droites Art, Aa', Bè, BZ>',
Ce, Ce'enveloppent une autre conique.

( H. SCHROETER.)

1457. Une hyperbole est tangente aux axes d'une
ellipse, et les asymptotes de l'hyperbole sont tangentes
à l'ellipse; prouver que le centre de l'hyperbole est sur
l'un des diamètres conjugués égaux de l'ellipse.

(WOLSTEJVHOLME.)

1458. Construire une parabole tangente à une circon-
férence donnée, connaissant l'axe et Je paramètre de la
parabole. (A.)

1 i59. Le cube d'un nombre entier autre que l'unité
ne peut être la somme des carrés de deux nombres en-
tiers consécutifs.


