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SOLUTION ANALYTIQUE DES QUESTIONS 1387 ET 1595;

PAR M. L. CHAUCHAT,
Élève du Lycée Condorcet.

Prenons pour axes les bissectrices de l'angle des tan-
gentes communes D et D'; soit tang o le coefficient angu-
laire de D. Le cercle C a pour équation

( x — a )"- -+- y2 = a2 sin2 o

ou

.r2~hy"1— r>.ax H- a2 cos2o = o.

Le cercle C' a pour équation

2— 2alx -f- a Joos2:p == o.



( '37 )
Soient ( a, [3 ) le centre de l'un des cercles mobiles et A

le rayon de ce cercle. Un point du lieu sera donné par
l'intersection d'une paral lè ley= [3 à l'axe des x et d'une
droite dont la distance au point (a, (3) est égale à \. On
aura donc

(a —a)2 -f- £2 = (asincp 4-X)2.
(a — aj)2-f- £ 2 = («îSincp-hX)2,

jK = a? tangcp -1- /i,

y = i
P — a tangcp — n .

\/i -1- tang2cp

Remplaçant [3 par y et supprimant la quatrième équa-
tion, on a
(1) (oc— a)2 -±-y~z= ( a sincp -+- A)2,

(2) (a — a1y-+-y2 = (a1sin<&-\-\y2.

(3) y — n = x tangcp,

y — atangcp — n .
( | ) . z z r - = A.

V 1 -f- tang2 9

Remplaçant, dans l'équation (4) , y — n par sa valeur
tirée de l'équation (3), il vient

( 5) {x — a)sincp = 1.

Si l'on ordonne l'équation (1) en a, on aura une équa-
tion du deuxième degré dont les racines seront a et ai.
De cette équation

a2cos2cp — ia(oL H- X sincp) -f-/2-h x2 — X2 = a,

on

(6)

(7)

t ire

(a-A

c

\- ai) cos2cp =

Z#ICOS2CD = y2

aa +
-h a2-

iA sincp,

- X 2 .

Les équations (5) et (6) étant du premier degré en a et X,
on les résout, et l'on porte les valeurs trouvées dans
1 équation (7) , on a l'équation du lieu demandé.



Les valeurs de

a

y

(

a et de
J38 )

)v sont

a-{-ai „t^nn

2

x sine:
°

> a -+- €i\+ .
—l- sins,

COS"2 O '1 *

et l'équation du lieu

\(a-\- ax )
2 _ sin2o 1

rtrt, COS2C5 = r2-f- ; J"2 :—
' y [ 4 cos*«pj

o u
4JK 2 — 4*z'2 tang2cp -+- ( a — «i )2cos2cp = o.

C'est une hyperbole rapportée à ses axes, ayant pour
asymptotes les tangentes communes et passant par les
points de rencontre des deux cercles, car ces points peu-
vent être considérés comme des cercles de rayon nul
tangents aux cercles C et C'.

On déduit de là, en raisonnant comme dans la solu-
tion de M. Château, le théorème qui fait l'objet de la
question 1395.

Note. — Solution analytique de la même question par M. Morel-
Manc.


