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SOLUTIONS DES QUESTIONS PROPOSÉES
DANS LES NOUVELLES ANNALES.

Question 872
( r o i r ?• s é r i e , t . VI I , p 2Î- ,

PAR M. WILLIÈRE,
Professeur à Àrlon.

Deux droites qui divisent harmoniquement les trois
diagonales d'un quadrilatère rencontrent en quatre
points harmoniques toute conique inscrite dans le qua-
drilatère . ( C HEMOW A. )

Je rapporte la figure au triangle formé par les trois
diagonales du quadrilatère ; les équations des quatre côtés
sont dans ce cas :
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les équations de deux droites quelconques; les points où
ces droites coupent la diagonale x sont déterminés par
T équation

mm'y2+- (m n' -+- n m' ) zy -h nn!z7=zoy

et les sommets du quadrilatère situés sur la même dia-
gonale, par l'équation

Pour que ces quatre points soient harmoniquement con-
jugués, il faut que l'on ait

mm' — nri.

De même, pour que les deux autres diagonales soient
divisées harmoniquement, il faut que Fou ait

nn' = IV

II ' z= mm' ;

d'où je conclus que les équations de deux droites qui
divisent harmoniquement les diagonales du quadrilatère
sont de la forme

{i ) /./; -f- my -f- n z — o,

/ \ T y z
(2) - -+- ~ H- - = o.

l m n

Une conique quelconque, inscrite dans le quadrilatère, a
pour équation

(3) p'.r>—^(.

Par suite, Féquation des deux lignes joignant un point
{x',y', zf) de cette conique aux points d'intersection de
la droite (1) avec la même conique sera

(lxr-+-my'-j- nz< [u.-xz — a ( . r ' -+- y - —- z2) -t- y 2 ]

= 2(1, r -f- m y -* nz\\ pïxx' — \J i.ix' -+- yy' — zz ) -\~ yy'\



( 284 )
Ces deux droites coupent la diagonale z = o en deux
points déterminés par l'équation

itx
2(myf -f- nz' — lx')

— ixy{pmx'— ly') —y2[lx'— my' -hnz') = o.

En opérant de la même manière pour la droite (2), on
trouverait deux points correspondants déterminés par
l'équation

tf z' x'\ ( x! y'\ /x' y' z'\
a^ ~ H —2^r(/x—4-1—JH-T — — •+--1=0.

Ces quatre points seront harmoniques si Ton a

s? - ly') ^ — y ) =0,

ou bien, toute réduction faite,

ce qui est une identité, puisque le point (x', j \ z') est
situé sur la conique (3).


